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Derivalas alkalmazasa: teljes fiiggvény vizsgalat

Figgvények elemzésének 1épései:

1. Hatarozzuk meg a fliggvény értelmezési tartomanyat.

2. Vizsgaljuk meg a fiiggvényt paritas szempontjabol.

Paros fliggvény esetén f(—x) = f(x) és paratlan esetén pedig f (—x) = —f(x).

3. Vizsgaljuk meg a fiiggvényt periodicitas szempontjabol.

4. Szamitsuk ki a fliggvény zérushelyeit: f(x) = 0.

5. Hatarozzuk meg a fliggvény hatarértékeit +oo - ben, illetve a szakadasi helyeken.

6. Irjuk fel a fiiggvény els6 derivaltjat, majd szamitsuk ki a zérushelyeit: f'(x) = 0.

7. Irjuk fel a fiiggvény mésodik derivaltjat, majd szamitsuk ki a zérushelyeit: £ (x) = 0.

8. Készitslink tablazatot a derivaltfliggvények zérushelyeivel: az eldjelének vizsgalataval adjuk
meg a fliggvény monotonitasat, konvexitasat, lokalis szélsdértékeit €s az inflexids pontjait.

9. Szamitsuk ki a kapott helyeken a fliggvényértékeket, majd dbrazoljuk a fiiggvényt.

10. Hatarozzuk meg a fiiggvény értékkészletét.

Megjegyzés:
A derivaltfiiggvény eldjeleit az adott intervallumon meghatarozhatjuk abra segitsegével, illetve
megfelelo értékek behelyettesitésével is.
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Gyvakorlo feladatok

1. Elemezd (diszkutald), majd abrazold a kovetkezo fiiggvényeket!

f(x) = 4x? — x* g(x) = x3 — 6x% +9x
h(x) = 5x3 — 4x* i(x)=2x*—4x*>+6
j(x) = x* + 37 k(x) = x* — x?

2. Elemezd (diszkutald), majd abrazold a kovetkezo fiiggvényeket!

f(x)=%x3—2x2—5x+4 g(x) = 2x% — x3
h(x) = x3 — 4x i(x)=x3—-4x>+x+6
jx) = —x3 + 4x* — 4x k(x) =x°—x3

3. Elemezd (diszkutald), majd abrazold a kovetkezo fiiggvényeket!

fx) = ;xz —zx gx)=—-x*+2x+3
h(x)=x3+1 i(x)=x*—2x2+2
jx)=x3—x*—x+1 k(x) = x*—8x* + 16

4. Elemezd (diszkutald), majd abrazold a kovetkezo fiiggvényeket!

fx)=x3—x glx) =2x*—2x3 —x? +1
h(x) = x3 — 6x? i(x)=0,1x*-1,3x>+3,6
N _ 1.3 2 _x 5.2

jx) = X +2x*+1 k(x)—16+2x +9

5. Elemezd (diszkutiald), majd abrazold a kovetkezo fiiggvényeket!

f(x) = (x=3)%- (x—2)? gx)=x-(x-1) (x+2)
h(x)=(x-1)-(x+2)-(x—3) ix)=(x—-2)3+1
jx)=2-(x+1)% - (x—2) k(x) = (x+2) (x> —8x+16)
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6. Elemezd (diszkutald), majd abrazold a kovetkez6 fiiggvényeket!

x 1
fx) =7 9 =5
h(x) = xx—1 i(x) = x:z1
. _ 1 _ 1 2
J&x) =x+~ k(x) = -+ 4x

7. Elemezd (diszkutald), majd abrazold a kovetkez6 fiiggvényeket!
@ =x+5 () =22 +2
fx) =x+ g(x) =x"+~

2 _ -
h(x) :x x2x 1

8 _ 2x
1 i(x) = (1+x2)2

8. Elemezd (diszkutald), majd abrazold a kovetkezo fiiggvényeket!

fx) = Va2 gx)=Vx+8+V/8—x
h(x)=x-vx+3 i(x) =vx3—-3x

9. Elemezd (diszkutald), majd abrazold a kovetkezo fiiggvényeket!

f)=2-5 g@)=Va-x

X

h(x) =— i(x) = x-Inx

10. Elemezd (diszkutald) és abrazold az f: [—2;2] - R; x — x* + x3 fiiggvényt!

5
x2 +1

11. Elemezd (diszkutald) és abrazold az f: [—4;4[ » R; x — fiiggvényt!

12. Elemezd (diszkutald) és abrazold az f(x) = x + 2 - sin(x) fiiggvényt!
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