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Deriválás alkalmazása: teljes függvény vizsgálat 
 
 
 
Függvények elemzésének lépései: 

 

 

1. Határozzuk meg a függvény értelmezési tartományát. 

 

 

2. Vizsgáljuk meg a függvényt paritás szempontjából. 

 

Páros függvény esetén 𝑓(−𝑥) = 𝑓(𝑥) és páratlan esetén pedig 𝑓 (−𝑥) = −𝑓(𝑥). 

 

 

3. Vizsgáljuk meg a függvényt periodicitás szempontjából. 

 

 

4. Számítsuk ki a függvény zérushelyeit: 𝑓(𝑥) = 0. 

 

 

5. Határozzuk meg a függvény határértékeit ±∞ - ben, illetve a szakadási helyeken. 

 

 

6. Írjuk fel a függvény első deriváltját, majd számítsuk ki a zérushelyeit: 𝑓′(𝑥) = 0. 

 

 

7. Írjuk fel a függvény második deriváltját, majd számítsuk ki a zérushelyeit: 𝑓′′(𝑥) = 0. 

 

 

8. Készítsünk táblázatot a deriváltfüggvények zérushelyeivel: az előjelének vizsgálatával adjuk 

meg a függvény monotonitását, konvexitását, lokális szélsőértékeit és az inflexiós pontjait.  

 

 

9. Számítsuk ki a kapott helyeken a függvényértékeket, majd ábrázoljuk a függvényt.  

 

 

10. Határozzuk meg a függvény értékkészletét. 

 
 
 
Megjegyzés: 

A deriváltfüggvény előjeleit az adott intervallumon meghatározhatjuk ábra segítségével, illetve 

megfelelő értékek behelyettesítésével is. 
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Gyakorló feladatok 
 
 
 
1. Elemezd (diszkutáld), majd ábrázold a következő függvényeket! 

 

𝒇(𝒙) = 𝟒𝒙𝟐 − 𝒙𝟒  𝒈(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝟔𝒙𝟐 + 𝟗𝒙  

 

𝒉(𝒙) = 𝟓𝒙𝟑 − 𝟒𝒙𝟒  𝒊(𝒙) = 𝟐𝒙𝟒 − 𝟒𝒙𝟐 + 𝟔     

 

𝒋(𝒙) = 𝒙𝟑 + 𝟑𝒙𝟐  𝒌(𝒙) = 𝒙𝟒 − 𝒙𝟐 

 

 

2. Elemezd (diszkutáld), majd ábrázold a következő függvényeket! 

 

𝒇(𝒙) =
𝟏

𝟑
𝒙𝟑 − 𝟐𝒙𝟐 − 𝟓𝒙 + 𝟒  𝒈(𝒙) = 𝟐𝒙𝟐 − 𝒙𝟑  

 

𝒉(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝟒𝒙  𝒊(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝟒𝒙𝟐 + 𝒙 + 𝟔 

 

𝒋(𝒙) = −𝒙𝟑 + 𝟒𝒙𝟐 − 𝟒𝒙  𝒌(𝒙) = 𝒙𝟓 − 𝒙𝟑 
 

 

3. Elemezd (diszkutáld), majd ábrázold a következő függvényeket! 

 

𝒇(𝒙) =
𝟐

𝟑
𝒙𝟐 −

𝟓

𝟔
𝒙  𝒈(𝒙) = −𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 + 𝟑 

 

𝒉(𝒙) = 𝒙𝟑 + 𝟏  𝒊(𝒙) = 𝒙𝟒 − 𝟐𝒙𝟐 + 𝟐 

 

𝒋(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝒙𝟐 − 𝒙 + 𝟏  𝒌(𝒙) = 𝒙𝟒 − 𝟖𝒙𝟐 + 𝟏𝟔 

 

 

4. Elemezd (diszkutáld), majd ábrázold a következő függvényeket! 

 

𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝒙  𝒈(𝒙) = 𝟐𝒙𝟒 − 𝟐𝒙𝟑 − 𝒙𝟐 + 𝟏 

 

𝒉(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝟔𝒙𝟐  𝒊(𝒙) = 𝟎, 𝟏𝒙𝟒 − 𝟏, 𝟑𝒙𝟐 + 𝟑, 𝟔 

 

𝒋(𝒙) = −
𝟏

𝟑
𝒙𝟑 + 𝟐𝒙𝟐 + 𝟏  𝒌(𝒙) =

𝒙𝟒

𝟏𝟔
+

𝟓

𝟐
𝒙𝟐 + 𝟗 

 

 

5. Elemezd (diszkutáld), majd ábrázold a következő függvényeket! 

 

𝒇(𝒙) = (𝒙 − 𝟑)𝟐 ∙ (𝒙 − 𝟐)𝟐  𝒈 (𝒙) = 𝒙 ∙ (𝒙 − 𝟏) ∙ (𝒙 + 𝟐) 

 

𝒉(𝒙) = (𝒙 − 𝟏) ∙ (𝒙 + 𝟐) ∙ (𝒙 − 𝟑)  𝒊(𝒙) = (𝒙 − 𝟐)𝟑 + 𝟏 

 

𝒋(𝒙) = 𝟐 ∙ (𝒙 + 𝟏)𝟐 ∙ (𝒙 − 𝟐)  𝒌(𝒙) = (𝒙 + 𝟐) ∙ (𝒙𝟐 − 𝟖𝒙 + 𝟏𝟔) 
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6. Elemezd (diszkutáld), majd ábrázold a következő függvényeket! 

 

𝒇(𝒙) =
𝒙

𝒙𝟐 − 𝟏
   𝒈 (𝒙) =

𝟏

𝒙𝟐 + 𝟐𝒙
 

 

𝒉(𝒙) =
𝒙𝟐

𝒙 − 𝟏
  𝒊(𝒙) =

𝒙 + 𝟏

𝒙𝟐  

 

𝒋(𝒙) = 𝒙 +
𝟏

𝒙
  𝒌(𝒙) =

𝟏

𝒙
+ 𝟒𝒙𝟐 

 

 

 

7. Elemezd (diszkutáld), majd ábrázold a következő függvényeket! 

 

 𝒇(𝒙) = 𝒙 +
𝟏

𝒙𝟐
 𝒈(𝒙) = 𝒙𝟐 +

𝟐

𝒙
  

 

𝒉(𝒙) =
𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 − 𝟏

𝒙 − 𝟏
  𝒊(𝒙) =

𝟐𝒙𝟐

(𝟏 + 𝒙𝟐)
𝟐  

 

 
 

8. Elemezd (diszkutáld), majd ábrázold a következő függvényeket! 
 

𝒇(𝒙) = √𝒙𝟐𝟑
  𝒈(𝒙) = √𝒙 + 𝟖 + √𝟖 − 𝒙   

 

𝒉(𝒙) = 𝒙 ∙ √𝒙 + 𝟑 𝒊(𝒙) = √𝒙𝟑 − 𝟑𝒙 

 

 

 

9. Elemezd (diszkutáld), majd ábrázold a következő függvényeket! 

 

𝒇(𝒙) =
𝟑

𝒙
−

𝟏

𝒙𝟑
   𝒈 (𝒙) = √𝟒 − 𝒙𝟐 

 

𝒉(𝒙) =
𝒆𝒙

𝒙
  𝒊(𝒙) = 𝒙 ∙ 𝐥𝐧 𝒙 

 

 

 

10. Elemezd (diszkutáld) és ábrázold az 𝒇: [−𝟐; 𝟐] → ℝ; 𝒙 ⟼ 𝒙𝟒 + 𝒙𝟑 függvényt! 
 

 

 

11. Elemezd (diszkutáld) és ábrázold az 𝒇: [−𝟒; 𝟒[ → ℝ; 𝒙 ⟼
𝟓

𝒙𝟐 + 𝟏
 függvényt! 

 
 
 
12. Elemezd (diszkutáld) és ábrázold az 𝒇(𝒙) = 𝒙 + 𝟐 ∙ 𝐬𝐢𝐧(𝒙) függvényt! 
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