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Határozott integrál alkalmazása: területszámítás 
 

 

 

Görbe alatti – görbe feletti terület: 

 

 

1) Tekintsük a következő ábrát: 

 

 

 
 

 

Ha az 𝑓(𝑥) függvény egy [𝑎; 𝑏] intervallumon értelmezett folytonos függvény, melynek 

értékei mindenütt pozitívak, akkor a görbe alatti terület egyenlő a függvény határozott 

integráljával: T = ∫ 𝑓 (𝑥) 𝑑𝑥
𝑏

𝑎
. 

 

 

 

2) Tekintsük a következő ábrát: 

 

 
 

 

Ha az 𝑓(𝑥) függvény egy [𝑎; 𝑏] intervallumon értelmezett folytonos függvény, melynek 

értékei mindenütt negatívak, akkor a görbe feletti terület egyenlő a függvény határozott 

integráljának ellentettjével (abszolútértékével): T = −∫ 𝑓(𝑥)
𝑏

𝑎
 𝑑𝑥 = |∫ 𝑓(𝑥)

𝑏

𝑎
 𝑑𝑥|. 
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3) Tekintsük a következő ábrát: 

 

 

 
 

 

Ha az 𝑓(𝑥) függvénynek az [𝑎; 𝑏] intervallumon van pozitív és negatív része is, akkor a 

görbe és az 𝑥 – tengely által bezárt területet a következőképpen számolhatjuk ki:  

T = ∫ 𝑓(𝑥)
𝑥0

𝑎
 𝑑𝑥 + |∫ 𝑓(𝑥)

𝑏

𝑥0
 𝑑𝑥|, ahol 𝑥0 a függvény zérushelye. Ez azonban nem azonos 

az 𝑓(𝑥) függvény [𝑎; 𝑏] intervallumra vonatkozó határozott integráljával.  

 

 

 

Megjegyzés: 

 

 Amennyiben egy függvény értékeinek előjelét nem ismerjük, a zérushelyeket viszont igen, 

akkor a görbe alatti terület kiszámításához érdemes a zérushelyek által egymástól 

elválasztott részek integráljának abszolútértékét venni. 

 

 Rövidülhet a megoldás, ha figyelünk a függvény szimmetria viszonyaira (paritására) is. 
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Görbék által határolt terület: 

 

 

1) Tekintsük a következő ábrát: 

 

 

 
 

 

Ekkor a bezárt terület: 𝑇 = ∫ 𝑓(𝑥)
𝑏

𝑎
 𝑑𝑥 − ∫ 𝑔(𝑥)

𝑏

𝑎
 𝑑𝑥 = ∫ [𝑓(𝑥) − 𝑔(𝑥)] 𝑑𝑥

𝑏

𝑎
. 

 

 

 

2) Tekintsük a következő ábrát: 

 

 

 
 

 

Ekkor a bezárt terület:  

 

𝑇 = |∫ 𝑔(𝑥)
𝑏

𝑎
 𝑑𝑥| − |∫ 𝑓(𝑥)

𝑏

𝑎
 𝑑𝑥| = −∫ 𝑓(𝑥)

𝑏

𝑎
 𝑑𝑥 − (−∫ 𝑔(𝑥)

𝑏

𝑎
 𝑑𝑥) = ∫ [𝑓(𝑥) − 𝑔(𝑥)] 𝑑𝑥

𝑏

𝑎
. 
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3) Tekintsük a következő ábrát: 

 

 
 

Ekkor a bezárt terület: 𝑇 = ∫ 𝑓(𝑥)
𝑏

𝑎
 𝑑𝑥 − ∫ 𝑔(𝑥)

𝑏

𝑎
 𝑑𝑥 = ∫ [𝑓(𝑥) − 𝑔(𝑥)] 𝑑𝑥

𝑏

𝑎
. 

 

 

Ebben az esetben a számolás független a bezárt terület elhelyezkedésétől, mert ha mindkét 

függvényt feljebb toljuk egy 𝑐 konstanssal, akkor a terület nagysága nem változik, de ez az 

érték az integrálás során eltűnik: 𝑇 = ∫ {[𝑓(𝑥) + 𝑐] − [𝑔(𝑥) + 𝑐]} 𝑑𝑥
𝑏

𝑎
= ∫ [𝑓(𝑥) − 𝑔(𝑥)] 𝑑𝑥

𝑏

𝑎
. 

 

 

TÉTEL: 

Ha 𝑓(𝑥) és 𝑔(𝑥) integrálható az [𝑎; 𝑏] intervallumban és 𝑓(𝑥) ≥ 𝑔(𝑥) minden 𝑥 ∈ [𝑎; 𝑏] – re, 

akkor ∫ 𝑓(𝑥) 𝑑𝑥
𝑏

𝑎
≥ ∫ 𝑔(𝑥) 𝑑𝑥

𝑏

𝑎
. 

 

 

TÉTEL: 

Tegyük fel, hogy az 𝑓 (𝑥) és 𝑔 (𝑥) függvények folytonosak az [𝑎; 𝑏] intervallumban, továbbá 

𝑓(𝑥) ≥ 𝑔(𝑥) bármely 𝑥 ∈ [𝑎; 𝑏] esetén. Ekkor a két grafikon, valamint az 𝑥 = 𝑎, illetve 𝑥 = 𝑏 

egyenesek által határolt síkidom területe: 𝑇 = ∫ [𝑓(𝑥) − 𝑔(𝑥)] 𝑑𝑥
𝑏

𝑎
. 

 

 

Megjegyzés: 

 

 A képlet akkor is érvényes, ha az egyenesek helyett, a két grafikon teljesen körbeveszi a 

síkidomot. Ekkor 𝑎 és 𝑏 az 𝑓 (𝑥) és 𝑔 (𝑥) függvények által meghatározott görbék 

metszéspontjainak abszcisszáit jelölik. 

 

 Amennyiben nem tudjuk, hogy az [𝑎; 𝑏] – n melyik függvény értékei a nagyobbak, akkor 

célszerű abszolútértékkel számolni: 𝑇 = |∫ [𝑓 (𝑥) − 𝑔 (𝑥)] 𝑑𝑥
𝑏

𝑎
|. 
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Gyakorló feladatok 
 

 

 

1. Mekkora területet határol az 𝒙 – tengely és az 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 görbe? 
 
 
 

2. Mekkora területet határol az 𝒙 – tengely és az 𝒇(𝒙) = −𝒙𝟐 + 𝟒 görbe? 
 
 
 

3. Határozd meg az 𝒇(𝒙) = −
𝟏

𝟐
𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 − 𝟔 és az 𝒙 - tengely által bezárt területet! 

 
 
 

4. Mekkora annak a zárt síkidomnak a területe, amelyet az 𝒚 = 𝟎 egyenletű egyenes az 

𝒚 = −(𝒙 − 𝟐)𝟐 + 𝟒 egyenletű parabolából levág? 
 
 
 

5. Mekkora területű síkidomot vág le az 𝒚 = −𝒙𝟐 +
𝒙

𝟒
+
𝟏

𝟖
 egyenletű parabolából az 𝒚 = 𝟎 

egyenes? 
 
 
 

6. Egy parabola három pontjának koordinátái: 𝑨 (−𝟏; 𝟎), 𝑩 (𝟏;−𝟒), 𝑪 (𝟑; 𝟎), tengelye 

párhuzamos az 𝒚 - tengellyel. Mekkora területű részt vág le e parabolából az  

𝒙 - tengely? 
 
 
 

7. Mekkora terültet vág le az 𝒚 = 𝒂 ∙ 𝒙𝟐 + 𝒃 ∙ 𝒙 + 𝒄 egyenletű parabolából az 𝒙 - tengely, 

ha a parabola átmegy az origón és csúcspontjának koordinátái 𝑻 (𝟓; 𝟕)? 
 
 
 

8. Mekkora területet határol az 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝟗𝒙 függvény görbéje és az 𝒙 – tengely?  
 
 
 

9. Az 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝟗𝒙𝟐 + 𝟐𝟑𝒙 − 𝟏𝟓 függvény egyik zérushelye 𝒙𝟏 = 𝟏. Határozd meg azt 

a területet, amelyet az 𝒙 – tengelynek a másik két zérushely közé eső szakasza és az 

𝒇(𝒙) görbe határol! 

 

 

 

10. Mekkora területet határol az 𝒇(𝒙) = (𝒙 − 𝟐) ∙ (𝒙 − 𝟑)𝟐 görbe és az 𝒙 – tengely? 
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11. Mekkora területet határol az 𝒇(𝒙) = 𝒙 ∙ (𝒙 − 𝟏) ∙ (𝒙 − 𝟐) görbe és az 𝒙 – tengely? 
 
 
 

12. Számítsd ki az 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟒 − 𝟑𝟒𝒙𝟐 + 𝟐𝟐𝟓 függvény és az 𝒙 – tengely által bezárt 

területet! 
 
 
 

13. Mekkora területet határol az 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟓 − 𝒙𝟑 görbe és az 𝒙 – tengely? 

 

 
 

14. Számítsd ki az 𝒇(𝒙) = 𝐬𝐢𝐧 𝒙 görbe és az 𝒙 – tengely közötti síkidom területét a 

[
𝟐𝝅

𝟑
; 𝟐𝝅] intervallumon! 

 
 
 

15. Számítsd ki az 𝒇(𝒙) = 𝐜𝐨𝐬 𝒙 görbe és az 𝒙 – tengely közötti síkidom területét a [𝟎; 𝟐𝝅] 
intervallumon! 

 
 
 

16. Számítsd ki az 𝒇(𝒙) = 𝟑 ∙ 𝐜𝐨𝐬 𝒙 görbe és az 𝒙 – tengely közötti síkidom területét a 

[−
𝝅

𝟑
;
𝝅

𝟐
] intervallumon! 

 
 
 

17. Határozd meg az 𝒇(𝒙) = 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 függvény grafikonja alatti területet a [𝟎; 𝝅] 
intervallumon! 

 
 
 

18. Számítsd ki az 𝒇:ℝ → ℝ, 𝒙 ⟼ −𝟐𝒙 + 𝟓 függvénygörbe és az 𝒙 - tengely között fekvő 

síkidom területét az 𝒙 = −𝟏 és az 𝒙 = 𝟓 határok között! 
 
 
 

19. Számítsd ki az 𝒇 (𝒙) =
𝒙𝟐

𝟐
 görbe és az 𝒙 – tengely között fekvő síkidom területét a [𝟏; 𝟑] 

intervallumon! 
 
 
 

20. Számítsd ki az 𝒇:ℝ → ℝ, 𝒙 ⟼ 𝒙𝟐 − 𝟓𝒙 + 𝟔 függvénygörbe és az 𝒙 - tengely között 

fekvő síkidom területét az 𝒙 = 𝟎 és az 𝒙 = 𝟒 határok között! 
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21. Határozd meg az 𝒚 = 𝟒𝒙 −
𝟏

𝟐
𝒙𝟐 parabola alatti területet az 𝒙 = 𝟏 és 𝒙 = 𝟔 határok 

között! 
 
 
 

22. Határozd meg az 𝒇(𝒙) =
𝟏

𝟒
𝒙𝟐 −

𝟏

𝟒
𝒙 − 𝟑 görbe, az 𝒙 – tengely, illetve az 𝒙 = −𝟏 és  

𝒙 = 𝟔 egyenesek által határolt síkidom területét! 
 
 
 

23. Számítsd ki az 𝒇(𝒙) =
𝟏

𝟐
∙ (𝒙 − 𝟐)𝟐 − 𝟏𝟎 függvénygörbe és az 𝒙 - tengely között fekvő 

síkidom területét az [𝟏; 𝟒] intervallumon! 
 
 
 

24. Számítsd ki az 𝒇(𝒙) = (𝒙 + 𝟏)𝟑 egyenletű görbe és az 𝒙 - tengely között fekvő síkidom 

területét az 𝒙 = −𝟑 és 𝒙 = 𝟏 határok között! 
 
 
 

25. Számítsd ki az 𝒇(𝒙) = −𝒙𝟑 − 𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 egyenletű görbe és az 𝒙 - tengely között fekvő 

síkidom területét az 𝒙 = −𝟐 és 𝒙 = 𝟐 határok között! 
 
 
 

26. Számítsd ki az 𝒇 (𝒙) = 𝒙𝟒 − 𝟓𝒙𝟐 + 𝟒 görbe és az 𝒙 – tengely között fekvő síkidom 

területét a [−𝟑; 𝟑] intervallumon! 
 
 
 

27. Számítsd ki az 𝒇 (𝒙) = 𝒙𝟒 − 𝒙𝟑 + 𝒙𝟐 görbe és az 𝒙 – tengely között fekvő síkidom 

területét a [−𝟏; 𝟏] intervallumon! 
 
 
 

28. Számítsd ki az 𝒇 (𝒙) =
𝟏

𝒙𝟐
 görbe és az 𝒙 – tengely között fekvő síkidom területét az 

[𝟏; 𝟒] intervallumon! 
 
 
 

29. Számítsd ki az 𝒇 (𝒙) =
𝟏

𝒙𝟑
 görbe és az 𝒙 – tengely között fekvő síkidom területét az 

[𝟏; 𝟐] intervallumon! 
 
 
 

30. Számítsd ki az 𝒇 (𝒙) =
𝟏

𝒙
 görbe és az 𝒙 – tengely között fekvő síkidom területét az 

[
𝟏

𝟒
; 𝟏] intervallumon! 
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31. Számítsd ki az 𝒇 (𝒙) =
𝟏

√𝒙𝟓
 görbe és az 𝒙 – tengely között fekvő síkidom területét az 

[𝟏; 𝟏𝟎𝟔] intervallumon! 
 
 
 

32. Számítsd ki az 𝒇(𝒙) =
𝟏

𝟒
∙ (𝒙 − 𝟒) ∙ (𝒙 + 𝟐) ∙ (𝒙 − 𝟏) függvénygörbe és az 𝒙 - tengely 

közötti területet az 𝒙 = −𝟑 és az 𝒙 = 𝟑 határok között! 
 
 
 

33. Mekkora annak a síkidomnak a területe, amelyet az 𝒙 = −𝟐; 𝒙 = 𝟑; 𝒚 = 𝟎 egyenesek 

és az 𝒇(𝒙) = (𝒙 + 𝟏) ∙ (𝒙 − 𝟐) ∙ (𝒙𝟐 + 𝟑) görbe határolnak?   

 

 

 

34. Határozd meg az 𝒇(𝒙) = √𝒙 és az 𝒙 - tengely által határolt területet az 𝒂 = 𝟎 és 𝒃 = 𝟔 

abszcisszájú pontokig! 
 
 
 

35. Számítsd ki az 𝒇 (𝒙) = √𝒙 + 𝟒 görbe és az 𝒙 – tengely között fekvő síkidom területét 

a [−𝟒; 𝟎] intervallumon! 
 
 
 

36. Számítsd ki az 𝒇(𝒙) = 𝒙 ∙ √𝒙 − 𝒙 egyenletű görbe és az 𝒙 - tengely között fekvő 

síkidom területét az 𝒙 = 𝟏 és 𝒙 = 𝟒 határok között! 
 
 
 

37. Egy síkidom határoló görbéi az 𝒇(𝒙) = √𝟑𝒙 és a 𝒈(𝒙) = −√𝟑𝒙 függvények 

grafikonja, illetve az 𝒙 = 𝟑 egyenletű egyenes. Határozd meg a síkidom területét! 
 
 
 

38. Mekkora területet határol az 𝒙 – tengely, az 𝒚 = (𝒙 − 𝟏) ∙ (𝒙 − 𝟐) ∙ (𝒙 − 𝟑) egyenletű 

görbe és az a két ordinátavonal, amely a görbe lokális szélsőérték helyeihez tartozik? 
 
 
 

39. Számítsd ki az 𝒇(𝒙) = 𝐬𝐢𝐧 𝒙 + 𝟒 görbe alatti területet a [
𝝅

𝟔
;
𝟓𝝅

𝟔
] intervallumon! 

 
 
 

40. Mekkora területet vág le az 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 egyenletű parabolából az 𝒈(𝒙) = 𝒙 egyenletű 

egyenes? 
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41. Határozd meg az 𝒇 (𝒙) = 𝟐𝒙 + 𝟑 és a 𝒈(𝒙) = 𝒙𝟐 függvény grafikonja által határolt 

síkidom területét! 
 
 
 

42. Mekkora területet zár be az 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 és a 𝒈(𝒙) = 𝟎, 𝟓𝒙𝟐 − 𝒙 függvény 

grafikonja? 
 
 
 

43. Határozd meg az 𝒇 (𝒙) = 𝟐𝒙 + 𝟏𝟏 és a 𝒈(𝒙) = 𝟑𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 + 𝟐 függvény grafikonja 

által határolt síkidom területét! 
 
 
 

44. Mekkora területet zár be az 𝒇(𝒙) = −𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 + 𝟖 és a 𝒈(𝒙) = 𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 függvény 

grafikonja? 
 
 
 

45. Számítsd ki az 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 − 𝟔𝒙 + 𝟓 és a 𝒈(𝒙) = −𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 − 𝟑 egyenletű parabolák 

által közrefogott területet! 
 
 
 

46. Számítsd ki az 𝒇(𝒙) = −𝒙𝟐 + 𝟏𝟏𝒙 − 𝟏𝟎 és a 𝒈(𝒙) = −𝟐𝒙𝟐 + 𝟐𝟐𝒙 − 𝟐𝟖 egyenletű 

parabolák által közrefogott területet! 
 
 
 

47. Mekkora területet fognak közre az 𝒇(𝒙) = 𝟑𝒙𝟐 − 𝒙 + 𝟓 és a 𝒈(𝒙) = 𝟐𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 − 𝟏 

egyenlettel megadott parabolák? 
 
 
 

48. Két parabola átmegy a 𝑷 (−𝟏; 𝟓) és a 𝑸 (𝟑; 𝟓) pontokon, tengelyük párhuzamos az  

𝒚 – tengellyel, csúcspontjuk ordinátája pedig 𝟑, illetve 𝟗. Mekkora területet határol 

ez a két parabola? 
 
 
 

49. Mekkora területet határolnak az 𝒇(𝒙) =
𝟐

𝒙
 és a 𝒈(𝒙) = −𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 + 𝟏 egyenletű 

görbék? 
 
 
 

50. Mekkora területet határolnak az 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 és az 𝒈(𝒙) = 𝒙𝟑 egyenletű görbék? 
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51. Mekkora területet határolnak az 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑 és a 𝒈(𝒙) = −𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 egyenletű görbék? 

 

 

 

52. Mekkora területet határolnak az 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝟒𝒙 és a 𝒈(𝒙) = −𝒙 egyenletű görbék? 
 
 
 

53. Mekkora területet határolnak az 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝟓𝒙𝟐 + 𝟔𝒙 és a 𝒈(𝒙) = 𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 

egyenletű görbék? 
 
 
 

54. Mekkora területet határolnak az 𝒇(𝒙) = 𝟐𝒙𝟐 és az 𝒈(𝒙) = 𝟐 ∙ √𝒙 egyenletű görbék? 

 

 

 

55. Határozd meg az 𝒇(𝒙) = √𝟐𝒙 és 𝒈(𝒙) =
𝟏

𝟑
𝒙 +

𝟒

𝟑
 függvények által bezárt területet! 

 
 
 

56. Mekkora területet határolnak az 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑 és az 𝒈(𝒙) = √𝒙 egyenletű görbék? 
 
 
 

57. Mekkora területet határolnak az 𝒇(𝒙) =
𝒙 + 𝟔

𝟐
 és az 𝒈(𝒙) = 𝟐 ∙ √𝒙 + 𝟑 egyenletű 

görbék? 
 
 
 

58. Mekkora területet határolnak az 𝒇(𝒙) = 𝒙𝒏 és az 𝒈(𝒙) = √𝒙
𝒏

 egyenletű görbék? 
 
 
 

59. Mekkora területet határolnak az 𝒚𝟐 = 𝒙 és az 𝒚 = 𝒙𝟐 egyenletű görbék? 
 
 
 

60. Mekkora területet határolnak az 𝒚 = 𝟐 − 𝒙𝟐 és az 𝒚𝟑 = 𝒙𝟐 egyenletű görbék? 
 
 
 

61. Mekkora területű síkidomot vág le az 𝒚𝟐 = 𝟐𝒙 egyenletű parabolából az 𝒙 = 𝟑 

egyenletű egyenes? 
 
 
 

62. Mekkora területet határolnak az 𝒚𝟐 = 𝟐𝒙 − 𝟖 és az 𝒙 = 𝟓 egyenletű görbék? 
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63. Mekkora területet határolnak az 𝒚𝟐 =
𝟏

𝟑
𝒙 és az 𝒙 = 𝟐𝒚 egyenletű görbék? 

 

 

 

64. Mekkora területet határolnak az 𝒚𝟐 = 𝟗𝒙 és az 𝟑𝒙 − 𝒚 = 𝟔 egyenletű görbék? 
 
 
 

65. Mekkora területet határolnak az 𝒚 = 𝒙 és az 𝒙 = 𝟒𝒚 − 𝒚𝟐 egyenletű görbék? 
 
 
 

66. Mekkora területű síkidomot zár körül az 𝒙 = 𝟐 − 𝒚 − 𝒚𝟐 egyenletű görbe és az 𝒙 = 𝟎 

egyenletű egyenes? 
 
 
 

67. Tekintsük a következő függvényeket: 𝒇(𝒙) = (𝒙 − 𝟑)𝟐 − 𝟖 és 𝒈(𝒙) = 𝟏𝟎 − 𝟗 ∙ |𝒙 − 𝟏|. 
Mekkora a két függvény grafikonja által határolt síkidom területe? 

 
 
 

68. Mekkora annak a síkidomnak a területe, amelyet a [𝟎; 𝟐𝝅] – n az 𝒇(𝒙) = 𝐬𝐢𝐧 𝒙 és a 

𝒈 (𝒙) = 𝐜𝐨𝐬 𝒙 függvények grafikonjai határolnak? 
 
 
 

69. Mekkora annak a síkidomnak a területe, amelyet az 𝒇(𝒙) = 𝐬𝐢𝐧 𝒙 és a  

𝒈 (𝒙) = 𝐬𝐢𝐧 (𝒙 −
𝝅

𝟐
) függvények grafikonjai határolnak a [−𝝅;𝝅] – n? 

 
 
 

70. Számítsd ki az 𝒇(𝒙) =
𝟏

𝟐
∙ 𝐬𝐢𝐧(𝟐𝒙) és a 𝒈(𝒙) = 𝐬𝐢𝐧 𝒙 +

𝟏

𝟐
∙ 𝐬𝐢𝐧(𝟐𝒙) egyenletű 

függvények által közrefogott kisebb mértékű területet a [𝟎; 𝝅] – n! 
 
 
 

71. Mekkora annak a síkidomnak a területe, amelyet az 𝒇(𝒙) = 𝟐 ∙ 𝐬𝐢𝐧 𝒙 és a  

𝒈 (𝒙) =
𝟒 ∙ √𝟐

𝟑𝝅
𝒙 függvények grafikonjai határolnak? 

 
 
 

72. Számítsd ki az 𝒇(𝒙) = 𝒄𝒐𝒔 𝒙 és a 𝒈(𝒙) = 𝟏 + 𝒔𝒊𝒏 𝒙 egyenletű függvények által 

közrefogott kisebb mértékű területet a [𝟎; 𝟐𝝅] – n! 
 
 
 

73. Mekkora területet vág le az 𝒚 = 𝟐𝒙𝟐 + 𝟑 egyenletű parabolából a parabola 𝑨 (−𝟏; 𝟓) 
és 𝑩 (𝟑; 𝟐𝟏) pontjaira illeszkedő húrja? 
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74. Tekintsük az 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝟑𝒙𝟐 + 𝟒 függvényt. Mekkora a területe annak a 

síkidomnak, amelyet az 𝒇 függvény grafikonja, valamint az 𝑨 (𝟏; 𝟐) és 𝑩 (𝟑; 𝟒) pontja 

által meghatározott 𝑨𝑩 szakasz fog közre? 
 
 
 

75. Mekkora területet fog közre az 𝒇(𝒙) = −𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 + 𝟖 függvény grafikonja és a −𝟏, 

valamint a 𝟒 abszcisszájú pontjain átmenő húr egyenese?    
 
 
 

76. Mekkora területet vág le az 𝒚 = 𝒙𝟐 − 𝟏 egyenletű parabolából a 𝑷 (−𝟏; 𝟎) ponton 

átmenő, 𝟑 iránytangensű egyenes? 
 
 
 

77. Mekkora annak a síkidomnak a területe, amelyet az 𝒚 = 𝟐 − 𝒙 − 𝒙𝟐 egyenletű 

parabola és a tengelypontján áthaladó, 𝟐 iránytangensű egyenes fog közre? 
 
 
 

78. Tekintsd az 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 és a 𝒈(𝒙) = 𝟎, 𝟓𝒙𝟐 + 𝒙 + 𝟕, 𝟓 egyenletű parabolák által 

határolt síkidomot. Mekkora területű részekre osztja ezt a síkidomot az 𝒚 = 𝒙 

egyenletű egyenes? 
 
 
 

79. Milyen arányban osztja fel az 𝒚 = (𝒙 − 𝟏)𝟐 egyenletű parabola és az 𝒚 = −𝒙 + 𝟑 

egyenletű egyenes által határolt zárt síkidom területét az 𝒚 - tengely? 
 
 
 

80. Milyen arányban osztja fel az 𝒙 - tengely az 𝒚 = 𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 − 𝟑 egyenletű parabola és 

az 𝒚 = 𝒙 + 𝟕 egyenletű egyenes által határolt zárt síkidom területét? 
 
 
 

81. Az 𝒚 =
𝒙𝟐

𝟒
 függvény görbéjét toljuk el a �⃗⃗�  (𝟐; 𝟒) vektorral, majd számítsd ki a két 

görbe közé eső területet a [𝟎; 𝟒] intervallum felett! 
 
 
 

82. Az 𝒚 = −𝟐𝒙𝟐 − 𝟏𝟒𝒙 − 𝟐𝟎 egyenletű görbét toljuk el az 𝒚 - tengellyel párhuzamosan  

𝟓 egységgel pozitív irányba! Számítsd ki a két görbe közötti területet az 𝒙𝟏 = −𝟐 és 

𝒙𝟐 = 𝟓 határok között! 

 

 

83. Számítsd ki az 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 − 𝟏 és a 𝒈(𝒙) =
𝟑

𝟐
𝒙 − 𝟐 függvények közötti területet az  

𝒙𝟏 = 𝟐 és 𝒙𝟐 = 𝟒 határok között! 
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84. Mekkora síkidomot fog közre az 𝒇(𝒙) = (𝒙 − 𝟏)𝟐 egyenletű parabola és a két 

koordinátatengely? 
 
 
 

85. Mekkora területet határol az 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 + 𝟑𝒙 − 𝟏𝟎 egyenletű parabola, az  

𝒙 - tengely és az 𝒚 - tengely negatív oldala? 
 
 
 

86. Tekintsük az első síknegyedben azt a zárt síkidomot, amelyet az adott függvény 

görbéje és egy tengely, vagy a tengelyek zárnak közre. Mekkora a síkidom területe? 
 

A: 𝒇(𝒙) = −𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 + 𝟑  B: 𝒇(𝒙) = 𝟐 ∙ √𝟏 − 𝒙  

 

C: 𝒇(𝒙) = −𝒙 ∙ (𝒙 − 𝟒) ∙ (𝒙 − 𝟔)  D: 𝒇(𝒙) = 𝟒𝒙 − 𝒙𝟑  

 

E: 𝒇(𝒙) = −𝒙𝟑 + 𝟔𝒙𝟐 − 𝟏𝟏𝒙 + 𝟔  F: 𝒇(𝒙) =
𝝅

𝟐
∙ 𝐬𝐢𝐧 𝒙 − 𝒙  

 
 
 

87. Mekkora területet vág le az 𝒇(𝒙) = −𝒙𝟐 + 𝒙 + 𝟏𝟐 egyenletű parabola a második 

síknegyedből? 

 

 

 

88. Mekkora területű síkidomot vág ki az első -, illetve a második síknegyedből az  

𝒚 = −𝒙𝟐 − 𝟑𝒙 + 𝟒 egyenletű parabola? 

 

 

 

89. Számítsd ki annak a síkidomnak a területét, amelyet az 𝒇(𝒙) = −𝒙𝟐 + 𝟔𝒙, a  

𝒈(𝒙) = 𝟐𝒙 − 𝟓 és a 𝒉(𝒙) = 𝟎 egyenletű görbék határolnak! 
 
 
 

90. Mekkora területet vág le a negyedik síknegyedből az 𝒇(𝒙) = (𝒙 − 𝟐)𝟐 + 𝟑 egyenletű 

parabola 𝟓 abszcisszájú pontjához tartozó érintő? 
 
 
 

91. Mekkora annak a zárt síkidomnak a területe, amelyet az 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 egyenletű 

parabola, a parabola 𝟐 abszcisszájú pontjába húzott érintő és az 𝒙 – tengely határol?  
 
 
 

92. Mekkora annak a zárt síkidomnak a területe, amelyet az 𝒚 = 𝟎 egyenletű egyenes és 

az 𝒇(𝒙) = −
𝟏

𝟒
𝒙𝟐 + 𝒙 + 𝟑 parabola, valamint a parabola 𝟒 abszcisszájú pontjába 

húzott érintő határol? 
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93. Mekkora a területe annak a síkidomnak, amelyet az 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 + 𝟓 parabola, a 

parabola 𝑬 (−𝟐; 𝟗) pontjára illeszkedő érintője és az 𝒚 - tengely határol? Mekkora a 

területe annak a háromszögnek, amelyet az érintő és a két koordináta – tengely 

határol? 

 

 

 

94. Az 𝒇(𝒙) = −𝒙𝟐 − 𝟏𝟎𝒙 − 𝟗 parabola −𝟕 abszcisszájú pontjában és a nagyobb 

zérushelyhez tartozó pontjában érintőket húzunk a parabolához. Mekkora területet 

zár közre a két érintő és a parabola? 
 
 
 

95. Az 𝒇(𝒙) = −𝒙𝟐 + 𝟔𝒙 − 𝟓 parabola zérushelyeit jelöljük 𝑨 – val, illetve 𝑩 – vel. 

Mekkora területet határol a parabola, illetve az 𝑨 és 𝑩 ponthoz tartozó érintője? 
 
 
 

96. Egy parabola tengelye párhuzamos az 𝒚 - tengellyel, csúcspontja 𝑪 (𝟐; 𝟓), a görbe 

átmegy a 𝑲 (𝟎; 𝟒) ponton. Határozd meg annak a görbevonalú háromszögnek a 

területét, amelyet a parabola 𝒙𝟏 = −𝟐 és 𝒙𝟐 = 𝟒 abszcisszájú 𝑷, illetve 𝑸 pontjához 

tartozó érintő és a parabolaív határol! 
 
 
 

97. Számítsd ki annak a háromszögnek a területét, amelyet az 𝒚 = 𝒙𝟑 egyenletű görbe  
𝟏

𝟖
 ordinátájú pontjára illeszkedő érintő, az 𝒚 = 𝟎 és az 𝒙 = 𝟏𝟎 egyenletű egyenes 

határol! Számítsd ki a görbe, az 𝒙 – tengely és az érintő által bezárt területet! 
 
 
 

98. Az 𝒇(𝒙) =
𝟏

𝒙𝟐
 függvény grafikonjához érintőt húzunk az 

𝟏

𝟐
 abszcisszájú pontjában. 

Mekkora területet zár be az érintő, a függvény grafikonja, az 𝒙 - tengely és az 𝒙 = 𝟐 

egyenletű egyenes? 
 
 
 

99. Számítsd ki annak a háromszögnek a területét, amelyet az 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 + 𝟐 parabola 

𝒙 = 𝟑 abszcisszájú pontjában húzott érintő az 𝒈(𝒙) = −𝟐𝒙 + 𝟐𝟎 egyenes és az  

𝒙 - tengely határol! Számítsd ki annak a síkidomnak a területét, amelyet a két 

koordináta – tengely, a parabola és az érintő határol! 
 
 
 

100. Az 𝒚 = 𝒂 ∙ 𝒙𝟐 + 𝒃 ∙ 𝒙 + 𝒄 egyenletű parabola átmegy az origón és csúcspontjának 

koordinátái 𝑻 (𝟐; 𝟒). Mekkora területet határol a parabola és a parabolának az  

𝒙 - tengellyel való metszéspontjaiban húzott érintői? 
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101. Az 𝒚 = 𝒂 ∙ 𝒙𝟐 + 𝒃 ∙ 𝒙 + 𝒄 egyenletű parabola illeszkedik az 𝑨 (𝟔; 𝟎) és az 𝑶 (𝟎; 𝟎) 
pontra, ahol az 𝑶 – beli érintőjének iránytangense 𝟏. A parabola 𝟓 abszcisszájú 

pontja 𝑩. 

 

a) Határozd meg az 𝒂; 𝒃; 𝒄 értékét!  

 

b) Mekkora a parabola és az 𝑶𝑩 egyenes által közrefogott síkidom területe? 

 

c) Mekkora területet fog közre az 𝒙 – tengely, a parabola és a 𝑩 – beli érintő? 

 

d) Mekkora területű háromszöget fog közre az OB egyenes, a parabola 𝑶 - beli és  

𝑩 - beli érintője?  
 
 
 

102. Az 𝒚 = 𝒂 ∙ 𝒙𝟐 + 𝒃 ∙ 𝒙 + 𝒄 parabola átmegy az 𝑶 origón, csúcspontja 𝑪 (𝟑; 𝟐). 
 

a) Határozd meg az 𝒂; 𝒃; 𝒄 értékét! 

 

b) Határozd meg az 𝒙 – tengellyel való másik 𝑨 metszéspont koordinátáit! 

 

c) Írd fel a parabola 𝑶 – beli és 𝑨 – beli érintőjének egyenletét, legyen ezek 

metszéspontja 𝑴. Mekkora az 𝑶𝑴𝑨 háromszög területe? 

 

d) Mekkora területet határol az 𝑶𝑴, az 𝑨𝑴 szakasz és a parabola 𝑶𝑨 íve? 
 
 
 

103. Az 𝒙𝟐 + 𝒂 ∙ 𝒙 + 𝒃 ∙ 𝒚 + 𝒄 = 𝟎 egyenletű parabola illeszkedik az origóra és a 𝑷(𝟔; 𝟏) 
pontra, ahol a 𝑷 – beli érintőjének iránytangense −𝟏. 

 

a) Határozd meg az 𝒂; 𝒃; 𝒄 értékét! 

 

b) Mekkora annak a síkidomnak a területe, amelyet a parabola, a 𝑷 – beli érintő és 

az 𝒚 – tengely fog közre? 

 

c) Mekkora területű síkidomot fog közre a parabola és az 𝒚 = 𝒙 egyenletű egyenes? 
 
 
 

104. Az 𝒙𝟐 − 𝟗𝒙 + 𝒚 + 𝟖 = 𝟎 egyenletű parabolát az 𝒚 = 𝟏 − 𝒙 egyenletű egyenes az 

𝑨(𝟏; 𝟎) és a 𝑩(𝒃𝟏; 𝒃𝟐) pontban metszi. 

 

a) Mekkora területű síkidomot fog közre az 𝑨𝑩 szakasz és az 𝑨𝑩 parabolaív? 

 

b) Mekkora annak a háromszögnek a területe, amelyet a parabola 𝑨 – beli érintője, 

az 𝑨𝑩 egyenes és az 𝒙 = 𝒃𝟏 egyenletű egyenes határoz meg? 

 

c) Mekkora annak a háromszögnek a területe, amelyet a parabola 𝑨 – beli és  

𝑩 – beli érintője, valamint az 𝑨𝑩 egyenes határoz meg? 
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105. Határozd meg annak a korlátos síkidomnak a területét, melyet az 𝒇(𝒙) = 𝟐 ∙ √𝒙 + 𝟏 

függvény grafikonja, az 𝒙 - tengely valamint az 𝒚 = 𝟐𝒙 − 𝟐 egyenes határolnak! 
 
 
 

106. Mekkora területet vágnak ki az 𝒇(𝒙) = 𝟑𝒙𝟐 egyenletű parabolából az 𝒚 = 𝟑 és az  

𝒚 = 𝟏𝟐 egyenletű egyenesek? 
 
 
 

107. Határozd meg annak a konvex, 𝒙 - tengellyel érintkező, zárt síkidomnak a területét, 

melyet az 𝒚 =
𝒙𝟐

𝟐
 parabola, az 𝒚 = −𝒙 + 𝟒 és az 𝒚 =

𝟏

𝟑
𝒙 +

𝟖

𝟑
 egyenesek határolnak! 

 
 
 

108. Számítsd ki annak a korlátos, zárt síkidomnak a területét, amelyet az  

𝒇(𝒙) = √𝒙 − 𝟏, a 𝒈(𝒙) = √𝟐𝒙 − 𝟐 és a 𝒉(𝒙) = 𝒙 − 𝟏 függvények grafikonjai 

határolnak! 
 
 
 

109. Számítsd ki annak a síkidomnak a területét, amelyet az 𝒚 = 𝟏 − 𝐬𝐢𝐧 𝒙 görbe, 

valamint az 𝒚 = 𝟐 és az 𝒙 =
𝝅

𝟐
 egyenletű egyenesek határolnak a [−𝟐𝝅;

𝝅

𝟐
] - on!   

 
 
 

110. Számítsd ki az 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 − 𝟒 és a 𝒈(𝒙) =

{
 
 

 
 

−𝟑, 𝒉𝒂 𝒙 ≤ −𝟏

𝟒𝒙 + 𝟏, 𝒉𝒂 − 𝟏 < 𝒙 < 𝟏

𝟓, 𝒉𝒂 𝒙 ≥ 𝟏

 függvények 

grafikonja által közrefogott síkidom területét. 
 
 

 

111. Mekkora területű részekre osztja az 𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 = 𝟐𝟓 egyenlettel megadott kört az 

𝒇(𝒙) = −𝟎, 𝟏𝒙𝟐 + 𝟐, 𝟓 egyenletű parabola? 
 
 
 

112. Add meg a 𝒌 számot úgy, hogy az 𝒇(𝒙) = 𝒌 − 𝒙𝟐 görbe és az 𝒙 – tengely 𝟏𝟎 egység 

területű síkidomot fogjon közre! 
 
 
 

113. Add meg a 𝒌 számot úgy, hogy az 𝒇(𝒙) = 𝒌 ∙ 𝐬𝐢𝐧 𝒙 görbe (𝒙 ∈ [𝟎; 𝝅]) és az 𝒙 – tengely 

𝟏𝟎 egység területű síkidomot fogjon közre! 
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114. Add meg a 𝒌 számot úgy, hogy az 𝒇(𝒙) = 𝒌 ∙ 𝒙 − 𝒙𝟐 görbe (𝒙 ∈ [𝟎;+∞[) és az  

𝒙 – tengely 𝟏𝟎 egység területű síkidomot fogjon közre! 
 
 
 

115. Add meg a 𝒌 számot úgy, hogy az 𝒇(𝒙) = 𝒌𝟐 ∙ 𝒙 − 𝒌 ∙ 𝒙𝟐 görbe (𝒙 ∈ [𝟎; +∞[) és az  

𝒙 – tengely 𝟏𝟎 egység területű síkidomot fogjon közre! 
 
 
 

116. Határozd meg a 𝒌 (𝒌 ∈ ℝ) értékét úgy, hogy az 𝒇(𝒙) = 𝟐𝒙𝟐 − 𝟔𝒌 ∙ 𝒙 + 𝟏𝟔 és a 

𝒈(𝒙) = 𝒌 ∙ 𝒙𝟐 − 𝟏𝟐𝒙 + 𝟖𝒌 parabolák által közrefogott síkidom területe 𝟏𝟐 egység 

legyen! 

 

 

 

117. Add meg a 𝒌 számot úgy, hogy az 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 + 𝟑𝒙 + 𝟒𝒌 és a 𝒈(𝒙) = 𝒌 ∙ 𝒙𝟐 + 𝟑𝒙 + 𝟒 

parabolák által közrefogott síkidom területe 𝟏𝟔 egység legyen! 
 
 
 

118. Határozd meg azt a 𝒑 pozitív valós számot, amelyre az 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑 + 𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 + 𝟐, a  

𝒈(𝒙) = 𝒙𝟑 + 𝒙𝟐 + 𝟔 és az 𝒙 = 𝒑 görbék által határolt terület nagysága 𝟏𝟓𝒑 − 𝟐𝟎! 
 
 
 

119. Igazold, hogy az 𝒇(𝒙) = −𝒙𝟑 + 𝟐𝒙𝟐 + 𝟐𝟔 és a 𝒈(𝒙) = −𝒙𝟑 + 𝟐𝒙𝟐 + 𝟕𝒙 − 𝟐 valós 

számok halmazán értelmezett függvények grafikonjára illeszkedik a 𝑷 (𝟒;−𝟔) pont! 

Határozd meg azt a 𝟒 – nél kisebb 𝒑 számot, amelyre az 𝒇 és a 𝒈 függvény grafikonja, 

valamint az 𝒙 = 𝒑 egyenes 𝟑, 𝟓 egység területű síkidomot határol! 
 
 
 

120. Az 𝒇(𝒙) = −𝒙𝟑 − 𝟑𝒙𝟐 + 𝟐𝟎 és a 𝒈(𝒙) = −𝒙𝟑 − 𝟑𝒙𝟐 + 𝟓𝒙 + 𝟏𝟎 görbének közös 

pontja a 𝑷 (𝟐; 𝟎) pont. Határozd meg az 𝒎 < 𝟐 számot úgy, hogy a két görbének az 

[𝒎; 𝟐] intervallumhoz tartozó íve és az 𝒙 = 𝒎 egyenes 𝟐, 𝟓 egységnyi területet 

határoljon! 
 
 
 

121. Add meg a 𝒑 értékét úgy, hogy az 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 − 𝒑𝟐 és a 𝒈(𝒙) =
𝒙𝟐

𝒑
− 𝟗𝒑 egyenletű 

parabolák közül az egyik kétszer akkora területű síkidomot fogjon közre az  

𝒙 – tengellyel, mint a másik! 
 
 
 

122. Az 𝒇(𝒙) = 𝒌𝟐 − 𝟒𝒙𝟐 és a 𝒈(𝒙) = 𝟏 −
𝟒𝒙𝟐

𝒌𝟐
 parabola az 𝑨 és a 𝑩 pontban metszi az  

𝒙 – tengelyt. Határozd meg a 𝒌𝟐 értékét úgy, hogy az egyik parabola háromszor 

akkora területet fogjon közre az 𝒙 – tengellyel, mint a másik! 
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123. Add meg a 𝒑𝟐 számot úgy, hogy az 𝒚 = 𝒑𝟐 − 𝟐𝟓𝒙𝟐 és az 𝒚 = 𝟏 −
𝟐𝟓𝒙𝟐

𝒑𝟐
 egyenletű 

parabolák közül az egyik négyszer akkora területű síkidomot fogjon közre az  

𝒙 – tengellyel, mint a másik! 

 

 

 

124. Adott a [𝟎; 𝟑] – on értelmezett 𝒇(𝒙) = 𝟑𝒙𝟐 + 𝟏𝟏 függvény. Hova kell rajzolnunk azt 

a függőleges vonalat, amely a görbe alatti területet elfelezi? 
 
 
 

125. Tekintsük az 𝒇(𝒙) = 𝒙 ∙ 𝐬𝐢𝐧 𝒙 függvénynek a koordináta-rendszer első 

síknegyedével alkotott metszetét! Hányadik ,,dombocska” területe lesz először 

nagyobb 𝟏𝟎𝟎𝟎 – nél? 
 
 

 
 
 
 

126. Add meg azt a harmadfokú függvényt, amelyre teljesülnek a következő feltételek: 

 

(1) a 𝟐𝒙𝟐 − 𝒚 = 𝟑𝟐 görbéjét belülről érinti az 𝒙 = 𝟎 helyen, 

 

(2) ezt a görbét az 𝒙 = −𝟒 helyen metszi, 

 

(3) ezen görbével közbezárt síkrész területe a [−𝟒; 𝟎] intervallumon 
𝟔𝟒

𝟑
! 
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127. Legyen 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 + 𝒂 ∙ 𝒙 + 𝒃 és 𝒈(𝒙) = 𝒙𝟐 + 𝒃 ∙ 𝒙 + 𝒂 (𝒂 > 𝒃) valós számokon 

értelmezett függvény, hogy pontosan egy olyan 𝒙𝟎 hely legyen, hogy a grafikonok  

𝒙𝟎 abszciszájú pontjaiba húzott érintőik merőlegesek egymásra. 

Add meg a 𝒉(𝒙) = 𝒇(𝒙) − 𝒈(𝒙) függvényt! 

Határozd meg az 𝒇(𝒙) és a 𝒈(𝒙) függvények görbéi, illetve az 𝒚 - tengely által 

közrefogott síkrész területét! 
 
 
 
 

128. Egy gépgyárban az egyik ott gyártott alkatrész egy olyan fémlap, aminek alakja a 

koordináta – rendszerben az 𝒇(𝒙) =
𝒙𝟐

𝟑
 és a 𝒈(𝒙) = −𝒙𝟐 +

𝟒

𝟑
 görbék által határolt 

síkidom. Határozd meg az alkatrész tömegét, ha egy egység hossza a koordináta – 

rendszerben 𝟏 𝒄𝒎, a lemez vastagsága 𝟎, 𝟓 𝒄𝒎, a fém sűrűsége pedig 𝟐, 𝟕 
𝒈

𝒄𝒎𝟑. 

 
 
 

129. Egy cég logója a következőképpen szemléltethető: az 𝒇(𝒙) = 𝐬𝐢𝐧 𝒙 és a 𝒈(𝒙) = 𝐜𝐨𝐬 𝒙 

függvények görbéi közötti terület két szomszédos metszéspont között. Mekkora ez a 

terület, ha a koordináta - tengelyeken az egység 𝟏 𝒄𝒎? 

 

 
 

130. Bizonyítsd be, hogy egy parabolából a parabola tengelyére merőleges egyenessel 

levágott szelet területe 
𝟐

𝟑
 - része a szelet köré írható téglalap területének! 
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