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Derivalas alkalmazasa: érinto egyenlete

A P (x,;vy) pontra illeszkedd érintd egyenletének felirdsa:

1. Hatarozzuk meg az adott fiiggvény derivaltfiiggvényét.
2. Szamitsuk ki az érint6 meredekségét, a derivaltfiiggvény helyettesitési értékét: m = f'(x,).

3. Ekkor az érint6 egyenletét felirhatjuk a kovetkezOképpen: y — yo = m - (x — x;).
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Gyvakorlo feladatok

1. Hatarozd meg az alabbi fiiggvények megadott pontokon atmené szeldinek
meredekségét!

A f(x)=x*-1 x,=-1 X, =3
B:glx)=vVx+1 x,=0 x, =3
C:h(x)=cosx+2 x1=0 x2=§
D:i(x)=27% x;=-—2 x, =1

2. Add meg az alabbi fiiggvények megadott pontokon atmené szeldinek egyenletét!

A f(x) =x3—-2x*—x+2 x; =1 x; =3
B:g(x)z% x1=% x, =1
C:h(x)=tgx x=0 x2=§
D:i(x) =logz(x—2)+1 x;1=25 X, =7

3. Hatirozd meg az f(x) = x? fiiggvény —2; —1; 0; 2; 4; 6 abszcissz4ju pontjahoz tartozo
érintd iranytangensét!

4. Hatarozd meg az f(x) = 3x* — 5x + 2 fiiggvény 1;2;3;4 abszcisszajii pontjaiban
huzott érintok iranytangensét!

, . . ) o mT MWW 3n . e
5. Hatarozd meg a szinuszfiiggvény grafikonjahoz a s3T5 abszcisszaju

pontjaiba huzhato érintd iranytangensét!

6. Van - e az f(x) = x3 — 10 fiiggvénynek olyan érintéje, amelynek az iranytangense
—3;0;300? Ha van ilyen érintd, akkor add meg az érintési pont koordinatait!
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7. Hatarozd meg az f(x) = 2x3 — 3x? + 2 fiiggvénynek azokat a pontjait, amelyekben az
érint6 iranytangense — ;, illetve 0!

8. Hatarozd meg az f(x) = x2 parabola P (2;4) pontjaban huzott érinté egyenletét!
9. Hatarozd meg az f(x) = x? — x fiiggvény P (1; 0) pontj4n Atmend érinté egyenletét!

10. Hatarozd meg az f(x) = % fiiggvény grafikonjan 1évo P (2 ; i) ponthoz tartozé érinté
egyenes egyenletét!

11. Hatirozd meg az f(x) = x3 — 2x + 2 fiiggvény grafikonjan lévé P (1;1) ponton
atmeno érinto egyenes egyenletét!

12. ird fel az f(x) = x® + 2x% — 4x — 3 fiiggvény P (—2;5) pontjaban huzott érinté
egyenletét!

13. ird fel annak az egyenesnek az egyenletét, amely az f:R — R;x — x* — 5x% + 4
fiiggvény grafikonjat az E (1; 0) pontban érinti!

14. ird fel az y = x - sin x egyenletii gorbéhez az origéban huizott érint6 egyenletét!

15. Hatarozd meg az f(x) = cos(3x — m) fiiggvény grafikonjanak P (%; 0) pontjaban
huzott érinté egyenletét!

16. Mi az egyenlete annak az egyenesnek, amely az R — R;x — x? - sinx fiiggvény
grafikonjat a P (7r; 0) pontban érinti?
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17. ird fel az alabbi fiiggvény adott pontbeli érintéjének egyenletét!

18.

19.

A: a(x) = 2x?

B: b(x) = —0,2x*+ 6x + 3
C:c(x)=—(x+3)*>+3
D:d(x) = x* —x3

E:e(x) =0,1x?2

F:f(x) =x*-5x*+4

Xo=1
Xo=5
Xo=-—1
Xo=0
Xo =2

ird fel az alabbi fiiggvény adott pontbeli érint6jének egyenletét!

A:a(x) = % -2
B: b(x) = ﬁ
C:c(x) = 2;:;
D:d(x) =+x
E:e(x) =3 Vx

F: f(x) =x" +Vx

X9 =4
Xo =2
Xg = —2
Xo=1
Xo=4
Xo=1

ird fel az alabbi fiiggvény adott pontbeli érint6jének egyenletét!

A a(x) =x3

B: b(x) = 16 — x?

1
x2 +1

C:clx) =

D:d(x) =sinx
E:e(x) =4-sinx

F:f(x)=2-cosx

x0=2
x0=2
xo——l
xO—O
x i
076
Xog =T
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ird fel az alabbi fiiggvény adott pontbeli érint6jének egyenletét!

A: a(x) = sin(2x) X9 =3
B: b(x) = cos(2x + m) Xo =%
C:c(x) =sinx-cosx xo=%
D: d(x) = 2-sin’x - cosx xo=—§
E:e(x) =x-sinx xozg
Fif(x) =22 Xo=T

X

ird fel az alabbi fiiggvény adott pontbeli érint6jének egyenletét!

A: a(x) = e“s* X =§

B: b(x) = x** xo =1

ird fel az f(x) = x* — 3x3 + 4x? — 7x + 2 fiiggvény grafikonjahoz az 1 abszcisszaji
pontjaban huzhato érintdjének egyenletét!

Mi annak az egyenesnek az egyenlete, amely az x3 — 3x + 2y — 5 = 0 egyenletii
gorbét a —2 abszcisszaju pontjaban érinti?

ird fel az f(x) = x - cos x fiiggvény gorbéjéhez a 0 abszcisszaji pontjaban huzott
érinto egyenletét!

ird fel az f(x) = 3-cosx fiiggvény grafikonjahoz a g abszcisszaju pontjaban
hiizhato érint6 egyenletét!

ird fel az f + g2 fiiggvény grafikonjahoz az %ﬂ abszcisszaju pontjaban huzott érinté
egyenletét, ha f: R > R; x — sin®x és g: R - R; x — cos x!
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Mekkora szoget zar be az x — tengellyel az f(x) = x1° — 3x® + 4x7 + 6 fiiggvény
grafikonjahoz az 1 abszcisszaju pontjaban huzott érint6? Ird fel az érinto egyenletét!

ird fel az x = y? egyenletii gorbéhez a 4 abszcisszaji pontjaiban hizhaté érinték
egyenletét!

ird fel azoknak az egyeneseknek az egyenletét, amelyek az y = x> — 5x egyenletii
gorbét a 6 ordinataju pontjaiban érintik!

Hatarozd meg az y = % egyenletii hiperbolahoz a 2 ordinataju pontjaban huzott
érinto egyenletét!

2x -1
x+3

Hatarozd meg az f (x) = fiiggvény P (x;9) pontjahoz tartozé érintéjének

egyenletét!

Hatirozd meg az f(x) = x> fiiggvény azon érintéinek az egyenletét, amelyek
parhuzamosak az y = x — 1 egyenletii egyenessel!

Hatirozd meg az f (x) =x?—7x+3 gorbének az 5x+y =3 egyenessel
parhuzamos érintojének egyenletét!

Van — e olyan pontja az f(x) = 2x% — x3 gorbének, amelyhez tartozé érinté
parhuzamos az y = x egyenletii egyenessel?

5x% +4
X
parhuzamos az y = x egyenessel!

Hatarozd meg az f(x) = gorbének azokat a pontjait, amelyekben az érinto

Hatarozd meg az f(x) = %x3 —2x%+3x -5 gorbe azon pontjait, amelyekhez
tartozo érinték parhuzamosak az x — tengellyel!
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Hatarozd meg az f(x) = 3x* + 4x3 — 12x% + 20 gorbének azokat a pontjait,
amelyekhez az x — tengellyel parhuzamos érinté tartozik!

Hatarozd meg az f(x) = 2x — x? egyenletii parabolinak azt a pontjat, amelyhez
tartozo érinté parhuzamos az A (1;1) és a B (3; —3) pontokra illeszked6 szelével!

Milyen x helyen lesz parhuzamos az f(x) = —x? + x + 2 goérbe érintéje a masodik
siknegyed szogfelezojével?

Adj meg az f(x) = 2x3 + 3x% + 6x + 8 gorbéhez olyan x, szamot, hogy a gorbe
X abszcisszaju pontjaban az érinté parhuzamos legyen az x — tengellyel!

Az f(x) = x* egyenletii parabola mely pontjaban huzott érinté lesz merdleges az
y= gx + 5 egyenletii egyenesre? Add meg az érint6 egyenletét!

Adj meg az f(x) = 2x3 + 3x% — 12x + 8 gorbéhez olyan x, szamot, hogy a gérbe
X abszcisszaju pontjaban az érinté merdéleges legyen az y — tengellyel! Add meg az
érinto egyenletét is!

Hatiarozd meg az f(x) = 3x — x% parabola P és Q pontjat tigy, hogy a gérbe P — beli
érintéje parhuzamos legyen a 2x + y = 3 egyenletii egyenessel, a Q —beli érintd pedig
meroleges legyen ra!

Hatarozd meg az x - tengelynek azt a P pontjat, ahonnan olyan érinté huzhaté az
f (x) = x? egyenletii parabolihoz, amelyik 45° - os széget zar be az x — tengellyel!

Add meg az f(x) =x3 fiiggvény grafikonjanak azon érintéjének egyenletét,
amelynek iranyszoge 45°!

Add meg az f(x) = x3 — x? egyenletii gorbének azokat a pontjait, amelyekben a
gorbéhez huzott érinté az x — tengellyel 45° - os szoget alkot!
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a
x2-1
pontjahoz tartozé érinté az x - tengellyel 60° - os szoget alkosson!

Hatarozd meg a értékét ugy, hogy az f(x) = gorbe x = 3 abszcisszaju

Az f (x) = 7x'3 —/5- x® + 2x + 3 gorbe a P pontban metszi az ordinatatengelyt.
Ird fel a gorbe P — beli érintdjének egyenletét!

Hatarozd meg az f(x) = x> — 5x% gorbének az abszcisszatengelyre illeszked6
pontjait és a gorbét ezekben a pontokban érinté egyenesek egyenletét!

Az f(x) = x3 — 8x% — 4x + 32 fiiggvény gorbéjéhez az x — tengely pozitiv felével
kozos pontjaiban érintoket hizunk. Hatarozd meg az érinték metszéspontjanak
koordinatait!

Hatarozd meg az f(x) = x3 — 9x gorbének az x - tengelyre illeszked6 pontjait és a
gorbét ezekben a pontokban érinté egyenesek meredekségét!

Hatiarozd meg az f(x) = 2x* — 2x parabola és az y = 1 — x egyenletii egyenes
metszéspontjait! Ird fel ezekhez a pontokhoz a parabola érintéinek az egyenletét!

Tekintsiik az f(x) = x3—x? é g(x) =x?> —2x+4 fiiggvények grafikonjat!
Igazold, hogy a grafikonoknak pontosan egy kozos pontjuk van és hatarozd meg ezt
a pontot! Hatarozd meg a grafikonok metszéspontjan atmené érintok egyenletét!

Melyik pontban érinti az f (x) = x3 — 3x% + 1 egyenletii gorbét a 9x —y = 26
egyenletii egyenes?

Adj meg olyan p valés szamot ugy, hogy az f (x) =x%+p-x+ 10 gorbe 2
abszcisszaju pontjaba huzhato érinté parhuzamos legyen az y = 12x — 1 egyenessel!

Hatirozd meg a p valoés paraméter értékét ugy, hogy az f(x) = x*-cosx+p-x
gorbe 21 abszcisszaju pontjahoz tartozé érinté meredeksége 4 legyen!
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Hatarozd meg k értékét Gigy, hogy az f(x) = k- x*> —Inx (x > 0) fiiggvény x = 3
koordinataju pontjaba huzott érintéjének meredeksége 2 legyen! Ird fel az érinto
egyenletét!

Hatarozd meg a p értékét ugy, hogy az y = —2x + p egyenes érintse a kovetkezo
fiiggvényt: f(x) = 2x? — 3x + 1!

£y . roLsr e 1 Foe e
Szamitsd ki a p azon értékeit, amelyekre az y=p-x+; egyenes érinti az

f(x) = —vV—x + 1+ 2 fiiggvényt!

Tekintsiik az f: R - R; x — x3 — 4x% + 4a - x + b fiiggvényt (a; b € R). Hatirozd
meg az a és a b paraméter értékét ugy, hogy az y = x egyenletii egyenes érintse az
f grafikonjat a gorbe 0 abszcisszaji pontjaban!

Hatirozd meg p és q értékét ugy, hogy az f(x) = x% + p - x + q parabola érintse az
y = x egyenest az xo, = 2 abszcisszaju pontban!

Hatiarozd meg a,b és c¢ értékét tgy, hogy az f(x) =a-x*>+ b:x+ c parabola
atmenjen a P (2;4) ponton, az y = 2x — 1 egyenes pedig érintse ezt a parabolat az
x = 1 abszcisszaju pontjaban!

Az f (x) = x% + 4x — 3 parabola melyik pontjahoz tartozé érinté illeszkedik a
P (3;2) pontra? Add meg az érintd egyenletét!

Hatarozd meg az f(x) = x? parabolinak a P (2; 3) ponton Athaladé érintéit!

Jeloljiik az f(x) = 4x — x? parabola és az x — tengely metszéspontjait A — val és
B — vel, a parabola tengelypontjat T — vel. Mekkora annak a trapéznak a teriilete,
amelyet az x — tengely megfelel6 szakasza, valamint a paraboldahoz az A,a B ésa T
pontban huzott érint6 fog kozre?
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Bizonyitsd be, hogy az y = x? egyenletii parabolanak a P (—1 ;— %) ponton athalado
érintdi merolegesek egymasra!

Tekintsiik az f(x) = x> + a- x + 1 gorbékhez az 1 abszcisszaji pontjukban huzott
érintoket! Bizonyitsd be, hogy ezek az egyenesek athaladnak egy kozos ponton!

Tekintsiik az f(x) = x3 — x gorbét. Bizonyitsd be, hogy e gorbe egyetlen pontjat
kivéve tetszoleges pontjaba huzott érintével van parhuzamos érintdje az adott
gorbének! Melyik az az egy pont, amelynél nincs ilyen?

Bizonyitsd be, hogy az f(x) = % hiperbola tetszoleges pontjaban huzott érinté allando
teriiletit haromszogeket metsz ki a koordinata — tengelyekbol!

Igazold, hogy az y = cos?x + sin(2x) és az y = —5x% + 2x + 1 egyenletii gorbék
x = 0 abszcisszaju pontjukban érintik egymast! (Ezen azt értjiik, hogy ebben a
pontban érintéjiik is azonos!)

Igazold, hogy ha m € R, akkor az R - R;x — x* fiiggvény grafikonjinak van az
y =m- x + 2 egyenletii egyenessel parhuzamos érintdje!

Igaz - e, hogy barmely valés m esetén az y = 8 — x? egyenletii gorbének van az
y = m- x + 3 egyenletii egyenessel parhuzamos érintéje?

lgaz — e, hogy ha m tetszdleges valés szam, akkor az y = 2x% — 5x + 3 egyenletii
parabolanak van az y = m - x — 1 egyenletii egyenessel parhuzamos érintdje?

Add meg az R halmaznak azt a legbévebb D részhalmazat, amelyre igaz az allitas!

,2Ham € D, akkor az f(x) = x3—x gorbének van m iranytangensii érintéje.”
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