Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéziuma)

Masodfoku -, abszolutérték -, négyzetgyok fiiggvények

DEFINICIO: (Masodfoku fiiggvény)

A valés szamok halmazan értelmezett f(x) =a-x?+b-x+c fiiggvényt masodfoki
fliggvénynek nevezziik, ahol a,b,c € R és a # 0.

Megjegyzés:

e Haa > 0, akkor a fiiggvény képe egy felfelé nyilo, ha a < 0, akkor egy lefelé nyilo parabola.

o A teljes négyzetté alakitast elvégezve megkapjuk a parabola T (u;v) tengelypontjanak
koordinatdit: ax® + bx + c = a- (x —u)? + v.

o Az f (x) = x™ fiiggvényt hatvanyfiiggvénynek nevezziik, aholn € N ésn > 1.

Négyzetfiiggvény: f(x) = x?



Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéziuma)

Az dbrarol leolvashatjuk a fliggvény tulajdonsagait:

flx) =x*
Ertelmezési tartomany: Dr:x €R
Ertékkészlet: Rs:y € [0; +oof
Periodicitas: Nem periodikus.
Zérushely:
Monotonitas: Szigorian monoton csokkené: X € |—o0; 0]
Szigoruan monoton névekvo: x € [0; +oo]
Szélsoérték: Minimum: Helye: x=0
Ertéke: y=0
Maximum: Helye: Nincs maximuma.
Ertéke: Nincs maximuma.
Korlatossag: Pontos also6 korlat: k=0
Pontos felsé korlat: Nincs felso korlatja.
Nem Korlatos fliggvény.
Paritas: Péros fiiggvény.




Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnaziuma)

DEFINICIO: (Kob fiiggvény)
A valés szamok halmazan értelmezett f(x) =a-x3>+b-x*+c-x+d fiiggvényt
harmadfoku fiiggvénynek nevezziik, ahol a,b,c,d € Résa # 0

10 4

-10 4

Kobfiiggvény: f(x) = x3
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Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéziuma)

Az dbrarol leolvashatjuk a fliggvény tulajdonsagait:

fx) =x°
Ertelmezési tartomany: Dr:x €R
Ertékkészlet: Ry €R
Periodicitas: Nem periodikus.
Zérushely: x=0
Monotonitas: Szigorian monoton csokkené: Nincs ilyen intervallum.
Szigoruan monoton névekvo: x€R
Szélséérték: Minimum: Helye: Nincs minimuma.
Ertéke: Nincs minimuma.
Maximum: Helye: Nincs maximuma.
Ertéke: Nincs maximuma.
Korlatossag: Pontos also korlat: Nincs also korlatja.
Pontos felsé korlat: Nincs felso korlatja.
Nem Korlatos fliggvény.
Paritas: Péaratlan fliggvény.




Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéziuma)

DEFINICIO: (Abszolutérték fiiggvény)
A valos szamok halmazan értelmezett f(x) = |x| fliggvényt abszolutérték fiiggvénynek nevezziik.

Abszolutérték fiiggvény



Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéziuma)

Az dbrarol leolvashatjuk a fliggvény tulajdonsagait:

fO) = x|
Ertelmezési tartomany: Dr:x €R
Ertékkészlet: Rs:y € [0; +oof
Periodicitas: Nem periodikus.
Zérushely: x=0
Monotonitas: Szigoruan monoton csékkené: X € |—o0; 0]
Szigoruan monoton névekvo: x € [0; +oo]
Szélsoérték: Minimum: Helye: x=0
Ertéke: y=0
Maximum: Helye: Nincs maximuma.
Ertéke: Nincs maximuma.
Korlatossag: Pontos also6 korlat: k=0
Pontos felsé korlat: Nincs felso korlatja.
Nem Korlatos fliggvény.
Paritas: Péros fliggvény.




Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéziuma)

DEFINICIO: (Négyzetgyok fiiggvény)
A nem negativ valds szamok halmazan értelmezett f(x) =+/x fiiggvényt négyzetgyok
fiiggvénynek nevezziik.

Megjegyzés:
A négyzetgyok fiiggvény képe egy ,.félparabola’.

Négyzetgyok fliggvény



Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéziuma)

Az dbrarol leolvashatjuk a fliggvény tulajdonsagait:

flx) =Vx
Ertelmezési tartomany: Df:x € [0; +0of
Ertékkészlet: Rs:y € [0; +oof
Periodicitas: Nem periodikus.
Zérushely:
Monotonitas: Szigorian monoton csokkené: Nincs ilyen intervallum.
Szigoruan monoton névekvo: x€R
Szélsoérték: Minimum: Helye: x=0
Ertéke: y=0
Maximum: Helye: Nincs maximuma.
Ertéke: Nincs maximuma.
Korlatossag: Pontos also6 korlat: k=0
Pontos felsé korlat: Nincs felso korlatja.
Nem Korlatos fliggvény.
Paritas: Nem péros, nem paratlan fiiggvény.




Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéziuma)

DEFINICIO: (Kébgyok fiiggvény)
A valds szamok halmazan értelmezett f(x) = x fliiggvényt kobgyok fiiggvénynek nevezziik.

Kobgyok fliggvény



Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéziuma)

Az dbrarol leolvashatjuk a fliggvény tulajdonsagait:

fx)=x
Ertelmezési tartomany: Dr:x €R
Ertékkészlet: Ry €R
Periodicitas: Nem periodikus.
Zérushely: x=0
Monotonitas: Szigorian monoton csokkené: Nincs ilyen intervallum.
Szigoruan monoton névekvo: x€R
Szélséérték: Minimum: Helye: Nincs minimuma.
Ertéke: Nincs minimuma.
Maximum: Helye: Nincs maximuma.
Ertéke: Nincs maximuma.
Korlatossag: Pontos also korlat: Nincs also korlatja.
Pontos fels6 korlat: Nincs felso korlatja.
Nem Korlatos fliggvény.
Paritas: Pératlan fliggvény.
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Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéziuma)

Fugevénvtranszformaciok

Az egyes fliggvénytipusokhoz tartoz6 fliggvényeken bizonyos fajta atalakitdsokat végezve a
tipus nem valtozik meg. Ha egy koordinata — rendszerben é&brazolt fliggvény grafikonjat
valamelyik tengely iranyaban eltoljuk, megnyujtjuk vagy sszezsugoritjuk, akkor azt mondjuk,
hogy fiiggvénytranszformaciot hajtottunk végre.

Valtozo transzformaciok (x koordinatak valtoztatasa):

f(—=x): az y tengelyre valo tiikrozés

f(x + ¢): az x tengely mentén (—c) — vel valo eltolas

f(b - x): az y tengelyre merbleges iranyban zsugoritas / nyujtas

(az x koordinatakat % - szeresére valtoztatjuk, az y koordinatdkat nem valtoztatjuk)

f(lx]): az x = 0 értékekhez tartozd gorbét tikrozziik az y tengelyre
(az x < 0 értékekhez tartozo gorbét elhagyjuk)

Erték transzformaciék (y koordinatak valtoztatisa):

Transzformaciok sorrendje:

—f(x): az x tengelyre valo tiikkrozés

f(x) + d: az y tengely mentén (+d) — vel valo eltolas

a - f(x): az x tengelyre mer6leges iranyban zsugoritas / nyujtas
(az y koordinatakat a — szorosara valtoztatjuk, az x koordinatakat nem valtoztatjuk)

|f(x)]: az y < 0 értékekhez tartozd gorbét tikkrozziik az x tengelyre

Eldszor a valtozo transzformacidkat, majd az érték transzformaciokat végezziik el.

1.

2.

f(x)
flx+c)

f(b-x+c)

. f(=b-x+c¢)

a-f(=b-x+c)
—a-f(=b-x+c)

—a-f(-=b-x+c)+d
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Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéziuma)

Gyvakorlo feladatok

K: kozépszintii feladat E: emelt szintii feladat

1. (K) Abrazold a kovetkezo fiiggvényeket értéktablazat segitségével!

f(x) = x? g(x) = (x — 1)? h(x) = (2x)?

2. (K) Abrazold a kovetkezé fiiggvényeket értéktablazat segitségével!

f(x) = —x? g(x) = 3x? h(x) =x*+2

3. (K) Abrazold a kivetkezo fiiggvényt: f(x) = 2x% — 3!

4. (K) Abrazold a kovetkezé fiiggvényt: f(x) = 3+ (x — 5)% — 4!

5. (K) Abrazold és jellemezd a kovetkezé fiiggvényt: f(x) = —x? + 4!

6. (K) Abrazold és jellemezd a kovetkezé fiiggvényt: f(x) = —(x + 5)2!

7. (K) Abrazold és jellemezd a kovetkezé fiiggvényt: f(x) = (x — 1)% — 9!

8. (K) Abrazold és jellemezd a kovetkezé fiiggvényt: f(x) = 2 - (x + 3)% — 2!

9. (K) Abrazold és jellemezd kovetkezé fiiggvényt: f(x) = —% (x—4)2+ 2!

10. (K) Abrizold és jellemezd a kovetkezé fiiggvényt: f(x) = x% + 2x — 3!

11. (K) Abrazold és jellemezd a kovetkezo fiiggvényt: f(x) = —x? — 4x!
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12.

13.

14.

15.

16.

17.

Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéziuma)

(3 - x)?

(E) Abrazold a kovetkezé fiiggvényt: f(x) = !

(E) Abrazold a kovetkezé fiiggvényt: f(x) = (2x + 4)2 — 3!

. 2
(E) Abrazold a kovetkezo fiiggvényt: f(x) = (%x + 2) !

(E) Abrazold a kovetkezo fiiggvényt: f(x) = |x2 — 4|!

(K) Abrazold az f(x) = (x—3)%2—2 fiiggvényt az x € [2;5[ intervallumon!
Jellemezd a fiiggvényt értékkészlet, szélsoérték és korlatossag szempontjabol!

(K) Add meg a Kkovetkezo fiiggvény hozzarendelési szabalyat az x € [—3;2]
intervallumon! Jellemezd a fiiggvényt értékkészlet, szélséérték és Kkorlatossag
szempontjabol!

-5
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18.

19.

20.

21.

22.

23.

24,

25.

26.

27.

28.

Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéziuma)

(K) Abrazold az f(x) = x3 — 1 fiiggvényt az x € ]—1; 2] intervallumon! Jellemezd a
fiiggvényt értékkészlet, zérushely, sz€élsoérték és korlatossag szempontjabol!

(K) Adott az f(x) = 3x% — 17 fiiggvény. Melyik a nagyobb: f(—2) vagy f(1)?

(K) Adott az f(x) = —x? + 4 fiiggvény. Szamitsd ki az f (— %), a—f(—3)ésaz|f(5)]
értékek atlagat!

(K) Adott az f(x) = —(x + 3)? fiiggvény. Szamitsd ki a kovetkezo kifejezés értékét:
5

f@) - f(-4) - f(-3)

(K) Adott az f(x) =3-(x—2)%+1 fiiggvény. Szamitsd ki a 4 helyen felvett
helyettesitési értéket!

(K) Adott az f(x) = —(4x +3)2 + 5 fiiggvény. Szamitsd ki a —1 helyen felvett
helyettesitési érték ellentettjét!

(K) Adott az f(x) = —7x? fiiggvény. Szamitsd ki a —10 helyen felvett helyettesitési
érték abszolutértékeét!

(K) Adott az f(x) = x* — 1 fiiggvény. Hol veszi fel a fiiggvény a 3 és a - 2 értéket?
(K) Adott az f(x) = 8x? fiiggvény. Hol veszi fel a fiiggvény az i és a — x értéket?

(K) Dontsd el, hogy rajta van - e a P (1;—3) pont az f(x) = 2x? — 5, illetve a
g(x) = —(x — 7)? + 32 fiiggvény grafikonjan!

(K) Add meg abrazolas nélkiil az f(x) = — gxz fiiggvény harom Kiilonboz6 pontjat!
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29.

30.

31.

32.

33.

34.

35.

36.

37.

38.

Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéziuma)

(K) Hatarozd mag a P (x;2) és Q (—5;y) pontok Kkoordinatiit ugy, hogy
illeszkedjenek az f(x) = x* — 7 fiiggvény grafikonjara!

(K) Adott az f(x) = =5 (x — 6)? + 7 fiiggvény. Add meg a fiiggvény pontjainak
hianyzo6 koordinatait: A (—8;y) és B (x;9)?

(K) Adott az f(x) = 12x? fiiggvény. Melyik a fiiggvénynek az a pontja, amely
masodik koordinataja kétszerese az elsonek?

(K) Adott az f(x) = —125x? fiiggvény. Add meg a fiiggvénynek azt a pontjat,
amelyik els6 koordinataja éppen a masodik reciproka!l

(K) Hatdrozd meg abrazolas nélkiil az f(x) = (x + 7)? ésa g(x) = —(x — 9)%? + 16
fiiggvény zérushelyeit!

(K) Hatirozd meg 4brazolas nélkiil, hogy hol metszi az f(x) =7 (x +5)% — 28
fiiggvény a koordinata — tengelyeket!

(K) Ird fel annak a g(x) fiiggvénynek a hozzarendelési szabalyat, amelyet ugy
kapunk, hogy az f(x) = x? fiiggvényt eltoljuk az adott ¥(—7; 8) vektorral!

(K) Toldd el az f(x) = 4 - (x — 5)% + 6 fiiggvény grafikonjanak pontjait a ¥ (2; —3)
vektorral! Add meg az igy kapott g(x) fiiggvény hozzarendelési szabalyat!

(K) Adj meg két olyan masodfoku fiiggvényt, amelynek minimuma van a P (1;6)
pontban!

(K) Adj meg két olyan masodfoku fiiggvényt, amelynek maximuma van a P (4; —3)
pontban!
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39.

40.

41.

42.

43.

Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéziuma)

(K) Hatarozd meg abrazolas nélkiil a kovetkezé masodfoku fiiggvény szélséértékének
(tengelypontjanak) koordinatait!

a) f(x) = (x+8)2-5
b) g(x) = —(x - 1)? +7
c) h(x) =17 (x + 98)? + 42

d) i(x) =-3-(x—100)% - 23

(K) Hatarozd meg abrazolas nélkiil az f(x) = x* + 4x — 6 fiiggvény szélséértékének
(tengelypontjanak) koordinatait!

(E) Hatarozd meg abrazolas nélkil az f(x) = —2x%—36x+ 11 fiiggvény
széls6értékének (tengelypontjanak) koordinatait!

(E) Abrazolas nélkiil add meg az f(x) = 2x% + 4x — 6 fiiggvény szélséértékeit a
kovetkez6 intervallumon!

a) xeER
b) x € [-3; —2]

c) x €]0;1]

(E) Abrazolas nélkiil add meg az f(x) = —x? + 2x + 3 fiiggvény szélséértékeit a
kovetkezo intervallumon!

a)x€eER
b) x € [-2; 0]

c) x € ]2;3]
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44,

45.

46.

47.

48.

49,

Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéziuma)

(K) Adott az f(x) = —(x — 1)? + 3 fiiggvény.

a) Szamitsd ki a kovetkezot: f (—8)!

b) Szamitsd ki a 2 helyen felvett helyettesitési értéket!

c) Hol veszi fel a fiiggvény a 7 értéket?

d) Dontsd el, hogy illeszkedik a P (—9; —103) pont a fiiggvény képére!

e) Add meg a parabola pontjainak hidnyzo6 koordinatait: A (4;y) és B (x; —22)!
f) Melyik a fiiggvény azon pontja, amely masodik koordinataja 2 — vel nagyobb?
g) Hol metszi a fiiggvény a koordinata — tengelyeket?

h) Toldd el a fiiggvény grafikonjianak pontjait a ¥ (—4; —5) vektorral! Add meg az
igy kapott fiiggvény hozzarendelési szabalyat!

i) Add meg a fiiggvény szélséértékét!

(E) Hatirozd meg az f(x) = x% + 4x + c fiiggvényben szereplé ¢ paraméter értékét
ugy, hogy a minimumanak értéke y = —3 legyen! Add meg a minimumanak helyét!

(E)Az f(x) = a- x* + b - x + c fiiggvény két zérushelye x; = —2 és x, = 4. Add meg
az a, b és c értékét ugy, hogy a fiiggvény grafikonja az y — tengelyt —6 — nal metsze!

(E) Add meg az a, b, c értékeket ugy, hogy az f(x) = a-x% + b - x + c fiiggvény
tengelypontjaa T (3; —2) legyen és illeszkedjen ra a P (1; 6) pont!

(E) Egy masodfoki fiiggvény hozzarendelési szabilya f(x) = (x — u)? + v alaku.
Tudjuk, hogy két zérushelye x; = 4 és x, = 8, minimumanak értéke y = —4. Add
meg a fiiggvény hozzarendelési szabalyat!

(E) Egy masodfoku fiiggvény hozzarendelési szabilya f(x) = —(x — u)? + v alaku.
Tudjuk, hogy két zérushelye x; = —5 és x, = —4, maximumanak értéke y = 1. Add
meg a fiiggvény hozzarendelési szabalyat!

17



50.

51,

52.

53.

54,

55.

56.

S7.

58.

59.

Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéziuma)

(E) Az f(x) = 2x* — 5x + c fiiggvényrél tudjuk, hogy athalad a P (4;16) ponton.
a) Hatarozd meg a c értékét!
b) Metszi — e a fiiggvény az x — tengelyt?

C) Melyik iranyban, mennyivel kell eltolni fiiggélegesen a fiiggvényt, hogy érintse az
x — tengelyt?

(K) Abrazold a kovetkezé fiiggvényeket értéktablazat segitségével!

f(x) = Il 9@ = |x+1] h(x) = |3 x|

(K) Abrazold a kovetkezo fiiggvényeket értéktablazat segitségével!

f(x) = —|x]| g(x) =2"|x| h(x) = |x| -3

(K) Abrazold a kovetkezé fiiggvényt: f(x) = 3 - |x + 2| — 4!

(K) Abrazold és jellemezd a kivetkezé fiiggvényt: f(x) = |x — 3| — 5!

(K) Abrazol és jellemezd a kovetkezé fiiggvényt: f(x) = —|x — 1| + 6!

(K) Abrazold és jellemezd a kovetkezo fiiggvényt: f(x) = —§ x4+ 4] + 2!
(E) Abrazold a kovetkezé fiiggvényt: f(x) = |2x + 6]!

(E) Abrizold a kivetkezé fiiggvényt: f(x) = — [;x - 3| + 1!

(E) Abrazold a kovetkezé fiiggvényt: f(x) = |x| — |x — 3]!
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60.

61.

62.

63.

64.

65.

66.

67.

Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéziuma)

(E) Abrizold a kovetkezo fiiggvényt: f(x) = |x| + |x + 2!

(E) Abrazold a kovetkezé fiiggvényt: f(x) = |x + 1| — |x + 5]!

(E) Abrazold a kovetkezé fiiggvényt: f(x) = ||x| — 3!

Abrizold és jellemezd monotonitis szempontjabol az f(x) = ||x —4| - 1| fiiggvényt!

(E) Abrazold és jellemezd szélséérték szempontjabél az f(x) = |||x| —2| —3|
fiiggvényt!

(E) Abrazold a kovetkezé fiiggvényt: f(x) = x* — 4 - |x|!

(K) Abrazold az f(x) = —|x—6|+3 fiiggvényt az x € ]2;8] intervallumon!
Jellemezd a fiiggvényt értékkészlet, szélsoérték és korlatossag szempontjabol!

(K) Add meg a Kkovetkezo fiiggvény hozzarendelési szabalyat az x € |—1;4]
intervallumon! Jellemezd a fiiggvényt értékkeészlet, zérushely, szélsoérték és
korlatossag szempontjabol!

N

-2 -1 0 1 2 3 4 5

f(x)

-2 4
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68.

69.

70.

71.

72.

73.

74.

75.

76.

77.

Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéziuma)

(K) Adott az f(x) = |x + 8| — 5 fiiggvény. Melyik nagyobb: f (—2) vagy f(4)?

(K) Adott az f(x) = —|x — 12| + 13 fiiggvény. Szamitsd ki az f (— g), a—f(7)és
az |f(30)| értékek atlagat!

(K) Adott az f(x) = 8- |x — 41| + 35 fiiggvény. Szamitsd ki a kovetkezo Kifejezés
értéket: f(50) — f(—40) — f (=3)!

(K) Adott az f(x) = —13-|x + 15| fiiggvény. Szamitsd ki a —18 helyen felvett
helyettesitési értéket!

(K) Adott az f(x) =—|x— 11| fiiggvény. Szamitsd ki a —17 helyen felvett
helyettesitési érték ellentettjét!

(K) Adott az f(x) =[x + 20| — 40 fiiggvény. Szamitsd ki a —50 helyen felvett
helyettesitési érték abszolutértékét!

(K) Adott az f(x) = |x — 3| fiiggvény. Hol veszi fel a fiiggvény a 3 és a - 4 értéket?

(K) Adott az f(x) = —|x + 77| — 99 fiiggvény. Hol veszi fel a fiiggvény a —8 és a - x
értéket?

(K) Dontsd el, hogy rajta van - e a P (1; —3) pont az f(x) = |x+ 2| + 1, illetve a
Q (8;—5) ponta g(x) = —|x — 13| fiiggvény grafikonjan!

(K) Add meg abrazolas nélkiil az f(x) =—-2- Ex— 3| + 4 fiiggvény harom
kiilonb6z6 pontjat!
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78.

79.

80.

81.

82.

83.

84.

85.

86.

87.

Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéziuma)

(K) Hatarozd mag a P (x;2) és Q (—5;y) pontok Kkoordinatiit ugy, hogy
illeszkedjenek az f(x) = 2 - |x — 1| fiiggvény grafikonjara!

(K) Adott az f(x) = |x + 10| + 2 fiiggvény. Add meg a fiiggvény pontjainak hianyzo
koordinatait: A (9;y) és B (x;8)?

(K) Adott az f(x) = —|3x + 6| — 4 fiiggvény. Melyik a fiiggvénynek az a pontja,
amely masodik koordinatiaja 5 — tel kisebb, mint az els6?

(K) Adott az f(x) = |x — 17| — 6 fiiggvény. Add meg a fiiggvénynek azt a pontjat,
amely elsé koordinataja haromszorosa a masodiknak!

(K) Hatarozd meg abrazolas nélkiil az f(x) =6-|[x — 8|+ 7,a g(x) = |8x — 16| és
ah(x) = =5+ |x + 11| + 14 fiiggvény zérushelyeit!

(K) Hatarozd meg abrazolas nélkiil, hogy hol metszi az f(x) = |x — 43| — 5 fiiggvény
a koordinata — tengelyeket!

(K) Szamitsd ki az f (x) = 3 - |2x + 8| fiiggvénynek tengelyekkel vett metszéspont
nem 0 koordinatainak atlagat!

(K) Ird fel annak a g(x) fiiggvénynek a hozzarendelési szabalyat, amelyet ugy
kapunk, hogy az f(x) = 3 - |x| fiiggvényt eltoljuk az adott ¥(—2; —7) vektorral!

(K) Toldd el az f(x) = f(x) =7 |x+ 6] — 5 fiiggvény grafikonjanak pontjait a
¥ (3; 4) vektorral! Add meg az igy kapott g(x) fiiggvény hozzarendelési szabalyat!

(K) Adj meg két olyan abszolutérték fiiggvényt, amelynek minimuma van a
P (—13;—7) pontban!
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88.

89.

90.

91.

Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéziuma)

(K) Adj meg két olyan abszolutérték fiiggvényt, amelynek maximumavanaP (—2;9)
pontban!

(K) Hatarozd meg abrazolas nélkiill a Kkovetkezé abszolutérték fiiggvény
széls6értékének koordinatait!

a) f(x) =|x—35|—-25
b) glx) = —|x—17| + 21
c) h(x) =4-|x+89|—-73

d)i(x) =—-5-|x+ 38|+ 29

(E) Abrazolas nélkiil add meg az f(x) = |x — 2| + 3 fiiggvény széls6értékeit a
kovetkezo intervallumon!

a)xeR
b) x € [-2; 1]

C) x € 14; 6]

(E) Abrazolas nélkiil add meg az f(x) = —|x + 1| — 2 fiiggvény széls6értékeit a
kovetkezo intervallumon!

a)xeR
b) x € [-5; —3]

¢) x €10;7]
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92.

93.

94.

95.

96.

97.

98.

Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéziuma)

(K) Adott az f(x) = —|x — 4| + 5 fiiggvény.

a) Szamitsd ki a kovetkezot: f (—6)!

b) Szamitsd ki a 7 helyen felvett helyettesitési értéket!

c) Hol veszi fel a fiiggvény a —8 értéket?

d) Dontsd el, hogy illeszkedik a P (11; 33) pont a fiiggvény képére!

e) Add meg a fiiggvény pontjainak hianyzoé koordinatait: A (2;y) és B (x; —4)!

f) Melyik a fiiggvény azon pontja, amely masodik koordinataja ellentettje az els6nek?
g) Hol metszi a fiiggvény a koordinata — tengelyeket?

h) Toldd el a fiiggvény grafikonjanak pontjait a v (11; —15) vektorral! Add meg az
igy kapott fiiggvény hozzarendelési szabalyat!

i) Add meg a fiiggvény szélséértékét!

(K) Add meg az f(x) = |x — 7| — c fiiggvényben szereplé ¢ paraméter értékét, ha
tudjuk, hogy a fiiggvény egy pontja P (—3;17)!

(K) Add meg az f(x) = |x + c| — 3 fiiggvényben szereplé ¢ paraméter értékét, ha
tudjuk, hogy a fiiggvény egy pontja P (—9; 25)!

(K) Hatarozd meg az f(x) = —|x + 9| — 8 + ¢ fiiggvényben szereplé ¢ paraméter
értékét ugy, hogy a fiiggvény maximumanak értéke y = —10 legyen! Add meg a
Mmaximumanak helyét!

(K) Abrazold a kovetkezé fiiggvényeket!

f(x) =Vx gx) =Vx—-2 h(x) =2x

(K) Abrazold a kovetkezé fiiggvényeket!

fx) =—Vx gx) =3-Vx h(x) =vx +1

(K) Abrazold és jellemezd a kovetkezé fiiggvényt: f(x) = 2 -v/x + 3!
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99.

100

101.

102.

103.

104.

105.

106.

Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéziuma)

(K) Abrazold és jellemezd a kivetkezé fiiggvényt: f(x) = /%x - 1!

. (K) Abrizold és jellemezd a kovetkezé fiiggvényt: f(x) = —/x — 4 + 3!
(K) Abrazold és jellemezd a kovetkezo fiiggvényt: f(x) = —% “Vx —5+ 4!

(E) Abrizold a kovetkezo fiiggvényt: f(x) = —/2x + 6!
(E) Abrazold a kovetkezé fiiggvényt: f(x) = 1 ++/—x!
(E) Abrizold a kovetkezo fiiggvényt: f(x) = |W|'

(K) Abrazold az f(x) = +/x + 2 fiiggvényt az x € [1;9[ intervallumon! Jellemezd a
fiiggvényt értékkészlet, szélsoérték és korlatossag szempontjabol!

(K) Add meg a kovetkezé fiiggvény hozzarendelési szabalyat az x € [—4;5]
intervallumon! Jellemezd a fiiggvényt értékkészlet, szélséérték és korlatossag
szempontjabol!
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107.

108.

109.

110.

111.

112.

113.

114.

115.

116.

Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéziuma)
(K) Adott az f(x) = V14 — x fiiggvény. Melyik nagyobb: f (—2) vagy f(5)?

(K) Adott az f(x) = —vZx + 1 fiiggvény. Szamitsd ki az f (—3); a —f(12) és az

2
|f(40)]| értékek atlagat!

(K) Adott az f(x) = 6 - V7 — 3x — 20 fiiggvény. Szamitsd ki a kovetkezo kifejezés
értéket: f(2) — £(=3) — f (—=3)!

(K) Adott az f(x) = —V67 — x + 98 fiiggvény. Szamitsd ki a —54 helyen felvett
helyettesitési értéket!

(K) Adott az f(x) = —-2-v3x+4 fiiggvény. Szamitsd ki a 7 helyen felvett
helyettesitési érték ellentettjét!

(K) Adott az f(x) = v8x+ 17 — 10 fiiggvény. Szamitsd ki a —1 helyen felvett
helyettesitési érték abszolutértékét!

(K) Adott az f(x) = Vx — 4 fiiggvény. Hol veszi fel a fiiggvény a 3 és a - 5 értéket?
(K) Adott az f(x) = V8x fiiggvény. Hol veszi fel a fiiggvény a 4 és a - x értéket?

(K) Dontsd el, hogy rajta van - ¢ a P (1;—-3) pont az f(x) =vx + 3, illetve a
Q (—39;7) ponta g(x) = V10 — x fiiggvény grafikonjan!

(K) Add meg abrazolas nélkiill az f(x) = —-3-vVx+5—4 fiiggvény harom
kiillonb6z6 pontjat!
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117.

118.

119.

120.

121.

122.

123.

124.

125.

126.

Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéziuma)

(K) Hatirozd mag a P (x;2) és Q (—5;y) pontok Kkoordinatiit gy, hogy
illeszkedjenek az f(x) = vx + 30 fiiggvény grafikonjara!

(K) Adott az f(x) =+vVx—13 + 16 fiiggvény. Add meg a fiiggvény pontjainak
hidnyzo6 koordinatait: A (17;y) és B (x;12)?

(K) Adott az f(x) = V27x fiiggvény. Melyik a fiiggvénynek az a pontja, amely
masodik koordinataja éppen az elsonek a reciproka?

(K) Adott az f(x) = ’%x fiiggvény. Add meg a fiiggvénynek azt a pontjat, amely

els6 koordinataja kétszerese a masodiknak!

(K) Hatarozd meg abrazolas nélkiil az f(x) = —-6-Vx+1 és a g(x) =v8x—7
fiiggvény zérushelyeit!

(K) Hatarozd meg abrazolas nélkiil, hogy hol metszi az f(x) = V5x — 10 fiiggvény
a koordinata — tengelyeket!

(K) ird fel annak a g(x) fiiggvénynek a hozzarendelési szabalyat, amelyet gy
kapunk, hogy az f(x) = /x fiiggvényt eltoljuk az adott 5(—45; 23) vektorral!

(K) Toldd el az f(x) = —=5-vx—10+ 20 fiiggvény grafikonjanak pontjait a
¥ (7; —6) vektorral! Add meg az igy kapott g(x) fiiggvény hozzarendelési szabalyat!

(K) Adj meg két olyan négyzetgyok fiiggvényt, amelynek minimuma van a
P (—14; —24) pontban!

(K) Adj meg két olyan négyzetgyok fiiggvényt, amelynek maximuma van a
P (200;100) pontban!
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Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéziuma)

127. (K) Hatiarozd meg abrazolas nélkiill a Kkovetkezé négyzetgyok fiiggvény
széls6értékének koordinatait!

a) f(x) =+Vx+ 234 — 345
b) g(x) = —Vx—12 + 34
¢) h(x) =4-vVx+39 + 40
d) i(x) = -3-Vx—66 — 77

128. (E) Abrazolas nélkiil add meg az f(x) =Vx + 7 — 8 fiiggvény szélséértékeit a
kovetkezo intervallumon!

a) x ER

b) x € ]-3;9]

129. (E) Abrazolas nélkiil add meg az f(x) = —/x — 12 + 11 fiiggvény szélséértékeit a
kovetkez6 intervallumon!

a)xeR

b) x € 121;112]
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130.

131.

Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéziuma)

(K) Adott az f(x) = —Vx — 2 + 1 fiiggvény.

a) Szamitsd ki a kovetkezot: f (66)!

b) Szamitsd ki a 18 helyen felvett helyettesitési értéket!

c) Hol veszi fel a fiiggvény a —11 értéket?

d) Dontsd el, hogy illeszkedik a P (51; —8) pont a fiiggvény képére!

e) Add meg a fiiggvény pontjainak hidnyzo6 koordinatait: A (38;y) és B (x;26)!

f) Melyik a fiiggvény azon pontja, amely masodik koordinataja ellentettje az
elsonek?

g) Hol metszi a fiiggvény a koordinata — tengelyeket?

h) Toldd el a fiiggvény grafikonjanak pontjait a v (74; 96) vektorral! Add meg az
igy kapott fiiggvény hozzarendelési szabalyat!

i) Add meg a fiiggvény szélsoértékét!

(K) Add meg az f(x) = Vx + 5¢ — 6 fiiggvényben szereplé ¢ paraméter értékét, ha
tudjuk, hogy a fiiggvény egy pontja P (—4;3)!
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