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Gúla, kúp, gömb 
 

 

DEFINÍCIÓ: (Gúla) 

Ha egy pontból egy sokszögvonal pontjaihoz félegyeneseket húzunk, és a pont nincs a 

sokszögvonal síkjában, akkor egy végtelen gúlafelületet kapunk. Ha ezt a sokszög síkjával 

elmetsszük, akkor gúlához jutunk. 

 

 
 

Megjegyzés: 

 

 A definícióban szereplő pont a gúla csúcsa, a sokszög a gúla alaplapja. 

 

 A gúla többi lapja a gúla oldallapjai, melyek háromszögek. 

 

 Az oldallapok együtt a gúla palástját alkotják. 

 

 A csúcs és az alaplap távolsága a gúla magassága. 

 

 Az alaplap oldalai az alapélek, a többi él a gúla oldaléle. 

 

 A gúla csúcsát az alaplap pontjaival összekötő szakaszok (az oldalélek is) a gúla alkotói. 

 

 Ha a gúla alaplapja szabályos sokszög és a csúcs vetülete a sokszög középpontja, akkor a 

gúlát szabályos gúlának nevezzük. 

 

 A szabályos gúla oldalélei egyenlő hosszúak, s a magasság egyenesét tengelynek nevezzük. 

 

 A három oldalú gúlákat tetraédereknek nevezzük. 

 

 

Gúla testhálója: 
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Gúla felszíne, térfogata: 

 

 Gúla felszíne: 𝐴 = 𝑇𝑎 + 𝑇𝑝 (ahol 𝑇𝑎 az alaplap területe, 𝑇𝑝 a palást területe) 

 

 Gúla térfogata: 𝑉 =
𝑇𝑎 ∙ 𝑀

3
 (ahol 𝑇𝑎 az alaplap területe, 𝑀 a gúla magassága) 

 

 

Gúlával kapcsolatos szögek: 

 

 
 

 Oldalél és alaplap szöge: 𝛼. 

 

 Oldallap és alaplap szöge: 𝛽. 

 

 Oldalél és alapél szöge: 𝛾. 
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DEFINÍCIÓ: (Kúp) 

Ha egy pontból egy körvonal pontjaihoz félegyeneseket húzunk, és a pont nincs a körvonal 

síkjában, akkor egy végtelen kúpfelületet kapunk. Ha ezt a körvonal síkjával elmetsszük, akkor 

kúphoz (körkúphoz) jutunk. 

 

 

 
 

 

Megjegyzés: 

 

 A definícióban szereplő pont a kúp csúcsa, a körvonal az alaplapja. 

 

 A kúpot az alaplapon kívül a palást határolja. 

 

 A kúp csúcsából az alaplap síkjára húzott merőleges szakasz a kúp magassága. 

 

 A kúp csúcsát az alaplap pontjaival összekötő szakaszok az alkotók. 

 

 Ha a kúp csúcsának az alaplapra eső merőleges vetülete a kör középpontja, akkor a kúpot 

egyenes kúpnak (forgáskúpnak) nevezzük. 

 

 A forgáskúp alkotói egyenlő hosszúak, s a magasságra illeszkedő egyenes a test tengelye. 

 

 A forgáskúp tengelymetszetében a két alkotó által bezárt szöget a kúp nyílásszögének 

nevezzük. Az alkotóknak a magassággal alkotott szöge a kúp fél - nyílásszöge. 

 

 Ha egy egyenlőszárú háromszöget a szimmetriatengelye körül, vagy egy derékszögű 

háromszöget az egyik befogója körül megforgatjuk, akkor forgáskúpot kapunk. 

 

 A forgáskúp palástja a síkban kiterítve egy körcikk, melynek köríve az alapkör kerülete, a 

sugara pedig a test alkotója. A palást területe ezek alapján: 𝑇𝑝 =
𝑖 ∙ 𝑎

2
=

2 ∙ 𝑟 ∙ 𝜋 ∙ 𝑎

2
= 𝑟 ∙ 𝜋 ∙ 𝑎. 

 

 A palást területét kiszámíthatjuk a középponti szög segítségével is: 𝑇𝑝 = 𝑎2 ∙ 𝜋 ∙
𝛼

360°
. 
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Forgáskúp testhálója: 

 

 

 
 

 

 

 

Kúpszerű testek felszíne, térfogata: 

 

 Kúpszerű test felszíne: 𝐴 = 𝑇𝑎 + 𝑇𝑝 (ahol 𝑇𝑎 az alaplap területe, 𝑇𝑝 a palást területe) 

 

 Kúpszerű test térfogata: 𝑉 =
𝑇𝑎 ∙ 𝑀

3
 (ahol 𝑇𝑎 az alaplap területe, 𝑀 a gúla magassága) 

 

 Forgáskúp felszíne: 𝐴 = 𝑇𝑎 + 𝑇𝑝 = 𝑟2  ∙  𝜋 + 𝑟 ∙ 𝜋 ∙ 𝑎 (ahol 𝑎 a forgáskúp alkotója) 

 

 Forgáskúp térfogata: 𝑉 =
𝑇𝑎 ∙ 𝑀

3
=

𝑟2 ∙ 𝜋 ∙ 𝑀

3
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DEFINÍCIÓ: (Gömb) 

Egy adott ponttól adott távolságra levő pontok halmazát a térben gömbnek nevezzük. 

 

 

 
 

 

 

Megjegyzés: 

 

 Ha egy kört egy átmérője körül megforgatunk, akkor gömböt kapunk. 

 

 Mindegyik síkmetszet kör, s ezek közül a legnagyobbat, vagyis azt, amelyik átmegy a gömb 

középpontján, főkörnek nevezzük. 

 

 A gömb felszíne síkban nem teríthető ki. 

 

 

 

Gömb felszíne, térfogata: 

 

 Gömb felszíne: 𝐴 = 4 ∙ 𝑟2 ∙ 𝜋 

 

 Gömb térfogata: 𝑉 =
4 ∙ 𝑟3 ∙ 𝜋

3
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Gyakorló feladatok 
 

K: középszintű feladat  E: emelt szintű feladat 

 

 

 

 

1. (K) Négyzetes gúla alapéle 𝟐𝟐 𝒄𝒎, az oldallapok az alaplappal 𝟔𝟑, 𝟔° - os szöget zárnak 

be. Mekkora a gúla magassága és oldaléle?  

 

 

 

2. (K) Egy szabályos hatoldalú gúla alapéle 𝟗 𝒄𝒎, oldallapjai az alap síkjával 𝟒𝟓° - os 

szöget zárnak be. Mekkora a gúla felszíne és térfogata? 

 

 

 

3. (K) Mekkora a felszíne a szabályos hatszög alapú egyenes gúlának, ha az alaplap éle 

𝟏𝟐, 𝟔 𝒄𝒎, az oldaléle 𝟑𝟐, 𝟕 𝒄𝒎? 

 

 

 

4. (K) Szabályos hatoldalú gúla alapéle 𝟒, 𝟓 𝒄𝒎, oldallapjainak magassága 𝟗 𝒄𝒎. 

Mekkora a térfogata? 

 

 

 

5. (K) Mekkora a térfogata annak a szabályos nyolcszög alapú gúlának, amelynek alapéle 

𝟑𝟒, 𝟔 𝒄𝒎 és magassága 𝟓𝟐, 𝟕 𝒄𝒎? Mekkora szöget zárnak be az oldallapok az alaplap 

síkjával? 

 

 

 

6. (K) Egy gúla alaplapja derékszögű háromszög, amelynek befogói 𝟏𝟐 𝒄𝒎 és 𝟏𝟖 𝒄𝒎. A 

gúla csúcspontjának az alapsíkra eső merőleges vetülete a derékszög csúcsában van. A 

gúla magassága 𝟑𝟐 𝒄𝒎. Számítsd ki a gúla felszínét és térfogatát! 

 

 

 

7. (K) Mekkora a négyoldalú szabályos gúla térfogata, ha palástját kiterítve egy 𝟖 𝒄𝒎 

oldalú szabályos nyolccszög felét kapjuk? 

 

 

 

8. (K) Mekkora a szabályos hatszög alapú gúla térfogata, ha felszíne 𝟐𝟕𝟐 𝒄𝒎𝟐 és alapéle 

𝟓, 𝟓 𝒄𝒎? 
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9. (K) Szabályos négyoldalú gúla térfogata 𝟖𝟔𝟒 𝒄𝒎𝟑, alapélének és magasságának aránya 

𝟐: 𝟑. Mekkora a felszíne? 

 

 

 

10. (K) Rombusz alapú gúla magasságának talppontja a rombusz középpontjában van, 

magassága 𝟗 𝒄𝒎, térfogata 𝟔𝟐, 𝟓𝟐 𝒄𝒎𝟑. Az egyik átlóra illeszkedő 

tengelymetszetének területe 𝟑𝟔, 𝟕 𝒄𝒎𝟐. Számítsd ki az alapélt és az alaplap szögeit! 

 

 

 

11. (K) Téglalap alapú, egyenlő oldalélű gúla alapélei 𝟕 𝒅𝒎 és 𝟓 𝒅𝒎, oldaléle 𝟏𝟓 𝒅𝒎. 

Mekkora a térfogata? 
 

 

 

12. (K) Egy téglalap alapú gúla ötödik csúcsa a téglalap egyik csúcsában az alaplapra 

állított merőlegesen van. A téglalap oldalai 𝟔 𝒄𝒎 és 𝟗 𝒄𝒎, a gúla magassága 𝟏𝟐 𝒄𝒎. 

Mekkorák a gúla oldalélei, illetve a felszíne és térfogata? 

 

 

 

13. (K) Szabályos nyolcoldalú gúla alapéle 𝟖 𝒄𝒎. Az oldalélek az alap síkjával 𝟒𝟔° - os 

szöget zárnak be. Mekkora a gúla felszíne és térfogata? 

 

 

 

14. (E) Szabályos négyoldalú gúla térfogata 𝟒, 𝟖𝟔 𝒎𝟑. Oldaléle az alaplappal 𝟒𝟔° 𝟐𝟎′ 
szöget zár be. Mekkora az alapél? 

 

 

 

15. (E) Szabályos háromoldalú gúla alapéle 𝟏𝟑 𝒄𝒎, oldaléle 𝟐𝟏 𝒄𝒎. Milyen magas a gúla? 

Mekkora szöget zárnak be az oldallapok az alaplappal és egymással? 

 

 

 

16. (E) Egy szabályos háromoldalú gúla alapélei 𝟗 𝒄𝒎 – esek, oldallapjai 𝟒𝟔° - os szöget 

zárnak be az alaplap síkjával. Mekkora a gúla felszíne és térfogata? 

 

 

 

17. (E) Egy tetraéder egyik csúcsába befutó élek páronként merőlegesek egymásra, 

hosszuk 𝟏𝟐 𝒄𝒎, 𝟏𝟖 𝒄𝒎 és 𝟑𝟐 𝒄𝒎. Számítsd ki a tetraéder felszínét és térfogatát! 

 

 

 

18. (E) Egy szabályos tetraéder egyik lapjának a területe 𝟔𝟐, 𝟑𝟓 𝒄𝒎𝟐. Mekkora a felszíne 

és térfogata? Mekkora szöget zár be két határoló lapja? 
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19. (E) Egy szabályos tetraéder felszíne 𝟏𝟐𝟎 𝒄𝒎𝟐. Mekkora a térfogata? 

 

 

 

20. (E) Egy szabályos háromoldalú gúla alapéle 𝟏𝟐 𝒄𝒎, magassága 𝟏𝟔 𝒄𝒎. Mekkora az 

alaplap egy csúcsának távolsága a szemközti oldallaptól? 

 

 

 

21. (E) Egy nyílvessző hegye szabályos háromoldalú gúla formájú. A gúla alapéle 𝟏, 𝟓 𝒄𝒎, 

az oldalélek az alappal 𝟔𝟎° - os szöget zárnak be. Mekkora a gúla felszíne és térfogata? 

 

 

 

22. (E) Egy díszgyertya szabályos tetraéder formájú, magassága 𝟏𝟎 𝒄𝒎, anyagának 

sűrűsége 𝟎, 𝟗 
𝒈

𝒄𝒎𝟑. Hány gramm a gyertya tömege? (Az eredményt egész számra 

kerekítve add meg!) 

 

 

 

23. (E) Egy szabályos háromoldalú gúla 𝟐𝟖 𝒄𝒎 – es oldaléle az alaplappal 𝟔𝟎° - os szöget 

zár be. Mekkora a gúla felszíne és térfogata? 

 

 

 

24. (E) Egy négyzetes gúla alapéle 𝟏𝟓 𝒄𝒎, az oldalélek egyenlő hosszúak. A szomszédos 

oldallapok 𝟏𝟐𝟎° - os szöget zárnak be egymással. Számítsd ki a felszínét és térfogatát! 

 

 

 

25. (E) Egy 𝑨𝑩𝑪𝑫 téglalap alapú gúla 𝑬 csúcspontjának az alaplapra eső merőleges 

vetülete az 𝑨 pont. 𝑨𝑩 = 𝟒 𝒄𝒎, 𝑨𝑫 = 𝑨𝑬, és 𝑩𝑪𝑬 ∢ = 𝟔𝟎°. Mekkora a gúla 

magassága? 

 

 

 

26. (K) Mekkora a szabályos gúla oldaléle, ha térfogata 𝟓𝟑𝟑, 𝟕 𝒄𝒎𝟑, alaplapja 𝟕, 𝟖 𝒄𝒎 

oldalú szabályos ötszög? 

 

 

 

27. (K) Szabályos nyolcoldalú gúla alapéle 𝟒 𝐝𝐦, az alapél és az ezt metsző oldalél 

hajlásszöge 𝟕𝟓°. Mekkora a felszíne és térfogata?  

 

 

 

28. (K) Kerti pavilonunk alapja 𝟐 𝒎 oldalú szabályos ötszög, amelyen lévő tetőnek a 

lejtésszöge minden oldalról 𝟒𝟖°. Hány darab cserepet kell vásárolnunk a tető 

befedéséhez, ha 𝟏 négyzetméterre 𝟏𝟎 darabot kell számolnunk, és a veszteség 𝟏𝟎%? 
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29. (K) Szabályos gúla magassága 𝟑𝟕, 𝟔𝟓 𝒎, alaplapja pedig egy 𝟑, 𝟏𝟓 𝒎 sugarú körbe 

írt szabályos nyolcszög. Mekkora a térfogata? 

 

 

 

30. (K) Öntött vasból készült szabályos négyoldalú gúla tömege 𝟏 𝟎𝟏𝟐, 𝟐 𝒌𝒈, alapéle 

𝟒𝟓 𝒄𝒎. Mekkora a magassága, ha a vas sűrűsége 𝟕, 𝟓 
𝒌𝒈

𝒅𝒎𝟑? 

 

 

 

31. (K) Egy torony teteje szabályos négyoldalú gúla formájú, melynek oldaléle 𝟏𝟑 méter, 

alapéle pedig 𝟏𝟎 méter. Legalább hány liter festék kell a lefestéséhez, ha tudjuk, hogy 

𝟏 liter festék 𝟏𝟐 𝒎𝟐 felület lefestéséhez elegendő? 

 

 

 

32. (K) Szabályos négyoldalú gúla alaplapjának területe 𝟏𝟎𝟐𝟒 𝒄𝒎𝟐, a gúla térfogata 

𝟓𝟔𝟐𝟐 𝒄𝒎𝟑. Mekkora a gúla magassága és palástjának területe? 

 

 

 

33. (K) Téglalap alapú, egyenlő oldalélű gúla alapélei 𝟕 𝒅𝒎 és 𝟓 𝒅𝒎, oldaléle 𝟏𝟓 𝒅𝒎. 

Mekkora a térfogata? 

 

 

 

34. (K) Egy szabályos négyoldalú gúla alapjának területe 𝟑𝟔 𝒄𝒎𝟐, oldallapjainak 

magassága pedig 𝟓 𝒄𝒎. Mekkora a felszíne és a térfogata? 

 

 

 

35. (K) Egy tető szabályos négyoldalú gúla formájú. A tető magassága 𝟒 𝒎, az oldalélek  

𝟑𝟎° - os szögben hajlik az alaphoz képest. Hány 𝒎𝟑 a padlástér térfogata? 

 

 

 

36. (K) Egy szabályos négyoldalú gúla felszíne 𝟖𝟔𝟒 𝒄𝒎𝟐, oldallapjainak magassága pedig 

𝟏𝟓 𝒄𝒎. Mekkora a gúla térfogata? 

 

 

 

37. (K) Egy téglatest egy csúcsából kiinduló élei 𝟒; 𝟖; 𝟏𝟐 𝒄𝒎 hosszúak. Számítsd ki annak 

a négyoldalú gúlának a felszínét és térfogatát, melynek alaplapja a téglatest 

legnagyobb területű oldallapja, csúcsa pedig a téglatest középpontja! 
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38. (K) Egy téglalap alapú gúla alaplapjának élei 𝟏𝟐 𝒄𝒎 és 𝟐𝟎 𝒄𝒎 hosszúak. A gúla 

csúcsából az alaplapra bocsátott merőleges talppontja a téglalap átlóinak 

metszéspontja. Ha a gúla térfogata 𝟏𝟐𝟎𝟎 𝒄𝒎𝟑, akkor mekkora a gúla felszíne és az 

oldaléleinek az alaplappal bezárt szöge? 

 

 

 

39. (K) Egy tetraéder 𝑫 csúcsából kiinduló három él: 𝑫𝑨, 𝑫𝑩 és 𝑫𝑪 páronként 

merőlegesek, 𝑫𝑨 = 𝟑 𝒄𝒎, 𝑫𝑩 = 𝟒 𝒄𝒎, 𝑫𝑪 = 𝟒 𝒄𝒎. Mekkorák az 𝑨𝑩𝑪 háromszög 

szögei? 

 

 

 

40. (K) Szabályos gúla alaplapja 𝟐, 𝟓𝟒 𝒄𝒎 oldalú szabályos háromszög, oldalélei 

egymásra merőlegesek. Mekkora a felszíne és térfogata? 

 

 

 

41. (K) Egy gúla magassága 𝟏𝟒 𝒄𝒎, az alaplaptól 𝟒, 𝟐 𝒄𝒎 távolságban levő, az alaplappal 

párhuzamos síkmetszet területe 𝟔𝟎 𝒄𝒎𝟐. Számítsd ki a gúla térfogatát! 

 

 

 

42. (K) Egy szabályos négyoldalú gúla magassága 𝟐𝟒 𝒄𝒎. Az alaptól milyen távolságban 

kell a gúlát az alaplappal párhuzamos síkkal metszeni, hogy a síkmetszet területe 

feleakkora legyen, mint az alaplap területe? 

 

 

 

43. (E) Egy 𝟔 𝒄𝒎 és 𝟖 𝒄𝒎 hosszú oldalakkal rendelkező téglalap alapú egyenes gúla 

oldalélei 𝟏𝟑 𝒄𝒎 hosszúak. Az alapsíktól milyen távol kell a gúlát az alappal 

párhuzamos síkkal metszenünk, hogy két egyenlő térfogatú részre osszuk? 

 

 

 

44.  (E) Egy 𝟒𝟓 𝒄𝒎 magas gúlát az alappal párhuzamos síkokkal három egyenlő 

térfogatú részekre osztunk. Számítsd ki az egyes részek magasságát! 

 

 

 

45. (E) Egy egyenes hasáb alaplapja az 𝑨𝑩𝑪 háromszög, az alapélek hossza 𝟏𝟔 𝒄𝒎. A 

hasábot az 𝑨 csúcson átmenő olyan síkkal metszük el, amely a hasábból egy 𝑨𝑩′𝑪′ 
egyenlő szárú háromszöget metsz ki, ahol 𝑨𝑩′ = 𝑨𝑪′ = 𝟐𝟎 𝒄𝒎. (A síkmetszet az 

alaplap felett van.) Mekkora a hasáb alaplap és metszősík közötti részének a 

térfogata? 
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46. (E) Egy háromoldalú egyenes hasáb alaplapja az 𝑨𝑩𝑪 derékszögű háromszög (a 

derékszög 𝑪 – nél van); 𝑨𝑪 = 𝟐𝟎, 𝑩𝑪 = 𝟐𝟏 𝒄𝒎. A hasábot elmetszük egy síkkal, amely 

az 𝑨, 𝑩, 𝑪 csúcsokból induló oldaléleket az alaptól rendre 𝟏𝟎 𝒄𝒎, 𝟏𝟔 𝒄𝒎, 𝟏𝟔 𝒄𝒎 

távolságra metszi. Mekkora a hasáb metsző sík alatti részének a térfogata? 

 

 

 

47. (E) Szabályos négyoldalú gúla térfogata 𝟒𝟗, 𝟗𝟎𝟓 𝒎𝟑, magassága pedig kétszer 

akkora, mint az alaplap átlója. Mekkora a felszíne? 

 

 

 

48. (E) Szabályos négyoldalú gúla oldallapjai szabályos háromszögek. Térfogata 𝟓𝟏 𝒄𝒎𝟑. 

Mekkora az alapéle? 

 

 

 

49. (E) Egy ötoldalú szabályos gúla minden éle egyenlő. Mekkora az élhossza, ha 

térfogata 𝟐𝟒𝟑 𝒎𝟑? 

 

 

 

50. (E) Egy szabályos háromoldalú gúla felszíne 𝟐𝟎𝟐, 𝟔𝟓 𝒄𝒎𝟐. Egy oldallapjának területe 

az alaplap területének 
𝟑

𝟒
 része. Mekkora a gúla térfogata? 

 

 

 

51. (E) Egy szabályos négyoldalú gúla térfogata 𝟏𝟒𝟕, 𝟖 𝒄𝒎𝟑. Ha a gúlát alaplapra 

merőleges, annak egyik középvonalára illeszkedő síkkal elmetsszük, a síkmetszet 

szabályos háromszög lesz. Mekkora a gúla felszíne, magassága, oldaléle?  

 

 

 

52. (E) Egy 𝟔 𝒄𝒎 élű kocka minden csúcsát levágjuk egy – egy olyan síkkal, amely a 

csúcsból induló éleket a csúcstól 𝟐 𝒄𝒎 távolságra metszi. 

 

a) Állapítsd meg a keletkezett test csúcsainak, éleinek, lapjainak számát! 

 

b) Mekkora a keletkezett test felszíne és térfogata? 

 

 

 

53. (E) Üvegből készült, szabályos négyoldalú gúla alakú, belül üreges zárt ajándéktárgy 

belső magassága 𝟏𝟎 𝒄𝒎. Ha az alaplapjára állítjuk, a benne levő színes folyadék a 

gúla magasságának feléig ér. Milyen magasan áll benne a folyadék, ha megfordítjuk, 

és a csúcsával lefelé tartjuk úgy, hogy az alapja ismét vízszintes legyen? 
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54. (E) Mekkora lesz a keletkező testek térfogatának aránya, ha egy szabályos négyoldalú  

gúlát a magasságának felezőpontjában az alaplappal párhuzamos síkjával 

kettévágjuk? 
 

 

 

55. (K) Mekkora a forgáskúp nyílásszöge, ha alkotója 𝟏𝟔, 𝟒 𝒄𝒎, az alapkör sugara 

𝟕, 𝟖 𝒄𝒎? 

 

 

 

56. (K) Mekkora a forgáskúp kiterített palástjának középponti szöge, ha alkotója 

𝟏𝟐, 𝟓𝟔 𝒄𝒎, magassága 𝟗, 𝟐𝟖 𝒄𝒎? 

 

 

 

57. (K) Mekkora annak az egyenes körkúpnak a felszíne és térfogata, amely alapkörének 

sugara 𝟐𝟎 𝒄𝒎, nyílásszöge pedig derékszög? 

 

 

 

58. (K) Egy egyenes körkúp alapkörének sugara 𝟓 𝒄𝒎. Mekkora a nyílásszöge, ha 

térfogata 𝟏𝟖𝟔 𝒄𝒎𝟑? 

 

 

 

59. (K) Mekkora az egyenes körkúp felszíne, ha magassága 𝟏𝟏𝟐, 𝟓 𝒎𝒎, nyílásszöge 𝟓𝟐°? 

 

 

 

60. (K) Mekkora az egyenlő oldalú kúp alkotója, ha a felszíne 𝟏 𝒎𝟐? (Egy kúp egyenlő 

oldalú, ha egyenes körkúp és tengelymetszete szabályos háromszög.) 

 

 

 

61. (K) Mekkora egy egyenes körkúp felszíne és térfogata, ha alaplapjának sugara 

𝟑, 𝟏 𝒅𝒎 és alkotója 𝟒, 𝟖 𝒅𝒎? 

 

 

 

62. (K) Egy egyenes körkúp és körhenger alapköre közös, az alapkör sugara 𝟐𝟐, 𝟓 𝒄𝒎. A 

henger és a kúp térfogata egyenlő. Mekkora a kúp felszíne, ha a henger magassága 

𝟓𝟎 𝒄𝒎? 

 

 

 

63. (K) Egyenes körkúp kiterített palástja 𝟏𝟎 𝒄𝒎 sugarú félkör. Mekkora a kúp 

magassága, alapkörének sugara és nyílásszöge?  
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64. (K) Egyenes körkúp palástja kiterítve egy 𝟐𝟒𝟎° középponti szögű körcikk, melyet 

𝟓𝟎, 𝟐𝟔 𝒄𝒎 – es körív határol. Mekkora a térfogata? 

 

 

 

65. (K) Egy 𝟕𝟒° 𝟒𝟕′ középponti szögű körcikk területe 𝟏𝟎𝟓𝟐, 𝟗 𝒄𝒎𝟐. Számítsd ki annak 

a kúpnak a térfogatát, amelynek ez a körcikk a kiterített palástja! 

 

 

 

66. (K) Egy 𝟏𝟔, 𝟓 𝒄𝒎 magas kúp nyílásszöge 𝟒𝟕, 𝟔°. Mekkora a kiterített palást 

középponti szöge és területe? 

 

 

 

67. (K) Egy sátorlapból, amelynek területe 𝟖 𝒎𝟐, egyenes körkúp alakú sátor készíthető.  

A sátor alapkörének átmérője 𝟐, 𝟐 𝒎. Milyen magas a sátor? (A sátor alaplapja nem 

a sátorlapból készül.) 

 

 

 

68. (K) Egy forgáskúp alakú sóderhalom magassága 𝟔 méter, az alapkör kerülete  

𝟏𝟐𝝅 méter. 

 

a) Mekkora a sóder térfogata? 

 

b) Hány fokos szögben hajlik a sóderhalom alkotója a talajhoz képest?  

 

 

 

69. (K) Egy egyenes körkúp tengelymetszete 𝟓, 𝟓𝟔 𝒅𝒎𝟐. Mekkora a térfogata, ha alkotója 

𝟒 𝒅𝒎? 

 

 

 

70. (K) Mekkora az egyenes körkúp felszíne és térfogata, ha alkotója 𝟕𝟐 𝒄𝒎, 

magasággának és az alaplap sugarának különbsége pedig 𝟑𝟑 𝒄𝒎? 

 

 

 

71. (K) Egyenes körkúp alapkörének sugara 𝟔 𝒄𝒎. A palást területe kétszer akkora, mint 

az alapköré. Mekkora a kúp térfogata? 

 

 

 

72. (K) Egy egyenes körkúp tengelymetszete olyan egyenlő szárú háromszög, amelynek 

szárai 𝟐𝟖 𝒄𝒎 hosszúak, és az általuk bezárt szög 𝟑𝟎°. Mekkora a forgáskúp felszíne 

és térfogata? 
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73. (K) Van egy 𝟐𝟎𝟏 𝒄𝒎𝟐 területű, negyedkör alakú papírlapunk. A papírlapból 

forgáskúp alakú tölcsért készítünk úgy, hogy a negyedkör sugarai mentén 

összeragasztjuk a papírlapot. Hány 𝒅𝒍 napraforgómag fér el ebben a tölcsérben, ha 

színültig töltjük vele? (A ragasztásnál fellépő veszteségektől tekintsünk el.)  

 

 

 

74.  (K) Egy forgáskúp alapkörének az átmérője egyenlő az alkotó hosszával. Határozd 

meg a kúp felszínét és térfogatát, ha a magassága 𝟖 √𝟑 𝒄𝒎! 

 

 

 

75. (K) Két egyenes körkúpnak közös az alaplapja. A csúcsok az alapsík ugyanazon 

oldalán vannak. Az egyiknek az alkotói az alaplappal 𝟕𝟖° 𝟓𝟎′, a másikéi 𝟐𝟓° 𝟒𝟎′ 
szöget zárnak be. Az alapkör sugara 𝟓 𝒄𝒎. Mekkora a két palást közt levő térrész 

felszíne és térfogata? 

 

 

 

76. (E) A kiöntött homok egyenes körkúp alakú, melynek alkotói az alaplappal 𝟑𝟏° - os 

szöget zárnak be. Milyen magas és széles az a homokkúp, amelyben 𝟏𝟓 𝒎𝟑 homok 

van? 

 

 

 

77. (E) Mekkora az egyenes körkúp felszíne, ha térfogata 𝟐𝟒𝟕 𝒄𝒎𝟑, alkotója pedig 

háromszor akkora, mint az alapkör sugara? 

 

 

 

78. (E) Egyenes körkúp felszíne 𝟐𝟎 𝒎𝟐, az alkotók az alaplappal 𝟑𝟓° - os szöget zárnak 

be. Mekkora a kúp térfogata? 

 

 

 

79. (E) Egyenes körkúp tengelymetszetének területe 𝟒𝟎𝟎 𝒄𝒎𝟐, az alkotók az alaplappal  

𝟔𝟓° - os szöget zárnak be. Mekkora a kúp felszíne és térfogata? 

 

 

 

80. (E) Egyenes körkúp térfogata 𝟒, 𝟎𝟓 𝒎𝟑, alkotói az alaplappal 𝟕𝟐° 𝟏𝟖′ szöget zárnak 

be. Mekkora a kúp felszíne? 

 

 

 

81. (E) Egyenes körkúp felszíne 𝟏𝟗𝟕𝟖, 𝟏𝟏 𝒄𝒎𝟐, tengelymetszetének területe 𝟐𝟎𝟗 𝒄𝒎𝟐. 

Mekkora a térfogata? 
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82. (E) Egy 𝟐𝟓 𝒄𝒎 magas forgáskúp alapkörének sugara 𝟏𝟎 𝒄𝒎. A kúp csúcsán áthaladó 

sík az alapkör síkjával 𝟖𝟎° - os szöget képez, és kettévágja a kúpot. Számítsd ki a 

részek térfogatát! 

 

 

 

83. (K) Egy 𝟒𝟔 𝒄𝒎 magas egyenes körkúpot a csúcstól számítva mekkora távolságban 

kell az alaplappal párhuzamos síkkal elmetszeni, hagy a palást területét felezzük? 

 

 

 

84. (K) Egy 𝟏𝟎 𝒄𝒎 alapsugarú és 𝟏𝟖 𝒄𝒎 magsságú egyenes körkúpból egy 𝟖 𝒄𝒎 

alapsugarú, egyenes körkúp alakú részt kivágnak. A két kúpnak közös a tengelye, 

alaplapjaik síkja és egyenlő a nyílásszöge. Mekkora a megmaradt rész térfogata? 

 

 

 

85. (K) Egy egyenes körkúp alapjának sugara 𝟏𝟓 𝒄𝒎, magassága 𝟒𝟓 𝒄𝒎. A csúcstól 

milyen távolságban kell a kúpot az alappal párhuzamos síkkal metszenünk, hogy az 

alsó rész térfogata 𝟕𝟒𝟓𝟕, 𝟓 𝒄𝒎𝟑 legyen? 

 

 

 

86. (K) Egy egyenes körkúp alakú tölcsér alapkörének sugara 𝟏𝟐 𝒄𝒎, magassága 𝟏𝟖 𝒄𝒎. 

A tölcsér alsó nyílsását befogjuk, és 𝟏 liter vizet töltünk bele. Milyen magasan áll 

benne a víz? 

 

 

 

87. (K) Egyenes körkúp magassága 𝟒𝟐, 𝟔 𝒄𝒎, alaplapjának sugara 𝟏𝟐, 𝟕 𝒄𝒎. A csúcstól 

milyen távolságban kell a kúpot az alaplappal párhuzamos síkkal metszeni, hogy a 

két rész térfogata egyenlő legyen. Mekkora a síkmetszet sugara? 

 

 

 

88. (E) Egy 𝟑𝟑 𝒄𝒎 magas egyenes körkúpot a csúcstól számítva mekkora távolságban 

kell az alaplappal párhuzamos két síkkal metszeni, hogy a palást területét három 

egyenlő részre osszuk? 

 

 

 

89. (E) Egy csúcsával lefelé álló forgáskúp alakú tölcsért a magasságának a 
𝟐

𝟑
 részéig 

megtöltenek vízzel. Hány liter víz van a tölcsérben, ha magassága 𝟑𝟎 𝒄𝒎, alkotója 

pedig 𝟓𝟎 𝒄𝒎? Pontos értékekkel dolgozz! 

 

 

 

90. (E) Negyedkörből kúppalástot alakítunk. Milyen kapcsolat van a kúp magassága és 

alapkörének sugara között? 
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91. (K) Egy ferde körkúp leghosszabb alkotója 𝟒𝟎 𝒄𝒎, legrövidebb alkotója 𝟑𝟐 𝒄𝒎, az 

alapkör sugara 𝟏𝟎 𝒄𝒎. Mekkora a térfogata? Milyen távolságra van az alapkör 

középpontja a csúcstól? 

 

 

 

92. (K) Ferde körkúp alapkörének középpontja a csúcstól 𝟏𝟎 𝒄𝒎 – re van, és a kettőt 

összekötő szakasz az alaplappal 𝟔𝟎° - os szöget zár be. Az alapkör sugara 𝟓 𝒄𝒎. 

Számítsd ki a térfogatot, a leghosszabb alkotót és a legrövidebb alkotót!  

 

 

 

93. (K) Ferde körkúp legrövidebb alkotója 𝟑𝟐 𝒄𝒎, és az alaplappal 𝟔𝟓° 𝟏𝟓′ szöget zár be. 

A leghosszabb alkotója 𝟓𝟖 𝒄𝒎. Mekkora a kúp térfogata? 

 

 

 

94. (E) Ferde körkúp leghosszabb alkotója 𝟓𝟐 𝒄𝒎, legrövidebb alkotója 𝟑𝟗 𝒄𝒎, az 

alapkör középpontját a csúccsal összekötő szakasz 𝟒𝟐, 𝟒 𝒄𝒎. Mekkora az alaplap 

sugara? 

 

 

 

95. (E) Ferde körkúp leghosszabb és legrövidebb alkotójának összege 𝟖 𝒅𝒎, ezek 

hajlásszöge 𝟒𝟓°, és az általuk meghatározott háromszög területe 
𝟏𝟓 · √𝟐

𝟒
 𝒅𝒎𝟐. 

Mekkora a kúp térfogata? 

 

 

 

96. (K) Mekkora a gömb síkmetszetének sugara, ha a gömb sugara 𝟑, 𝟒𝟗 𝒄𝒎, a 

metszősíknak a gömb középpontjától való távolsága 𝟏, 𝟖 𝒄𝒎? 

 

 

 

97. (K) Milyen távolságra van az 𝟏𝟎𝟎𝟎 𝒄𝒎𝟑 térfogatú gömb középpontjától az a sík, 

amelyik a gömbből feleakkora területű kört metsz ki, mint amekkora a gömb 

főkörének területe? 

 

 

 

98. (K) Mekkora a gömb térfogata, ha felszíne 𝟏𝟐𝟎𝟎 𝒄𝒎𝟐? 

 

 

 

99. (K) Hány 𝒎𝟐 selyem kell egy ejtőernyőhöz, ha azt 𝟔, 𝟓 𝒎 sugarú félgömbnek 

vehetjük? Hulladékra, ráhajtásra még 𝟏𝟎 % - ot számolunk. 
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100. (K) Egy 𝟗𝟎𝟎 
𝒌𝒈

𝒎𝟑
 sűrűségű fából készült, 𝟏, 𝟗 𝒌𝒈 tekegolyót végiggurítunk egy 𝟑𝟎 𝒎 

hosszú pályán. Hányszor fordul meg eközben? 

 

 

 

101. (K) Mennyivel kell megnagyobbítani egy 𝟐𝟎 𝒄𝒎 sugarú gömb sugarát, hogy felszíne 

𝟑𝟗𝟎𝟔, 𝟏𝟔 𝒄𝒎𝟐 – rel növekedjen? 

 

 

 

102. (K) Egy héj nélküli narancs sugara 𝟒 𝒄𝒎. Hány deciliter narancslé készíthető belőle, 

ha a facsarásnál fellépő veszteség 𝟏𝟓 % - os? 

 

 

 

103. (K) Mekkora a gömb sugara, ha két körmetszetének sugara 𝟕 𝒄𝒎 és 𝟏𝟓 𝒄𝒎, és a 

középponttól mért távolságaik aránya 𝟔: 𝟓? 

 

 

 

104. (K) Egy gömb két párhuzamos, egymástól 𝟔 𝒄𝒎 távolságban levő metszősíkja a 

gömböt 𝟐𝟎 𝒄𝒎, illetve 𝟐𝟓 𝒄𝒎 sugarú körökben metszi. Mekkora a gömb sugara? 

 

 

 

105. (K) Mennyi a 𝟏𝟐 𝒄𝒎 külső sugarú és 𝟏 𝒄𝒎 falvastagságú üres golyó térfogata? 

 

 

 

106. (K) Három ólomgolyó sugara 𝟑 𝒄𝒎, 𝟒 𝒄𝒎 és 𝟓 𝒄𝒎. A három golyóból egyetlen golyót 

öntünk. Mekkora lesz ennek a golyónak a sugara? 

 

 

 

107. (K) Hány 𝟓 𝒄𝒎 sugarú gömb önthető 𝟐𝟎 𝒌𝒈 ólomból, ha az ólom sűrűsége 

𝟏𝟏, 𝟑𝟖 
𝒌𝒈

𝒅𝒎𝟑
? 

 

 

 

108. (K) Mekkora egy 𝟎, 𝟔 
𝒌𝒈

𝒅𝒎𝟑 sűrűségű 𝟒 𝒌𝒈 – os fagolyó felszíne és térfogata? 

 

 

 

109. (K) Hány százalékkal csökkent a csapágygolyó felszíne, ha az eredetileg 𝟏𝟐 𝒎𝒎 – es 

átmérője a kopás következtében 𝟎, 𝟖 𝒎𝒎 – rel lett kevesebb? 
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110. (K) Mekkora a 𝟐𝟎 𝟎𝟎𝟎 𝒎𝟑 – es gömb alakú gáztartály átmérője? Milyen vastag 

acéllemezből készült, ha tudjuk, hogy a tömege 𝟐𝟔𝟎 𝟎𝟎𝟎 𝒌𝒈, a sűrűsége 𝟕, 𝟓 
𝒌𝒈

𝒅𝒎𝟑? 

 

 

 

111. (K) Két gömb felszínének összege 𝟐𝟎𝟔𝟎, 𝟖𝟖 𝒄𝒎𝟐, sugaraik különbsége 𝟐 𝒄𝒎. 

Mekkora a két gömb sugara? 

 

 

 

112. (K) Két gömb térfogatának különbsége 𝟒𝟐𝟓𝟓, 𝟖𝟏 𝒄𝒎𝟑, sugaraik különbsége 𝟐 𝒄𝒎. 

Mekkora a két gömb sugara? 

 

 

 

113. (K) Egy fából készült téglatest éleinek hossza 𝟖 𝒄𝒎, 𝟏𝟎 𝒄𝒎 és 𝟏𝟐 𝒄𝒎. A téglatest 

csúcsai körül szerkesztünk egy – egy 𝟑 𝒄𝒎 sugarú gömböt, majd a gömböknek a 

téglatestbe eső részeit a téglatestből kiesztergáljuk. Mekkora a megmaradt test 

térfogata? 

 

 

 

114. (K) Hogyan változik a gömb sugara és térfogata, ha a felszíne 𝟗𝟎𝟎 – szeresére 

változik? 

 

 

 

115. (K) Egy gömb felszíne 𝟒𝟎 𝒄𝒎𝟐. Mekkora a felszíne annak a gömbnek, amelynek 

térfogata kétszer akkora, mint az első gömbé? 

 

 

 

116. (K) Mennyivel emelkedik a víz felszíne, ha egy tégla alakú edénybe – amelynek 

alapélei 𝟏𝟔 és 𝟏𝟐 𝒄𝒎 – egy 𝟓, 𝟒 𝒄𝒎 átmérőjű, a vízben teljesen alámerülő golyót 

ejtünk? 

 

 

 

117. (K) Egy 𝟏𝟎 𝒄𝒎 átmérőjű hengeres edényben 𝟏𝟐 𝒄𝒎 magasan áll a víz. Egy 

beledobott golyó a víz felszínét 𝟏 𝒄𝒎 – rel emeli. Mekkora a golyó átmérője? 

 

 

 

118. (K) Egy 𝟓𝟎 𝒄𝒎 hosszú, 𝟖 𝒎𝒎 falvastagságú és 𝟑𝟎 𝒎𝒎 belső átmérőjű ólomcsövet 

beolvasztanak, és 𝟏, 𝟓 𝒄𝒎 átmérőjű golyókat öntenek belőle. Hány golyót kapnak, 

ha a folyamat során 𝟓 % a veszteség? 
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119. (K) Három gömb alakú labda átmérőjének aránya 𝟏: 𝟐: 𝟑. Határozd meg a felszínek, 

illetve térfogatok arányát! 

 

 

 

120. (K) Add meg a tér azon pontjainak halmazát, amelyekből egy 𝟏𝟎 𝒄𝒎 sugarú 

gömbhöz húzott érintőszakaszoknak a hossza is 𝟏𝟎 𝒄𝒎! 

 

 

 

121. (K) Gömb alakú szilvás gombócokat készítünk, amelyek átmérője 𝟒 𝒄𝒎. Közülük  

𝟐𝟎 darabot egy olyan fazékban szeretnénk megfőzni, amelynek átmérője 𝟐𝟎 𝒄𝒎 és 

magassága 𝟐𝟖 𝒄𝒎. Milyen magasan töltsük meg a fazekat vízzel, ha azt akarjuk, 

hogy miután beletettük a gombócokat a vízbe, a víz a fazék felső peremétől számítva 

𝟒 𝒄𝒎 magasan álljon benne? (A gombócokat ellepi a víz.) 

 

 

 

122. (K) Három gömb felszínének az összege 𝟑𝟎𝟎𝟎𝟖𝝅 𝒅𝒎𝟐, sugaraik aránya 𝟐: 𝟑: 𝟕. 

Számítsd ki a gömbök térfogatát! 

 

 

 

123. (K) Két gömb főköreinek a kerülete 𝟏 𝒎 – rel különbözik egymástól. Mekkora a két 

gömb sugarainak a különbsége? 

 

 

 

124. (K) Két gömb belülről érinti egymást. A nagyobbik gömbnek a kisebbiken kívüli 

része 𝟏𝟎𝟖, 𝟗𝟎𝟗 𝒄𝒎𝟑 térfogatú, a gömbök középpontjainak a távolsága 𝟐 𝒄𝒎. 

Mekkora a két gömb sugara? 

 

 

 

125. (K) Négy darab, 𝟏𝟎 𝒄𝒎 sugarú vasgolyót négyzet alakban elrendezünk az asztalon 

úgy, hogy a szomszédosak érintsék egymást. Egy ötödik, szintén 𝟏𝟎 𝒄𝒎 sugarú 

golyót ezek tetejére helyezünk úgy, hogy az mind a négy golyót érintse. (A golyókat 

megtámasztjuk, hogy ne csússzanak szét.) Milyen magas lesz az így kapott kupac? 

 

 

 

126. (E) Három darab, 𝟏𝟎 𝒄𝒎 sugarú vasgolyót elrendezünk az asztalon úgy, hogy 

mindegyik érintse a másik kettőt. Egy negyedik, szintén 𝟏𝟎 𝒄𝒎 sugarú golyót ezek 

tetejére helyezünk úgy, hogy az mind a három golyót érintse. (A golyókat 

megtámasztjuk, hogy ne csússzanak szét.) Milyen magas lesz az így kapott kupac? 

 

 

 

127. (E) Egy 𝟏𝟔 𝒄𝒎 külső sugarú 𝟑 𝒎𝒎 falvastagságú gömb félig merülve úszik a vízen. 

Milyen sűrűségű anyagból készítették? 
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128. (E) Adott két koncentrikus gömb. Vegyük a kisebbik gömbnek egy érintősíkját, ez 

a nagyobbikat egy körben metszi. Bizonyítsd be, hogy annak a gömbnek a felszíne, 

amelynek főköre ez a kör, egyenlő a másik két gömb felszínének különbségével! 

 

 

 

129. (E) Egy egyenlő oldalú kúp (tengelymetszete szabályos háromszög) és egy gömb 

felszíne ugyanakkora. Melyik test térfogata a nagyobb, és hányszorosa a másiknak? 
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