Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéaziuma)

Logaritmus

DEFINICIO: (Logaritmus)

Ha egy pozitiv valos szamot adott, 1 - t6l kiilonb6z6 pozitiv alap hatvany alakban irunk fel,
akkor ennek a hatvanynak a kitevdjét logaritmusnak nevezziik.

Megjegyzés:

e Barmely pozitiv szam egyértelmiien felirhato valamely 1 — tol kiilonbozo pozitiv szam valos
kitevojii hatvanyaként.

e A logaritmus a hatvinyozds inverz miivelete: adott a hatvanyérték és hatvanyalap, keressiik
a hatvanykitevot.

DEFINICIO: (a alapt logaritmus)

Legyen a # 1 pozitiv valos szam. Tetszdleges b pozitiv valos szam esetén 1étezik pontosan egy
olyan c valos szam, hogy b = a‘. Ekkor a ¢ hatvanykitev6t a b szam a alapu logaritmusanak
nevezzik. Jelolés: log, b = c.

Megjegyzés:

o Fgoy szamnak egy adott alapra vonatkozo hatvanykitevojét a szam adott alapu
logaritmusanak nevezziik.

e Az a alapii logaritmus b jelenti azt a c kitevét, amelyre a - t emelve b adédik: a'°9eb = b,
e Az a-—talapnak, a b — t numerusznak nevezziik.
o A tizes alapu logaritmust lg — vel, az e (természetes) alapu logaritmust In — nel jeloljiik.

e A definicié értelmében log, 1 = 0 és log, a = 1, tovabbd log, a* = k.

TETEL:
Egy adott alapu logaritmust atirhatunk mas alapt logaritmusra a kovetkezdképpen:

. logab=izg—cz a;b;c € Rt ac+1
C
. logabzlogla a;b € R a;b=#1
b
e log, b =log,x b* a;b € R* a+1 x#0 x ER
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A logaritmus azonossagai:

TETEL:
Szorzat logaritmusa megegyezik a tényezok ugyanolyan alapi logaritmusanak Gsszegével.
Jeloléssel: log, (x - y) =log, x + log, y,ahol a; x;y € RT ésa # 1.

TETEL:
Tort logaritmusa megegyezik a szamlalé és nevezd ugyanolyan alapu logaritmusanak
kiilonbségével. Jeloléssel: logai = log, x — log, v, ahol a; x; y € R* és a # 1.

TETEL:
Hatvany logaritmusa megegyezik az alap ugyanolyan alapt logaritmusanak a kitevovel vett
szorzataval. Jel6léssel: log, xk=k- log, x, ahol a; x; k € R* és a # 1.

Megjegyzés:

o Az azonossagok alkalmazasandl figyelniink kell arra, hogy mindkét oldal értelmezve legyen.

o Paros k esetén az x negativ értékeket is felvehet a bal oldali kifejezésben, igy ekkor a jobb
oldal a kévetkezéképpen irhato: k - log,|x|.

DEFINICIO: (Természetes alapii logaritmus)
Az e (Euler — féle szam) alapu logaritmust, természetes alapu logaritmusnak nevezziik.
Jele: In.

Megjegyzés:

o Az e eqgy (irraciondlis) matematikai dllando, melynek értéke: e = 2,718.

n
o Aze - tdefinidlhatjuk a kivetkeziképpen is: e = Lo~ = lim (1+2) .

n—-oo
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Gyvakorlo feladatok

K: kozépszintii feladat E: emelt szintii feladat
1. (K) Szamitsd ki szamologép segitségével a kovetkezo kifejezések értékét!
g2 1g22,3 1g456 1g0,0371

1g50 Ig1,5 1g0,18 1g(—0,5)

2. (K) Ird fel a hatvanyokat logaritmus jeloléssel!

102 = 100 50 = 1 373 = % 137 = Y1311
1 2
10°1=0,1 V10 = 3,162 873 =§ 33 = /32
1\ "2 2 3 2 03 64 L.
- — “\2 _ |2 _xYy 6% 5 _ 570
(3) =9 (3) T 43 ( 9) T 729 (\ﬁ) = V49

3. (K) Alog, 5 jelentése:
A: az a kitevd, amire 5 — 6t emelve 2 —t kapunk
B: az a szam, amit masodik hatvanyra emelve 5 — 6t kapunk
C: kb. 2,32
D: az a Kkitevé, amire 2 — t emelve 5 — 6t kapunk

E: az a szam, amit 6todik hatvanyra emelve 2 — t kapunk
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4. (K) Ird az alabbi kifejezéseket hatvany alakba!

log,, 121 =2 loggs2 = -1 logy001 =0 log, 8 =
logos2 = — log,s5=0,5 1g0,01 = —2 log 1 1000 = —1,5
100
25 1 _ 4 _
log:— = -2 log ;=6 log1 49 =—4 log 1 29% = —-12
5 V7 325
1 169
logﬁz =—4 log;s1=0 10817 =-2 log,021 2021 =1
13
log: 23 = —1 logi253125=>  logid=—> log, 343 = 3
23 8

5. (K) Hatarozd meg a kovetkezo kifejezésekben a c értékét!

log,16 = ¢ log; 81 =c log, 1024 = ¢ log,0001 = ¢
log, 4 =c logi,55=c¢ log,4 =c lg 0,001 =c
logo3 =c¢ lg 100000 =c log26i4 =c lIg(—10) =
1 16
log35 =c logg? =c log132 =c¢ logs 625 = ¢
4 2
1 1 1
logz5=c log7;=c log25§=c log85=c

6. (K) Hatarozd meg a kovetkezo kifejezésekben a c értékét!

log,32=c loge 36 = ¢ log5; 0 = log; 27 =c¢

log, 0,25 =¢ log, 16 = ¢ logg 64 = ¢ IgV10 = ¢

log; 121 =¢ log7% =c Ig100 = log,(—4) =c¢
log%125=c Igl=c log, 0,25 =c log%%=c
logzg =c logs 25 =¢ loggg =c 10g5009 2009 = ¢



Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéaziuma)

logi9s41=c¢c
log; 243 =c
log,32=c¢

log; V27 =¢

log;49 =c¢

1 —
logzﬁ =c

logq1 V121 =c¢

log 10,001 =c¢

log, 256 = ¢

log181 =c¢
3

7. (K) Hatarozd meg a kovetkezo kifejezésekben a c értékét!

1
logs ==c¢

1
log6§ =c
log, V4 = c

1
loggv§ =c
logs V125 =c¢

. (K) Hatarozd meg a kovetkezo kifejezésekben a c értékét!

log, 64 =
1

log; s1= ¢

logiV3 =c

9

loges 8 =c
1

logsm =c

log, = = ¢
g“vi_
log, V4 =c

loglzg 2=c

logs V25 =c¢
logmz =c

logg 16 = ¢

1 L=
og\/EFS_C

log: = =
0g5E—C

1g /100

log:18=c
32

. (K) Hatarozd meg a kovetkezo kifejezésekben a c értékét!

log,2 =c

log, 8 =c
log;66 =
logs 125 = ¢

lo 1 _ c
81, =

logs1=c

log181 =c¢

3
log, 0,25 =c¢
lg (-0,5) =c

lg0,01=c

lg 10° = ¢
log;9 =c

lg V1000 = ¢
log, 128 = ¢
loggﬁl =c

Igv0,1=c
log, V64 =c
1
logi-=rc
gég
log,s5=c¢

logi14=c
2

lo i—c
g33V§—
lo L—c
Ba43e ™
log45\/64=c

log;,4=c

108,25 V8=c

lg 1000 =c

lg0,1=c
log127 =¢
3
1
lngsa =c

logz2=c
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10. (K) Hatarozd meg a kovetkez6 kifejezésekben a c értékét!

11.

12.

logs Vs=c
log;4=c

logz V243 =

,1
log, 3= C

lo L—c
Bligs

log, V2 =c¢

1

lg =€
1

logﬁz=c

lg V10000 =

1
logs iz =

Cc

logz V27 =c¢

log; —— —
081 7ams T

C
log; 381 = ¢

log1 16 = ¢

(K) Hatarozd meg a kovetkezé kifejezésekben a c értékét!

log13=c

9
lg10%3 =¢
logg2 =c

1

log9§ =c
log132=c

V2

log,s 125 =
log.779=c
log; V81 =c
log3ﬁ8 =c

log,V2 =¢

1

log\/gg=c
11\-3

logs (E) =c
1

log:i-=c

g%4
log 773 =c

1
log4o N

(K) Hatarozd meg a kovetkezo kifejezésekben a c¢ értékét!

log;0,2 =c¢

lOgo’s V32 =c¢
logg s V16 =c¢

log,,81 =c

1
lo —=C
8343 K

10g0,125 0, 5=c¢

10g0’1 v1000 =¢
log, 8 =c

logg 128 = ¢

log%W= c

lo “_¢
80755, =

log160,5 =¢

lgv/0,00001 =c
1

logs; ;= ¢

log = Y125 =¢

log, VY49 = ¢

log3\/§125 =c
lgi0,1=c

log; = =
0g3 5 =¢

log\/§</§ =cC

log; Vo=c

log1 27 =c¢
V3

1
log g =c¢
log 253 =c¢

9
log 7781 5 =¢

logy 1100 = ¢
logg,25=c¢
log68 =c
log12s V25=¢

log 1 V25 =¢
s
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13. (K) Hatarozd meg a kivetkezé kifejezésekben az a értékét!

log,32 =5 log,3=0 log, 16 = 2 log,27 =3
log,5=-1 log,(—2) =1 log,8=3 log,15=1
log, 64 =2 log,1000000=6 log,7=0,5 log, 3 = —%
log, 10000 =2  log, 64 = —3 log, 10 = log, 5 = —2
log,5=0,5 log, 25 =2 log,1000000=2 log,12=>5

14. (K) Hatarozd meg a kovetkezo kifejezésekben az a értékét!

log,; = —2 log, 0,0001=—-2 log 7 =6 log,9 = -
log, 6 =7 log, 16 == log,0,5=-0,2 log,2=—1%
3 16 3
3 3 3 1
log, 25 = —~ log, 8=~ log, V3 = log, 0,25 = 2
log,V3=10,5 log: 11 = -3 log, V8=0,25  log,v27 =
Va

log,27 =-0,6 log,0,25=—2 log, V2 = 0,25 log ;9 =4

15. (K) Hatarozd meg a kovetkezé kifejezésekben az a értékét!

log,(—=7) =2 logaFl5 =3 loga% =-1 log,1=0
log, 81 = 4 log, 52 = —2 log,10000 =4  log, 6 = —1
log, 8 = 2 log, 1 000 000 = 3 log, 25 = —2 logii =5
log, 4 = -1 log,V/5=0,5 log,2 =3 log, 9 =2
log, V2 = i log, 6 =2 log, 64 = —% log% 343 = -3



16.

17.

18.
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(K) Hatarozd meg a kovetkezo kifejezésekben a b értékét!

log, b =8 logg b = % log%b =-2
logsb =1 log%b =-1 logob =4

logs b =4 logs b =2 loge b =3
logzb =14 log4ob =0,5 log6 b = —0,25
log§b=—2 loggbz—g log4b=—;

(K) Hatarozd meg a kovetkezo kifejezésekben a b értékét!

lgb=0 logg b = 2 logsb=-1
logy b =-2 lgb=-2 log1b =2
5
logs b =3 log, b = 4 Igh =—
1

logg: b = " log121b=0 logzb=—-6
log=b=-1 log1b=1 log1b=E

V5 NG 2 3 3

(K) Hatarozd meg a kivetkezé kifejezésekben a b értékét!

logsb =001 logs;;b=6 logi00b = —3
2 7 1
lgb=—3 logea b = —¢ loggas b = —2
log,b=1,5 lg b =0,3010 logz, b = —>
10g3b=—1 10g1b=—l ]ogozsb:_E
7 2 7z 2 ) 2

3 5
loggb = 2 loglb = 3 lOgO,Zb = —4

8

logob =0
lgb=-3
log, b =2

1
logizs b =3

5
logz7 b = —3
10g13 b=1
log,b=6

4
logis b =3
log:vl—gb =10

3
log1 b=—-
32 5

2
logg b = 3

logib=%

16
5
log1000 b = —3

10g0‘125 b = O, 5

log1 b=-2
V3
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19. (K) Hatarozd meg a kovetkez6 kifejezésekben az a, b, ¢ értékét!

loga;= -1 loga4=% loga8=§ log, 27 = —%
log,107¢=-3 log,6=-1 log,36 =2 log, 25 = -2
logs b = -2 log b =6 loggsbh = -3 log, b =0,5
log, b = -5 log,b =3 log,7,sb=1 logosh =2

log%% =c log,497% =¢ 1g3/0,01 = ¢ log, 0,5 =c

-2
20. (K) Mennyi a = tirt értéke, ha A = log; Y9 és B = (3) 2

21. (K) Tudjuk, hogy logz a = 18. Mennyi a log,; a értéke?
22. (K)Hap = %, akkor mennyi —p - log, p értéke?
23. (K) Tudjuk, hogy log, a® = 2. Mennyi log, b3 értéke?

24. (K) Adott két szam, melyre teljesiil, hogy log,|a| > log,|b|. lgaz — e, hogy a > b?

25. (K) Rendezd névekvé sorrendbe az alabbi kifejezéseket!
log; % log,s 5 log 7 8 log27§ log, 0,125 logs V125
26. (K) Rendezd novekvo sorrendbe az alabbi kifejezéseket!
11 1\~ sing 4 1 3
cos (? n) (Z) logs V125 log; 7 log, V4
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27. (K) Rendezd csokkend sorrendbe az alabbi kifejezéseket!

sin 240° cos (— %) logs % log: 4—\2 logq2g 2
2

28. (K) Rendezd csokkeno sorrendbe az alabbi kifejezéseket!

1 . 2015w 1 v2 372 3 1 1
T Sin—, log 2773 = log, V4 Z+log%4—\/E

29. (K) Szamitsd ki a kovetkezé kifejezések értékét!

log\/gi +logs 1+ 1g Y100 log: V3 —logs, 4 — log, 2
9
log, V64 + log, 5 V8 — log, i logg, % —log 8 +log1 125
5
logi14 —lo 2 +log, V2 logs -+ logso = —log 1 8
g% 8316 84 835 8495 g%
4-23-16 1 1 1
log, 8 + log%4 —logq25 5 + log, o1z log, & logﬁg —1lg 1 +1logs 77

30. (K) Dontsd el az alabbi allitasokrol, hogy igaz vagy hamis!

2 1 3
A:logy, V121 = ; B log% 32=-4 C: log%ﬁ => Dilogg16=2
. _ . 1 . 1 _
E:log,64 =3 F: log, i 7 G: log i 6 H:1g 0,0001 = 4

31. (K) Dontsd el az alabbi allitasokroél, hogy igaz vagy hamis!

1 2 1
A: Ha 2« = 7, akkor 22 = 49, B: Halog, x = —2, akkor x 2z = 2.
C: Halog, x = —3, akkor a = ¥/x. D: Ha YxZ = y, akkor log, y = %
1
E: Halogy; 23 = a, akkor 23a = 17. F: Halogg a = b, akkor log, a = 3b.

10
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32. (K) Hatarozd meg a kovetkezo kifejezések helyettesitési értékét!

a) log, (za 11 - 2;:13), ahola =3
b) log, (2 —2=2), ahol @ = -3
c) log, (Z+i ) ahola—%
d) logs (2= +2=2), ahol a = 2

e) logo1 [( 4a5 - 2) - 4a25_25], ahola =0

N lg (=5 +-=) 5| ahola=5ésb=2

33. (K) Hatarozd meg a kiovetkezo kifejezésekben a c értékét! (a > 0,a # 1)

log,a=c log, 'Va?® = ¢ log,a3 =c log,ma=c
1 1
log% a4' =C lOga% =C logaZ =cC loga \/_2 =c
lOga 1=c lOga\/iE =cC loga 7/a—2 =c loga5_13 =c
i

34. (K) Szamitsd ki a kovetkezo kifejezések pontos értékét! (a > 0,a # 1)

4 2\3 (. -4\5 . 16 ,1. 2\3

log, 1 F log, (&) (@t « logaw
1

@ 2.4 a? (@) 2 Va
log, 7= loga(a™? - Va®) S —-

V@ Ya ot Yot i Y
loga~¢—— logaﬁ\/_\/_ loga ‘;12\/_

1

1 (a2)3 . (a‘4)5 . a® Jad a3 (a4)5

lOgas\/? lOgaT lOgaT

11



35.

36.

37.
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(E) Hatarozd meg a kovetkezo kifejezésekben a c értékét! (a > 0,a + 1)

2

log%aizc loga33a2=c logas%=c lge=c

10g 6 7~ = log: az = log ; ¥a = log 7= =
0gu6 77 =€ og%az—c ogzVa=c 081z =¢
logaz§=c log,s Va =c logia?=c log za°=c
Inl=c In123 =¢ Ine3=c In1,6487 = ¢

(E) Szamitsd ki a kovetkezé kifejezések pontos értékét! (a,b,d > 0,a + 1)

2
log 1 a3 log, Jaz Vat-Vab

Ya

o

log, loga< a-\/a-\/E-i/aZ-\/E>

(K) Milyen x értékek esetén értelmezheték a kovetkezo kifejezések?

logs(x — 2)
logs(x—2)+1
log,(4x — 3)
logg x*

l0g3x+5 (4‘x + 9)

logo 8x — 7

logs(7x + 23)

logy.3 (5 — %)

log,_13x—6

logq4(—x)

—logi(x +3) -2
2

log, ,x+1

12

lg(4x — 32)
log,(5 — 2x)
log,_4(1 —4x)
logo(—x%)

logi(x+1) -3
3

lg (5x —18)
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38. (K) Milyen x értékek esetén értelmezheték a kovetkezo kifejezések?

39.

40.

log;(2x + 5)
log14(65 — 13x)
log,(x + 2)
log,(8x — 11)

logz(2x — 3)

log,(2x — 5)

log,(2x —7)
log,(x—3)+1
log,,_5(36 — 10x)
logs(x —4)

—logi(x +1) —2
3

log;(3x+7)

logx—l(l - Sx)

logx—l(s - ZX)

log,(7x — 3)

logi(x—1)+3
2

logx—3(7 - X)

log, 6x + 12

(K) Milyen x értékek esetén értelmezheték a kovetkezo kifejezések?

log;(x +2) —log; x

log;(2x — 3) +logz(x — 1)
Ig(x+1)+3-1g(x+4)
log,(4 — 5x) —logs(7x + 5)
logy5(x — 4) —logz1(21 — 3x)
logs(4 — 5x) —logs(2x + 3)

Ig(2x+ 6) +1g(5 —x)

log,(x —2) —logy1(4x—7) +lg (3x —8)

log,(5x — 1) +log,(2 — x)
logs(4x — 1) —logs(3x + 2)
logg(6x — 5) —log,(5x — 6)
log,(4x +5) + log,.3(1 — 3x)
log,(8x —11) + logz;(4x + 1)
log,(2x — 3) + logz(4x + 1)
lg(4x — 14) + 1g(6 — x)

log:1(8 — x) — 2 -logp1(2x — 14)
7

(K) Milyen x értékek esetén értelmezheték a kovetkezo kifejezések?

log, *=2 log, —
g33—x gZx+1
lo o 4 - 5x
g33—x g77x+5
lo 6—x 1 -3
813 14 8 19
Ig(3x + 5) x—3
x—1 g3x—2

13

1 x—-3 lo x+3
gx+1 g54x—1
o 4x -1 1 4x - 6
853,42 B3+t
lo 5¢+1 lo 5x +12
863 3 8137, 20
5x — 10 Ig(2x - 6)
3—-x 5x — 25
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41. (K) Milyen x értékek esetén értelmezhetok a kovetkezo Kifejezések?

1g(1 — [x]) log,|7x + 12

1g(|x| - 3) log, (|x| —22)

1g(|4x| — 16) logs(3 - [x| —12)

logy3|11x — 26| Ig(|x| —2) -1g(x + 5)

1Ig(10 -2 |x+ 1)) Ig(|x] —2) -1g(3x + 2)

Ig(|x] —3) +1g(3x — 18) Ig(3 — |x]) —1g(2x + 3)
log,_1(17x — 2) — log (6 — 2x) Ig(lx—1|—-2)+2-1g(4x — 3)

42. (K) Milyen x értékek esetén értelmezhetok a kovetkezo kifejezések?

Ig(x? +x —2) 1g(25 — x?)

log,(12 + x — x?) Ig(x* —2x—8)

1g(2x* — 8) log;(x? —8x +7)

log, (x* — 11x + 24) lg(—x? + 17x — 52)
lg(—x? + 9x — 14) loge(2x% + x — 15)
logs(x? — 4x + 3) log,3(—3x% —11x + 4)
log;(—4x% + 48x — 135) lg(—2x% + 65x — 32)
log,(x? — 2x — 35) lg(—x% + 10x — 16)

43. (K) Milyen x értékek esetén értelmezhetok a kovetkezo kifejezések?

Ig(x* — 9) + loge(1 — 3x) lg(3x%> —16x +5) - 1g(7x + 5)
lg(x? —7x +12) —1g(2x — 7) lIg(x% — x — 6) + log1(9 — x2)

2
log,(—x* +4x —3) — 2 -log,(x — 1) 1g(12x? + 5x — 3) - 1g(x? + 2x)

14
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44. (K) Milyen x értékek esetén értelmezhetok a kovetkezo Kifejezések?

1gVx? log; V2x — 4 gl - 5) Ig(x? — 16) + 1g =2

x+10 2x -1

45. (E) Milyen x értékek esetén értelmezheték a kovetkezo kifejezések?

log2(5 — |x]) - log (x* — 16) Ig(2 - x| — 1) - 1g(x* — x)
1g(x? — 8x + 12) 1g(2 - |x| — 14)
x2 - 16 x% - 100
logs(—x% —4x +5) logz(x? - 9x)
[x+3|-2 —x2 +9x+10
1e(x2-49) 2_ _ e
15G—x) log 5(x* — 8x + 12) —log,_1o —
x
IgvVx? —6x+5
logg s x
-x*-2x+15 (x2-4x+3)-(x+3)
logn s s 08: a7
] x* - 49 1g(x? - 10x)
8 5-x 1g(-x% + 7x - 10)
1g(x? - 3x - 10) x? - 10x
x2+3x—18 8z r7x-10

46. (E) Milyen x értékek esetén értelmezhetok a kovetkezé kifejezések?

4
HZ 9x+ 15
108x2_5x+6 3x2 +x12x +15 lg(—x4 4 5x2 4)
4 2 2 6+x—x2
Ig(x* — 5x*+4) +1g(x* — 5x + 4) V2 —-x+1g —
1 1g(x? - 25)

+1g(x* — 13x + 36)

1g(x* — 13x2 + 36) 1g(x% — 7x + 10) — 1g(—x% + 13x — 36)

lg[( 2 +x+2) X2 -1 1] JxZ —8x+15

1-22 ' x-1) x2+6x+9 2 Ig(2x — 4) +1g(6 — x)

5 8 7 +16Vx 2x—1
I8 (=it ot e ) T 18 (o) ~18(10 - 8V3)

15



Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéaziuma)

47. (K) Szamitsd ki a kovetkez6 kifejezések pontos értékét!

210g2 11 310g3(—2) 7log7 4 910g9 V2
101g 11 4log4 41 0, 21080,2 0,04 1810g18 9

1 7 1 1
1210g12 0,32 1310g13 0,12 (E) 0815 0, 25 Og%

2

liea
(_s)log(_s) 8 1410g14 5 102 g 9— logg 5
82-10g8 5 10—lg 5 72-log7 3 5- logs 4

48. (K) Szamitsd ki a kovetkezé Kifejezések pontos értékét!

24310g3 2 710g343 16 27log3 4 2510g5 3
1
g1log07 1610823 1009 V1o 11 Ogﬁ 3
1\logs 5 1 1 log,L
(5) glogs 5 21080573 410823
1\log2 10
12108117 ) 1024'0845 14408127
2
1
zlogg 27 (1) ogs 3 11]0g1219 12510g54
8

49. (K) Szamitsd ki a kovetkezo kifejezések pontos értékét!

3610g6 2 810g2 3 3]0g9 25 510g125 27
zlog4 5 7log49 16 4_log64 7 0, 1lg 17
log, 5
310g27 125 6410gﬁ 2 (%) 1610g4’ 2
1 2
\/7 0849 1018100 36 210855 g1lo832
log1 5
4_log16 6 6log36 16 7 7 4910g7 2

16



Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéaziuma)

50. (K) Szamitsd ki a kovetkezo6 kifejezések pontos értékét!

51.

52.

(l)logz 0,1
4

( 1 )10g7 5
49

logs 256
3 5
V5

log4 81

()

(l)logg 25 Slogzs 64
3
0 510g3 125 8log4 25
(32-logg 5)2 363-log6 2
1
() " 0,019 05
7 )

(K) Szamitsd ki a kovetkezo kifejezések pontos értékét!

7log7 8-log7 2
6log6 24-loge 4
81—log3 24

3log3 30-logs 20

34+2~log3 5

32—log3 6 8log3 5-1
510g5 2+logs 7 1Olg 1-3
24—log2 3 1110g11 24-log11 36
1510g15 0,21+log155 72+log7 3
1 2
171+E'10g17 25 122—5'10g12 216

(E) Szamitsd ki a kovetkezo kifejezések pontos értékét!

4_1+log2 3

4log4 3—log16 36

1610g4 5—logﬁ 3
4910gﬁ 3+log7 2

(\/E)3—log2 5

1-1 6
23—log4 25 (1) 087
7
32+10g27 4 161—log2 5
92—log3 2 310g9 16—log,7 8

1+logy54-log1 3
252+log5 3-log1254 g

36—1"'1086 12 8log2 6—2

17

1000

1
log1g
3

16log8 27

\/§log4 2

9

101g 2+lg 3

3log3 8+logs 5—-logs 4
53—]0g5 4

101+lg 5

52-log5 3+3-logs 2

(\/ﬁ)él—logm 100

1001—lg 2,5

Blog@ 5+loges 9
1
100z’ V4

510g25 16—-1



Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéaziuma)

53. (E) Szamitsd ki a kovetkez6 kifejezések pontos értékét!

54.

55.

56.

43—log2 5
2510g5 2+1
33—log9 49

log1 2—log\/§4
9 3

4_log4 3+log2 9

71—log49 25

7log7 5+log49 16

51+log25 7

1310gm 3+10g13 2

810g64 9—log\/§ 5

1oolg 2+1lg 3

16log4 3-log2 3
(\/E)l—logZS
(m)2+lg 25

2510g5 10-1

(E) Szamitsd ki a kovetkezo kifejezések pontos értékét!

0 013—3-lg 100

53~log25 9-2-logs 4

zlogg 27-3-10g64 9

5%-log5 27+log259

31+3-log94

1
4910g7 2+log\/7 4—E-log49 64

1
i |
191+2 0g19 36

0 012—4-lg2

9%-log9 27+loggy 49

Slogﬁ 4-logs 2+2-logy5 3

(E) Szamitsd ki a kovetkezo kifejezések pontos értékét!

32 ) 3]0g9 4

10 - 10028982

ﬁ . (2310g5297 + 21+log4 7)

(E) Szamitsd ki a kovetkezo kifejezések pontos értékét! (1 < k)

24- . zlogz 3-2

0,1-0, 1lg 0,1-2

5. 51—log5 10

18

810g4 3-log, 3

4log16 36-log2 9
251—log5 3

7logﬁ 5+log499

1g9-2
(5)

(102+lg4)_%

56-log125 2+logy5 16

(\/1—0)4—-1g 8-1g9

1
273 - 91+10g3 2

52 . 510g25 36—-1

10185 . 25logs 3
7log49 36



Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéaziuma)

57. (E) Szamitsd ki a kovetkez6 kifejezések pontos értékét!

261—log33 + 4~ logs 5 10—lg2 + 22+log49
1
10'°8/106-19 12 | glog, 3-logg 9 0, 001927 + 1210814464 _ 3+logg 125

log136 —4-log32 + logm64—
9

3 42+log169 + 361—10g62 + 10—lg2
491+10g\/72 + 162—log23 _ 21 - 10—lg2 + 3log9 16 __ 9]0g32
1078
17'°8/173 4 1710828016 _ 289l°g\/ﬁ‘/§ 32+loge25 4 pgl-logs2 4 10-lg4
log1 10+1
5 _ 4_log64 27 + log1 3 36log65 + 101—lg2 _ 3]og9 36
9

58. (E) Szamitsd ki a kivetkezo kifejezések pontos értékét!
logzs V2
27832 . (v5) ¥ ~30-log 5 ,(VZ + 1) log, 32! + 8loez5

3log3[2-sin(§)] + (eln 23 _ eln 5)2 12510g52!: 7log49 25

59. (E) Hozd egyszeriibb alakra a kovetkezo6 kifejezéseket! (a > 0;b > 1)

Ig(igh)
gltlogzsa 43-logza Varog.36  3/g6-loga8  g27108,327  pTigp

60. (K) Hozd egyszeriibb alakra az a® '°8.2” Kifejezést, majd hatirozd meg a
helyettesitési értékét, haa = 2 és b = 16!

61. (K) Rendezd novekvé sorrendbe az alabbi kifejezéseket!

-2
: 100'82 - r - REEN
A: 100 B: (tg %) C: logy (3 11)
D: 130881 E: 37 log37 F:log; 81

19



62.

63.

64.

65.

Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéaziuma)

(K) Rendezd csokkené sorrendbe az alabbi kifejezéseket!

1
At B: V-32 C: logas ¢
D: loge V6 E: 51-logs8 F: 9%

(K) Szamitsd ki a kovetkezo kifejezések pontos értékét!

log,(1g100) log%(logS 125) log,[log;(log, 64)]

3
lg (259852 . 0,25) log%(logs 625) logo (41981625 — Jog3 9)
log;(logz 9) log;[log,(logs 625)] log, [(logz 1—16)2]
lg [Lg (1g 1009™))] logs[logs(logy; 113)]  logs[logz(loge *¥/6)]
loges(log, 16 - logs 25)  1g(25'0852 - 4l0825) logo (41981625 — 710849 16)
log,(log, 4%) logs(logs V/3) logs[logs(logs 5°)]

(K) Szamitsd ki a kovetkezo kifejezések pontos értékét!

log; (log; V2) —logs (1083 3;/%)

—log; (1082 \/ﬁ) —log; klogz \/\/_E)

51 gn—1

(E) Hozd egyszeriibb alakra a kovetkezo kifejezést: log1 | logs 25\/ ¥5 |, ha
5

n=>2neNI

20



66.

67.

68.

69.

Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéaziuma)

(E) Hatarozd meg a p paraméter értékét gy, hogy az alabbi A, B, C mennyiségek
koziil valamelyik a masik kett6 mértani kozepe legyen!

1

3 2\ 2
A= (%) B = {~logs[logs(logs D1 € = logs(—p? — 4p + 60)

(K) Rendezd novekvo sorrendbe az alabbi kifejezéseket!
A:log,[log,(log, 16)] B: 308357 C:logs V27 +log ;37 3
D: 8_§ + 10g4% + 710g73 E 101—10g100 1024 F 1610g\/§2 + 3]0g9 625
(E) Rendezd csokkené sorrendbe az alabbi kifejezéseket!
2 3 3 s
A:logps—r—  B: logs(log, Y7) — log: (logl si) C:logye | 28 - X2
5-445-5 s 27 \/ﬁ
, -1
el 3
D: <6“l'z;643> E: 3108925 4 glogar 64 o F: logge V103+08
(E) Melyik kifejezés a nagyobb?
(16082 3)15 vagy 415 - 530 (logg 2)6° vagy 321210823
51082520 y5qy \/;_ > logs 4 + log; 7 vagy logs (4 + 7)
901% vagy [5- (1 —1g0,1)]?° 1002782 vagy V102+051816
1710
1g(6 - 102%) vagy log, 16° 1g(9,1-10-3%) vagy logs ()
16 20
log, [5 . (312) ] vagy log; [5 . (Bll) ] lg [log;(log7 W)] vagy log, [log%(logg \/3_2)]
720 vagy (102719 2)10 log,, .= 8 vagy log, [logl(log7 25{/7)]
4 5
2+logs 4
4_log2 5 vagy 510g24- 32 vagy (\/g) +logs

21



Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéaziuma)

70. (K) Szamitsd ki a kovetkezo kifejezések pontos értékét!

logs; 54 —log; 2 loge 4 +1loge 9 Ig12 —1g 120
1g2000 — 1g 2 log53 +1og55 1Ig250 —1g 25

log; 2 +log3z 4,5 Ig5—-1g500 log; 4 +10gq, 3
1g200 +1g 500 log, 7 —log, % log, 32 +log, 2
log, 0,25 + log, 8 lg4+1g 25 log; 162 — log; 18
loge 2 +1loge 108 log, 16 +log, 8 lg8+1g125

logs 375 —logs 3 1g20 +1g 50 Ig5—-1g50

71. (K) Szamitsd ki a kovetkezo kifejezések pontos értékét!

Ig16 +1g25—1g4 log3; 27 +log; 18 — logs 2

log; 21 +log; 35 — log, 15 logs 5 +1ogs 105 — logs 21

log; 147 — log; 24 + log, 8 log, 6 +1og, 30 —log, 45

logs 15 + logs 35 — log; 105 log,s5 15 — log,5 21 + log,5 35

log, 80 —log, 10 + log3 81 log; 196 — log; 4 — sin 270°

lg28 +1g5+1g75—-1g15—1g7 log; 6 +log; 105 —log; 21 —log3 10

72. (K) Szamitsd ki a kovetkezd kifejezések pontos értékét!

2 -logg2 +logg 16 3-logs10 —logs 4 — logs 2
~-1g8+2-1gV5 log5750—log515—§-log58
lg25+2-1g2 log. 79 +1log ;48 — 3 -log ;6

4-logz 6 +1log3 35 — log3 20 — log; 28 3 -log; 6 +1log3 35 —log; 60 — log; 42
3 -logz 6 —log; 20 +log3 5 —logz 42 +logs7 3-lg15+2-lg2+1g14—-1g21—-1g9

3-log; 2 +log; 14 —log, 8 — log, 2 2-1g2+3-1g5+1g18—-2-1g3

22



Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéaziuma)

73. (K) Szamitsd Ki a kovetkezo kifejezések pontos értékét!
5-loge12 — 2 -10gg9 — 4 -logeg 4 — logg 2
6 -logs 6 —logs 32 + 2 -logs 10 — 3 - logs 9 — logs 200
4 -log; 18 —3 -log3 36 +1log3 256 + 2 -log; 72 — 4 - log; 24

3-logz3 15+ 2-log3 2 +logz 14 — logz 28 — log3 250

71081 6—-6-log110—-5-log:121+5-log115—2-log1 25—-5-log1 3 +5-log1 35
18 18 18 18 18

18 18

log, 80 — log, 10 + logs 81 + log; 196 — log, 4 — sin 270° + 3631862

74. (K) Szamitsd ki a kovetkezd kifejezések pontos értékét!
Ig4+6-1gV5+1g18—2-1g3
1gV275 +1gV44 —1g 11
Ig33 —3-1g44 — 1g15 — 1g V1100
logs 15 + 2 + logs V63 — logs 126 + > - logs 28
logs; V45 + % -log3 20 + logz 6 —log; 30 — log; 2
logs V175 + logs 15 + % -logs 28 — logs 42
~-1g13+3-1g12+6-1g5 —5-1g117 — 2-1g3

lgv28 +1g8+3-1g5+1gv175 —1g7

23



75.

76.

Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéaziuma)

(K) Szamitsd ki a kovetkezo kifejezések pontos értékét!
Ig V11 -3 1g 55— lg V5 + g 500

logg V2200 — logg V55 + logg V40 — logg 10

log 357 + log 35 5 — log 35 25 — log 3549 + 3 - log ;35 35

1g44 +3-1g2 +1g125 +-1g275 - Ig11

1g50 +2-1g15+1g8 —>-1g18 —Ig3
1+%-10g520+%-log545+log510—log56—log52
1 +%-log5 175 + logs 15 + logs V28 — logs 42

lgVv52+3-1lg2+1g125+1gVv325—-1g13

(K) Szamitsd ki a kovetkezo kifejezések pontos értékét!

—lgsl;gz -(1g9+2-1g2)
. . lg25 +1g4
(1g81+2-1g4) BT

(2 . 10g20 2+ logzo 5)10g4 27
log, (log; 9) — 5'°62536 + 2110072 — 1g2 0,012

18100 —1g0,1 +1g23 +1g1072 + 3 -1g5 — 1g\/100

24



Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéaziuma)

77. (E) Szamitsd ki a kovetkezé kifejezések pontos értékét!
Igcos30° +1g4 —1gsin 60° + 2 - 1g sin 30°
log%(tg 30°) + log%(cos 45°) — log;(sin 60°)
log, tg 60° + log, cos 30° + log, sin30° — log, 3
log, sin 45° + log, V2 — log, sin 60° — log, tg 30°
Igtg 30°-1gsin60°-1gtg 45°-1g5
log,[(sin 30° + cos 30°)% — sin 60°]

Ig[lg(tg 45°)] — 1g(sin 30°) + lg(tg 30°) — Ig(sin 60°)

78. (E) Szamitsd ki a kivetkezo kifejezések pontos értékét!
g2 +1gsin30° + Ig cos 60° + 2 - Ig\/2
Ig4 +1gsin 30° + 1gtg 30° + 1g sin 60°
Ig2 +1gsin 30° + 1g cos 30° — 1g sin 60°
lg% +1gsin120°+1g3~! +1gtg 60° +1gV16
Igsin 30° - 1g sin 60° - 1g ctg 45°
Ig[(sin 60° — cos 60°)? + cos 30°]

log,(sin 30°) + log,(cos 60°) — log,(sin 45°) — log,(cos 45°)

79. (K) Mennyi a Ig1+1g2+1g4+1g5+1g10+1g20 +1g25+1g50+1g100
osszeg értéke?

80. (E) Szamitsd ki a kovetkezo kifejezés pontos értékét! (p,q > 0ésp,q # 1)

1 1
log,qVP7q +108,41/q"p — 3 - log,, p* + 7 -1og,, p — 3 - 10gp, q* + 3108y, q

25



81.

82.

83.

84.

85.

Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéaziuma)

(E) Szamitsd Ki a kovetkezo Kifejezések pontos értékét!
1 2 3 2008 2009
a) A = 10820105 + 1082010 5 + 1082010 ; + + + 1082010 5555 + 1082010 557,
1 1 1 1
b) B=Ig(1+1) +lg(1 +E) +lg(1 +§) + ---+lg(1 +§) +lg(1 +;)

(E) Ha tudjuk, hogy lg(ab) + 1g(bc) + 1g(ac) = 10, akkor mennyi lg(abc) értéke?
(a, b, c pozitiv valos szamok)

(E) Az a egész szamrdl tudjuk, hogy a < log1 143 < a + 1. Mennyi az a értéke?
7

(K) Melyik szam a nagyobb?

logs 2 +logs 1,5 vagy logs(2 + 1,5) logz 4 + log; 7 vagy log;(4 + 7)
logo5 6 +logg s 7 vagy logg 5(6 + 7) lg5 +1g6vagy lg(5+6)
logs 6 + loge 7 + log- 8 + logg 5 vagy 4 1g0,2 +1g0,5 vagy 1g 0,7

(E) Melyik szam a nagyobb?

log; 108 vagy logs 375 log, 60 vagy log; 30
log, 9 vagy logq 25 log, 5 vagy logs 6
log, 11 vagy lg12 log, 10 vagy logs 30
logs 5 vagy log; 4 lg? 11 vagy lg12
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86.

87.

Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéaziuma)

(K) Fejezd ki az x — et a kovetkezo egyenloségekbol!
a)lgx=1g13 +1g7

b) log; x =logz 11 — 2 -log3 7
c)lgx=4-1g2-1g5

dlgx=1g2,4+1g15

e)lgx=2-1g12—-1g18

f) lgx=2-1g3 +1g11

g) logs x = 3-logs 4 + logs 2

(K) Fejezd ki az x — et a kovetkez6 egyenléségekbol!
a)lgx=-2-1g5+3-1g2
1 1
b) Igx =--1g8 -3 -1g2
c) loggx = 3-log98—%-log9 16
1 3
d) Igx =>-1g4—>-1g9
e) log, x = log, 12 + log, 10 — log, 15
f) log; x =log3 15 + log; 12 — log; 36

g) log, x = log, 6 +log, 2 — log, 4

27



88.

89.

Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéaziuma)

(K) Fejezd ki az x — et a kovetkezo egyenloségekbol!
a)lgx=2-1g5—-3-1g2

b) lgx=2-1g5—-2

c) lgx=%-lg3—§-lg2
d)lgx=1g1,2+1g1,5-1g0,9

e) lIgx=1g20—-1g15+1g30—-1g4

f) logzx =logz 11 — 2 -log3 5 + log3 8

0) Igx=3-1g16—3-1g27 —2-1g2 +-Ig81

(K) Fejezd ki az x — et a kovetkez6 egyenléségekbol!
a) loggx = 2-loge 5 + log, 8 — logg 20

b) lgx=1g9—-4-1g3 +1g13
c)lgx=3-1g72+2-1g54 -4 -1g108

d) log; x = log; 6 —log; 50 + 2 - log, 10

e) lgx=lg5+3-lg2—%-lg16

f) lgx=lg32—4-lg2+%-lg7

1 3
g) logyy x = 3 logy1 64 — 2" log11 25 —logy; 2
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90.

91.

Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéaziuma)

(K) Fejezd ki az x — et a kovetkezo egyenloségekbol!
a) logs x =logs 21 —logs 12 — logs 7 + logs 44
b) lgx=3-1g45+3-1g2—-1g5-3-1g18
2 1
c) lgx =>-1g8 —--1g27 +2-1g5
d)lgx=3-lg15+1g6 —>-1g5+-Ig3
e) loggx =2-logg27 —3-logg5 — 2 -logg 81 + logg 25
f) log, x =log, 20 + 2 -log, 3 —;-logz 125 —log, 18

g) logi1 x =log,11 96 —log;; 2 —log;13+1

(K) Fejezd ki x — et a, b, c, d segitségével! (a,b,c,d > 0;a + 1)
a) log, x =log, b +log,c

b) log,x = k-log, b

c)lgx=1ga+1gb—Igc

d)lgx=1ga+1gh—I1gc—lgd
e)lgx=I1ga—-I1gh—-lgc—lgd

f) lgx=1ga—Igb+1gc

g)lgx=1-1ga
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Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéaziuma)
92. (K) Fejezd ki x — et a, b, ¢, d segitségével! (a,b,c,d > 0;a + 1)
a)lgx=2-1ga+3-1gh
1 1

b) Igx=>-lga+:-1gh

c) log,x=2-log,b—4-log,c

dlgx=2-lga+Ighb

e)lgx=3-lga+4-1g3

f)lgx=3-1gc—2-1gd

1 2
9) Igx=--lgh—-lga

93. (K) Fejezd ki x — et a, b, c, d segitségével! (a,b,c,d > 0;a +# 1)
a) log,x =log, b — 2 -log,c+log,d
b) lgx=2-lga—3-lgb+0,5-lgc—§-lgd
c)lgx=—-lga—-2-1ghb—-3-1gc—1gd
2 1
d) logax=§-logab—§-logac
e) lgx=2—3-lg5+%-lga

f) logax=2+%-logab—%-logac

9) logax=§-logab+§-logac—§-logad
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94.

95.

96.

Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéaziuma)
(E) Fejezd ki x — et a, b, c, d segitségével! (a,b,c,d > 0;a + 1)
a) log, x = 2 log,(b—d)
b) lgx=§-lga—%-lgb+%-lgc
C) lgx=§-lga—0,2+%-lgb
dlgx=-lg(a+1)—-3-lgh—4
e)lgx=a—-b+1gc

logac  5-loggb | log,d
f) log, x = i“ - 4g“ + gz“

o) lgx == (Iga—Igh)

(E) Fejezd ki x —et a, b, c, d segitségével! (a,b,c > 0;a + 1)
a) lgx=§-lga—§-(lgb+%-lgc)

b) log, x = % -log,(b?% — c?) — % -log,(b + c)

c) log,x =3 (log, c —log,2 b)

d) lgx=%-[lga+§-(lgb—i-lgc)]

e) logs x = log; a? +%-log3 b* + % -logs a® —log; b*> — 3 -logs a

f) log, x = log, c3 + log,(c- b?) + % -log, b® —log, b> — 4 -log, c

(K) Szamitsd ki a kovetkezo kifejezések értékét attérve masik alapu logaritmusra!

log,-, 9 log, 128 logg 3 logs 7 logg 125
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Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéaziuma)

97. (E) Mennyi a kovetkezo kifejezések pontos értéke?
log, 3 -log;4-log, 5-logs 6 -loges 7 - log, 8 logs 4 - log, 25 -log, 7
loge 3 -log, 36 -logg 4 log; 5-10og, 9 -logs 2

10g2010 2011 - 10g2011 2012 - 10g2012 2010 lOgS 4 - 10g7 25 10g11 7 - logz 11

98. (E) Szamitsd ki a kovetkezo kifejezések pontos értékét!

log,5 3 log, 48 _ log, 3 log3 5 _ logy 7
logs 3 logg 2 logge 2 logz75 logie67
logs 45 log3 5 logs 11
— log, 7 —log, 7 —logg 7 — 10gg4 7 —=—— —logs 3
logi3s3  logiz153 82 B4 g8 Be4 logys 11 8s
99. (E) Szamitsd ki a kovetkezo kifejezések pontos értékét!
5lg3 _ 3lgs 5\/log53 _ 3\/log3 5
1 4
51g2 + 21g5 _ 501g2 81logs3 + 27log9 36 + 3Blog79
_1 _1
log, 10 - 1g 'Y/216 251865 + 49logg”

1 1
27log2 3 + 510g25 49 | . 8110g4 9 _ 8log4 9
10g49 5
log; 5

. 10g3 7 - 10g7 3

1
3+ 510g16 25 | 510g5 3

100. (E) Rendezd nagysag szerint novekvé sorrendbe a kovetkezé szamokat!

1

glog23  piogzz  1og8

Ig(sin 30°) + 1g(tg 30°) + Ig(sin 60°) + 1g4
logs, 8

32



101.

102.

103.

104.

105.

106.

107.

108.

Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéaziuma)

(E) Rendezd nagysag szerint csokkeno sorrendbe a kovetkezé szamokat!
A=4"-log510 +logs 35 —log; 16 —log; 175

B= %-10g3 99 + 4 -logs 2 + logs 25 — log; 100—%-log3 176

D =logs; 625 + logg%—logi6
36

E = log,[log,(log; 81)]

F = 710875 _ 3¢gloge2 | 1110812149

(E) Szamitsd ki a (log,3-log;4-log, 5" ...-logso 31 -logs; 32)% kifejezés
értékét!

(E) Add meg a kovetkezo szam egész részét!

log, 3-log;4-log, 5 ...-log,(n+ 1) - ... 1082005 2009 - 1082099 2010

(E) Tudjuk, hogy log,3-logz4-log,5"..-log,(n+1)=10. Mennyi az
n értéke?

(E) Melyik n természetes szamra igaz: log, 3 -logz 4 -log, 5 ...-log,_1n =77

1 1

. ; 1 1
(E) Szamitsd ki az log; 100! + logz 100! + log, 100! toe ¥ 10g100 100!

osszeg értékét!

a+1

(E) Szmitsd Ki az ; — kifejezés pontos értekét!

g 3-an | logua

(E) Az a,b,c pozitiv, 1 — t6l Kkiilonb6zo valés szamokra teljesiill a kovetkezo:
log, b + log, c + log, a = 0. Mennyi az (log, b)3 + (log,, ¢)® + (log, a)3 értéke?
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109.

110.

111.

112.

113.

114.

115.

116.

117.

118.

Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéaziuma)

(E) Halog, y + log, x = 7, akkor mennyi (log, ¥)? + (log, x)2 értéke?

(E) Az x, y, z pozitiv, 1 — t6l kiilonb6z6 valés szamokra és aw > 0 szamra teljesiilnek
a kovetkezdk: log, w = 6,log, w = 10 és log,,, w = 3. Mennyi alog, w értéke?

(E) ird fel a kovetkezo Kifejezések logaritmusat!

a? 5]a 5a3
x = abc X =" x= |, x=a-a'h X =
(K) Fejezd ki a megadott képletekbél az m — et!
2P = 10™ 2P =1g2™ 3P+l =gm

IgA -

(E) Fejezd ki a t = lg—z'gB 5570 képletbol az A viltozot! (4, B > 0)

Szamitsd ki a t értékét, ha g — 10521
SzAmitsd ki a B értékét,ha A = 103 és t = 4,34

(E) Legyen p = log, 3. Fejezd ki log, 12 értékét p segitségével!

(E) Szamitsd ki 1g 8 értékét1g 5 = 0,699 ismeretében!
(E) Fejezd ki a segitségével logg 27 — et, ha tudjuk, hogy a = logg 2!

(E) Fejezd ki a =1g 50 és b = 1g 15 segitségével a kovetkezo logaritmusokat!

lg 2250 Ig75 Ig3

(E) Fejezd ki a = logs 7 segitségével a kivetkezé logaritmusokat!
logﬁ logs 49 log,s 7 log,s 49
5
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119.

120.

121.

122.

123.

124,

125.

126.

127.

128.

Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéaziuma)

(E) Fejezd ki a =1g 2 és b = 1g 3 segitségével a kovetkezo logaritmusokat!

Ig6 Ig8 Ig9 lg18
1g36 1g0,75 1g 3* 1g108
9 3 1
ng lgg lg 2,25 lgﬁ

81 27
Ig1,5 lga lg12 lg\/;
lg 43 Ig V6 lg V18 1g 45

(E) Szamitsd ki 1g 540 értékét alg3 = 0,4771 és1g5 = 0,699 ismeretében!

(E) Fejezd ki k segitségével loge 54 — et, ha tudjuk, hogy k = log, 18!

(E) Fejezd ki p segitségével loge V150 — et, ha tudjuk, hogy p = logg 5!

(E) Fejezd ki b segitségével a logs 3/24 — et, ha tudjuk, hogy b = log; 2!

(E) Fejezd ki lg 56 értékét a = 1g 2 és b = log, 7 segitségével!

(E) Fejezd kilog,5 4 -etaz a = log, 3 és b = log; 5 segitségével!

(E) Fejezd ki logg 16 értékét p = log, 2 segitségével!

(E) Fejezd ki a = 1g450 és b = 1g 3 segitségével 1g 5 — ot!

(E) Fejezd ki az a = logs 10 segitségével a b = log, 10 — et!
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129.

130.

131.

132.

133.

134.

135.

136.

137.

138.

139.

140.

Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéaziuma)

(E) Fejezd ki az 1g 40 — et az 1g 20 segitségével!

(E) Fejezd ki az 1g 15 - 6t az 1g 75 és 1g 45 segitségével!

(E) Szamitsd ki az 1g2;1g3 és 1g5 értékét, ha adott 1g12 =1,0792 és
lg18 = 1,2553!

(E) Fejezd kiaz1g 18 - at az 1g 72 és az 1g V864 segitségével!

(E) Legyen p =1g 2009 és q = 1g 287. Fejezd ki p és q segitségével 1g 1681 — et!

(E) Fejezd ki az 1g 6 - ot az 1g 48 és 1g 72 segitségével!

(E) Fejezd ki logs, 8 értékét a = logzp 3 és b = logs, 5 segitségével!

(E) Fejezd ki a =1g 48 és b = 1g 72 segitségével 1g 30 — ot!

(E) Fejezd ki a =1g12 és b = 1g 441 segitségével 1g 175 — ot!

(E) Fejezd ki a =1g 18 és b = 1g 21 segitségével 1g 245 — ot!

(E) Fejezd ki logs, 8 értékét a = 1g 5 és b = 1g 3 segitségével!

(E) Fejezd kilg (10))—taza=1g 2,b = lg 3 és c = lg 7 segtiségével!
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141.

142.

143.

144,

145.

146.

147.

148.

149.

150.

Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéaziuma)

(E) Fejezd ki ¢ = log, b — vel az alabbi kifejezéseket!

1
log,(ab) log, % log, b3 é—z

(E) Mivel egyenlé log,p04 X, ha a = log; x; b = log, x és ¢ = logq147 x?

(E) Mennyi az ’y—‘ értéke, ha tudjuk a kovetkezot: 2 - 1g(x — 2y) = lgx + 1g y?

5
(E) Szamitsd ki 1oggj—E értékét, ha tudjuk, hogy logea =k és k =3 adott!
b b
(a,b > 0;a # b)

(E) Szamitsd ki log,,(3/x-3/y) értékét, ha tudjuk, hogy log,, x = k és k adott!
(x,y>0;xy #1)

(E) Tudjuk, hogy log;(logg; @) = logg, (logs a). Mennyi a (logz a)? értéke?

(E) Tudjuk a kovetkezoket: p = log, x;q = log, x és log,,. x = pTHI. Mennyi a
log. x értéke? (a,b,c + 1;abc # 1)

(E) Tudjuk, hogy a > b > 0 és a? + b> = 18ab. Mennyi a kovetkezo logaritmus
. 1
értéke: log 5(a —b) — - (log za +log 5 b)?

(E) Tudjuk a kovetkezoket: logg, a +logg b?> = 10 és logg, b + loge a? = 14.
Mennyi az (ab)? értéke?

(E) Mennyi az ab legkisebb értéke, ha tudjuk a Kovetkezéket: a >, b > < és
(log, 7a) - (log, 5b) = 81?
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151.

152.

153.

154.

155.

156.

Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéaziuma)

(E) Milyen x érték esetén lesz a logZ (2x — 1) t T oD
7

legkisebb és mennyi ez a legkisebb érték?

16 kifejezés értéke a
(2x-1)

(E) Milyen a, b, c szamokra igaz, hogy log, c = (log,, ¢) - (1 + log, b)?

1
+
logsm log;5

(E) lgaz — e, hogy az

(E) Melyik nagyobb: A4 = 101190” vagy B = 9910

— 2 pozitiv szam?

(E) Hany jegyii szam a 3% tizes szimrendszerben felirva?

(E) Igazold a kovetkezé azonossagokat!
a) log, b -log, c =log,c

) logax _ logpx
logay logpy

1 1 1 1
=10-1
C) log, b + log 2 b + log 3 b + log 4 b 0 08p A
n _n+logpa
d) logyn+1 ab™ = 1

e) logac _ 4 4 log, b

loggp €
log, c-logy c
f) lo c=——""
) 8ab logg ¢ +logy ¢
g) loggn, @™+t = &+ D logsa
a

1+n-logpa
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157.

158.

159.

Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéaziuma)

(E) Igazold a kovetkez6 azonossagokat!

a) log,c b =+ -log, b a,bk>0és a1
b)logakanzz a>0a#1ék+0
c) log,b-log,c-log.a=1 a,b,c>0ésab,c+1
d) log,» a™ = log, a ab>0éb+1,n+0
e) loga%=log1b ab>0éa+1
f) logy,(an) =% a,b>0é b bn+1

b
g) a'osr€ = closp @ a,b,c>06ésb#1

(E) Bizonyitsd be a kovetkezo osszefiiggéseket!

1 2 3 1 i
a) log, b +loga3b +10ga4b_ lOgaSb - logb; a,b > 0és a,b 1
1 Igh b )
b) ga;g <lga; ab>0éa+b

(E) Igazold a kivetkez6 Osszefiiggéseket!
a) logz 2017 + 10g2017 2>2
b) log, 5 + logs 6 + log, 7 + log,; 8 > 4,4

c) log3,2 + logsy 3 + log5, 5 > %

d) 2005\/2 + 200% + ZOOW > 200% + 200i/§ + ZOOi/E

) 1 1 1
log, 6 logys6  logs6

f) logs3 + log; 1024 >~

9) 2-vV2<log,3+logz;4 <3

h) 12 < log37 +36-log%2 < 13
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160.

161.

162.

163.

164.

165.

166.

Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéaziuma)

(E) Bizonyitsd be a kivetkez6 osszefiiggéseket!
a) log,, 5(2—V3) =-1
b) 108,,,.7(3 —2-V2) +1og;_,. 5(3+2-v2) =-2

c) log, 3 +1log, 5 =log; 15 -log, 7

(E) Igazold a kovetkez6 osszefiiggéseket!
a) log, xyz® + log, yzx? + log, zxy® > 21 x,y,z>1
b) 4-log?b+16-logia+19 > 4-v3 - (log,b+2-log,a) a,blog,b>0;a+b

c) 2-vV2<logy(a+1)+logg,,a%<3 a>2

(E) Legyen n tetszéleges pozitiv egész szam. Bizonyitsd be, hogy ekkor teljesiil a

kovetkezo: n = —log, (logz v ﬁ) I (A jobb oldalon n darab négyzetgyokjel

van egymasba skatulyazva.)

(E) Legyen a =log,, 18 és b = log,,4 54. Bizonyitsd be, hogy ekkor teljesiil a
kovetkezo: ab + 5 (a — b) = 1!

1 1
(E) Tudjuk, hogy y = 101-lex és z = 101-'s¥, ahol x,y,z>0 és x,y,z # 10.
1
Bizonyitsd be, hogy ekkor x = 101-1s2!

(E) Tudjuk, hogy a? + b? = 7ab, ahol a, b > 0. Bizonyitsd be, hogy ekkor teljesiil
a kovetkezo: lg%b = % ‘(lga +1ghb)!

(E) Egy derékszogii haromszog befogoi a és b, atfogéjac (c+b#1ésc—b # 1).
Bizonyitsd be, hogy log.,, a +log._,a =2 -log.,,a-log._, a!
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