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Parabola egyenlete 
 

 

 

Kúpszeletek: 

A kört, az ellipszist, a parabolát és hiperbolát közös néven kúpszeleteknek nevezzük, mert ezek 

a görbék megkaphatók egy forgáskúp különböző síkmetszeteként. 

 

 

 
 

 

Ha a metsző sík nem megy át a kúp csúcsán és 

 

a) merőleges a kúp tengelyére, akkor a síkmetszet kör 

 

b) nem merőleges a kúp tengelyére, továbbá nem párhuzamos egyetlen alkotóval sem, akkor a 

síkmetszet ellipszis 

 

c) nem merőleges a kúp tengelyére, továbbá pontosan egy alkotóval párhuzamos, akkor a 

síkmetszet parabola 

 

d) nem merőleges a kúp tengelyére, továbbá pontosan két alkotóval párhuzamos, akkor a 

síkmetszet hiperbola. 

 

 

Megjegyzés: 

 

 Ellipszist úgy is kaphatunk, ha egy forgáshengert elmetszünk a tengelyével nem párhuzamos 

és a tengelyre nem merőleges síkkal. 

 

 Mivel ezen ponthalmazok egyenlete másodfokú kétismeretlenes egyenlet, így ezeket 

másodrendű görbéknek is szokás nevezni. 
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DEFINÍCIÓ: (Parabola) 

A parabola azon 𝑃 pontok halmaza a síkon, amelyeknek a sík egy adott 𝑣 egyenesétől és a sík 

egy adott, 𝑣 – re nem illeszkedő 𝐹 pontjától mért távolsága egyenlő: 𝑑 (𝑃; 𝑣) = 𝑑 (𝑃; 𝐹). 

 

 

 
 

Megjegyzés: 

 

 Az 𝐹 – et fókuszpontnak (gyújtópontnak), a 𝑣 - t vezéregyenesnek (direktrixnek) nevezzük. 

 

 Az 𝐹 – re illeszkedő, 𝑣 – re merőleges 𝑡 egyenest a parabola tengelyének nevezzük, amelyre 

a parabola tengelyesen szimmetrikus. 

 

 A parabolának a tengellyel vett metszéspontját 𝑇 tengelypontnak (csúcspontnak) nevezzük. 

 

 Az 𝐹 és 𝑣 távolságát a parabola paraméterének nevezzük. Jele: 𝑝 (𝑝 > 0). 

 

 A tengelypont felezi a fókuszpont és a vezéregyenes távolságát, s ezt gyújtótávolságnak 

nevezzük: 𝑑 (𝑇; 𝐹) = 𝑑 (𝑇; 𝑣) =
𝑝

2
. 

 

 A parabola másképpen azon pontok halmaza a síkon, melyek körül az egyik fókuszon 

áthaladó és a vezéregyenest érintő kör írható. 

 

 Egy parabolát megforgatva a szimmetriatengelye körül egy forgási paraboloidot kapunk, 

vagyis a parabolaantenna tengelymetszetei egybevágó paraboladarabok. 

 

 

 

DEFINÍCIÓ: (Parabola belső pontja) 

A sík egy 𝑃 pontja a parabola belső pontja, ha 𝑑 (𝑃; 𝑣) > 𝑑 (𝑃; 𝐹). 

 

 

DEFINÍCIÓ: (Parabola külső pontja) 

A sík egy 𝑃 pontja a parabola belső pontja, ha 𝑑 (𝑃; 𝑣) < 𝑑 (𝑃; 𝐹). 

 

 

Megjegyzés: 

Szemléletesen: A sík azon pontjait, amelyek a fókuszhoz közelebb vannak, mint a 

vezéregyeneshez, a parabola belső pontjainak, míg azokat, amelyek a vezéregyeneshez közelebb 

vannak, mint a fókuszhoz, a parabola külső pontjainak nevezzük. 
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A koordináta – tengelyekkel megegyező tengelyű parabolák egyenlete: 

 

 

1) Legyen a 𝑝 paraméterű parabola tengelye az 𝑦 – tengely, tengelypontja az origó, 

fókuszpontja pedig illeszkedjen az 𝑦 - tengely pozitív felére. Ekkor fókuszpontja az 𝐹 (0;
𝑝

2
) 

pont és vezéregyenese az 𝑦 = −
𝑝

2
 egyenletű egyenes. Ha 𝑃 (𝑥; 𝑦) a parabola tetszőleges 

pontja, akkor a parabola egyenlete: 𝑦 =
1

2𝑝
∙ 𝑥2. 

 

 

2) Legyen a 𝑝 paraméterű parabola tengelye az 𝑦 – tengely, tengelypontja az origó, 

fókuszpontja pedig illeszkedjen az 𝑦 - tengely negatív felére. Ekkor fókuszpontja az 

𝐹 (0; −
𝑝

2
) pont és vezéregyenese az 𝑦 =

𝑝

2
 egyenletű egyenes. Ha 𝑃 (𝑥; 𝑦) a parabola 

tetszőleges pontja, akkor a parabola egyenlete: 𝑦 = −
1

2𝑝
∙ 𝑥2. 

 

 

3) Legyen a 𝑝 paraméterű parabola tengelye az 𝑥 – tengely, tengelypontja az origó, 

fókuszpontja pedig illeszkedjen az 𝑥 - tengely pozitív felére. Ekkor fókuszpontja az 𝐹 (
𝑝

2
; 0) 

pont és vezéregyenese az 𝑥 = −
𝑝

2
 egyenletű egyenes. Ha 𝑃 (𝑥; 𝑦) a parabola tetszőleges 

pontja, akkor a parabola egyenlete: 𝑥 =
1

2𝑝
∙ 𝑦2. 

 

 

4) Legyen a 𝑝 paraméterű parabola tengelye az 𝑥 – tengely, tengelypontja az origó, 

fókuszpontja pedig illeszkedjen az 𝑥 - tengely negatív felére. Ekkor fókuszpontja az 

𝐹 (−
𝑝

2
; 0) pont és vezéregyenese az 𝑥 =

𝑝

2
 egyenletű egyenes. Ha 𝑃 (𝑥; 𝑦) a parabola 

tetszőleges pontja, akkor a parabola egyenlete: 𝑥 = −
1

2𝑝
∙ 𝑦2. 

 

 

Megjegyzés: 

 

 Az origó tengelypontú egyenleteket szokás a parabola tengelyponti egyenletének nevezni. 

 

 Az első parabolát tükrözve az 𝑥 – tengelyre a másodikat kapjuk, azt tükrözve az 𝑦 = 𝑥 

egyenletű egyenesre a harmadikat, s ezt tükrözve az 𝑦 – tengelyre a negyedik adódik. 
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A koordináta – tengelyekkel párhuzamos tengelyű parabolák egyenlete: 

 

 

1) Legyen a 𝑝 paraméterű, 𝑦 – tengellyel párhuzamos tengelyű, ,,fölfelé nyíló” parabola 

tengelypontja a 𝑇 (𝑢; 𝑣) pont. Ekkor fókuszpontja az 𝐹 (𝑢; 𝑣 +
𝑝

2
) pont és vezéregyenese 

az 𝑦 = 𝑣 −
𝑝

2
 egyenletű egyenes. Ha 𝑃 (𝑥; 𝑦) a parabola tetszőleges pontja, akkor a parabola 

egyenlete: 𝑦 =
1

2𝑝
∙ (𝑥 − 𝑢)2 + 𝑣. 

 

 

2) Legyen a 𝑝 paraméterű, 𝑦 – tengellyel párhuzamos tengelyű, ,,lefelé nyíló” parabola 

tengelypontja a 𝑇 (𝑢; 𝑣) pont. Ekkor fókuszpontja az 𝐹 (𝑢; 𝑣 −
𝑝

2
) pont és vezéregyenese 

az 𝑦 = 𝑣 +
𝑝

2
 egyenletű egyenes. Ha 𝑃 (𝑥; 𝑦) a parabola tetszőleges pontja, akkor a parabola 

egyenlete: 𝑦 = −
1

2𝑝
∙ (𝑥 − 𝑢)2 + 𝑣. 

 

 

3) Legyen a 𝑝 paraméterű, 𝑥 – tengellyel párhuzamos tengelyű, ,,jobbra nyíló” parabola 

tengelypontja a 𝑇 (𝑢; 𝑣) pont. Ekkor fókuszpontja az 𝐹 (𝑢 +
𝑝

2
; 𝑣) pont és vezéregyenese 

az 𝑥 = 𝑢 −
𝑝

2
 egyenletű egyenes. Ha 𝑃 (𝑥; 𝑦) a parabola tetszőleges pontja, akkor a parabola 

egyenlete: 𝑥 =
1

2𝑝
∙ (𝑦 − 𝑣)2 + 𝑢. 

 

 

4) Legyen a 𝑝 paraméterű, 𝑥 – tengellyel párhuzamos tengelyű, ,,balra nyíló” parabola 

tengelypontja a 𝑇 (𝑢; 𝑣) pont. Ekkor fókuszpontja az 𝐹 (𝑢 −
𝑝

2
; 𝑣) pont és vezéregyenese 

az 𝑥 = 𝑢 +
𝑝

2
 egyenletű egyenes. Ha 𝑃 (𝑥; 𝑦) a parabola tetszőleges pontja, akkor a parabola 

egyenlete: 𝑥 = −
1

2𝑝
∙ (𝑦 − 𝑣)2 + 𝑢. 

 

 

Megjegyzés: 

 

 A tengelyponti egyenletekkel adott parabolák 𝑝⃗ (𝑢; 𝑣) vektorral történő eltolásával 

megkapjuk a további egyenleteket. 

 

 A parabola egyenlete mindig másodfokú kétismeretlenes egyenlet, bárhol is helyezkedik el a 

koordináta – rendszerben. 

 

 A parabolák egyenletének további alakjai: 𝑦 = 𝑎 ∙ (𝑥 − 𝑢)2 + 𝑣 és 𝑥 = 𝑎 ∙ (𝑦 − 𝑣)2 + 𝑢, 

ahol |𝑎| =
1

2𝑝
. 

 

 Az 𝑦 – tengellyel párhuzamos tengelyű parabolák egyenlete 𝑦 = 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐, míg az  

𝑥 – tengellyel párhuzamos tengelyű parabolák egyenlete pedig 𝑥 = 𝑎𝑦2 + 𝑏𝑦 + 𝑐. 
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TÉTEL: 

Bármely, a valós számok halmazán értelmezett másodfokú függvény grafikonja olyan parabola, 

amelynek tengelye párhuzamos az 𝑦 – tengellyel. 

 

 

Megjegyzés: 

 

 Igaz a tétel megfordítása is: Bármely az 𝑦 – tengellyel párhuzamos tengelyű parabolához 

létezik pontosan egy olyan, a valós számok halmazán értelmezett másodfokú függvény, 

amelynek grafikonja a tekintett parabola. 

 

 Az 𝑓: ℝ → ℝ, 𝑓(𝑥) = 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 másodfokú függvény grafikonja az 𝑦 – tengellyel 

párhuzamos tengelyű, 𝑇 (−
𝑏

2𝑎
; −

𝑏2−4𝑎𝑐

4𝑎
) tengelypontú, 

1

2𝑎
 paraméterű parabola (𝑎 > 0). 

 

 Az 𝑓: ℝ → ℝ, 𝑓(𝑥) = 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 másodfokú függvény grafikonja az 𝑦 – tengellyel 

párhuzamos tengelyű, 𝑇 (−
𝑏

2𝑎
; −

𝑏2−4𝑎𝑐

4𝑎
) tengelypontú, −

1

2𝑎
 paraméterű parabol (𝑎 < 0). 

 

 

TÉTEL: 

Bármely két parabola hasonló. 

 

 

DEFINÍCIÓ: (Parabola rádiuszvektora) 

A parabola 𝑃 pontjához tartozó rádiuszvekton az 𝑟 (𝑃;  𝐹) reprezentánsú vektort értjük. 

 

 

 

Parabola és egyenes kölcsönös helyzete: 

Elegendő az alakzatok egyenletéből álló egyenletrendszer megoldása során keletkező 

másodfokú egyenlet diszkriminánsát vizsgálnunk: 𝐷 > 0 esetén 2 metszéspont adódik (az 

egyenlet szelő); 𝐷 = 0 esetén 1 közös pont adódik (az egyenes érintő, vagy párhuzamos a 

parabola tengelyével); 𝐷 < 0 eetén pedig 0 közös pont adódik (az egyenes elkerüli a parabolát). 

 

 

DEFINÍCIÓ: (Parabola érintője) 

A parabola érintőjének egy közös pontja van a parabolával és minden további pontja külső pont. 

 

 

Megjegyzés: 

 

 Másképpen: A parabola érintője olyan egyenes, amelynek egy közös pontja van a 

parabolával, de nem párhuzamos a parabola tengelyével. 

 

 A parabola tengelypontjára illeszkedő, a vezéregyenessel párhuzamos érintőjét a parabola 

csúcsérintőjének nevezzük. 

 

 A vezéregyenes bármely pontjából a parabolához húzott érintők merőlegesek egymásra. 
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TÉTEL: 

A parabola minden pontjában egy és csak egy érintő húzható, amely felezi a ponthoz tartozó 

rádiuszvektor és a pontból a vezéregyenesre bocsátott merőleges egyenes szögét. 

 

 

TÉTEL: 

A parabola adott, nem csúcspontbeli érintőjének a csúcsérintővel alkotott metszéspontja 

feleakkora távolságra van a parabola tengelyétől, mint az adott pont. 

 

 

 

Parabola érintőjének meghatározása: 

 

 

 1. módszer:  

Először felírjuk a parabola adott pontján átmenő összes egyenes egyenletét egy paraméter 

segítségével. Ezt követően az egyenes és a parabola egyenletéből álló egyenletrendszert úgy 

oldjuk meg, hogy annak csak egy megoldása legyen, vagyis a kapott másodfokú egyenlet 

diszkriminánsának értéke 0. Ezzel meghatározzuk az egyenesben szereplő paraméter értékét. 

 

 

 2. módszer:  

A parabolának, mint függvénynek vesszük a differenciálhányadosát az 𝑥0 helyen, ebből 

meghatározzuk a meredekségét és az érintési pont koordinátáinak ismeretében már 

felírhatjuk az érintő egyenletét. 

 

 

 

Parabola szerkesztése: 

 

 

 1. módszer:  

Első lépésben a paraméter ismeretében felvesszük a parabola vezéregyenesét és 

fókuszpontját, majd megszerkesztjük a parabola tengelypontját. Ezt követően vegyünk fel a 

parabola tengelyén egy tetszőleges 𝑆1 segédpontot, majd rajzoljunk ezen a ponton át egy a 

vezéregyenessel párhuzamos egyenest. A fókuszpontból körözve a két párhuzamos egyenes 

távolságával, a párhuzamos egyenesen keletkező 𝑃1; 𝑃2 metszéspontok a parabola pontjai 

lesznek. További segédpontok felvételével hasonló módon szerkeszthető a parabola többi 

pontjai is. 

 

 

 2. módszer:  

Első lépésben a paraméter ismeretében felvesszük a parabola vezéregyenesét és 

fókuszpontját, majd megszerkesztjük a parabola tengelypontját. Ezt követően vegyünk fel a 

parabola vezéregyenesén egy tetszőleges 𝑆1 segédpontot, majd rajzoljunk ezen a ponton át 

egy a vezéregyenesre merőleges egyenest. Az 𝐹𝑆1 szakasz felezőmerőlegesét megrajzolva, 

a merőleges egyenesen keletkező 𝑃1 metszéspont a parabola egy pontja lesz. További 

segédpontok felvételével hasonló módon szerkeszthető a hiperbola többi pontjai is. 
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Gyakorló feladatok 
 

 

1. Melyik az a valós számok halmazán értelmezett másodfokú függvény, amelynek 

grafikonja a következő egyenletű parabola! 

 

A: 𝟔𝒚 − 𝟏𝟐 = −(𝒙 + 𝟏)𝟐    B: 𝒚 + 𝟑 = −𝟐 ∙ (𝒙 − 𝟏)𝟐 + 𝟓 

 

C: 𝟖𝒚 − 𝟐 ∙ (𝒙 − 𝟓)𝟐 = 𝟏𝟐    D: 𝒙𝟐 − 𝟏𝟖𝒙 + 𝒚 − 𝟕 = 𝟎 

 

 

 

2. Írd fel a parabola tengelyponti egyenletét, ha adott a fókusza!  

 

A: 𝑭 (𝟎; 𝟐)  B: 𝑭 (𝟎; −𝟑)  C: 𝑭 (𝟒; 𝟎)  D: 𝑭 (−𝟓; 𝟎) 

 

E: 𝑭 (
𝟏

𝟕
; 𝟎) F: 𝑭 (𝟎; 𝟒)  G: 𝑭 (𝟎; −𝟖)  H: 𝑭 (−

𝟐

𝟑
; 𝟎) 

 

 

 

3. Írd fel annak a parabolának az egyenletét, amelynek tengelye az 𝒚 - tengely, 

tengelypontja az origó és fókusza az 𝑭 (𝟎; 𝟑) pont! 

 

 

 

4. Írd fel annak a parabolának az egyenletét, amelynek tengelye az 𝒚 - tengely, 

tengelypontja az origó és paramétere 𝒑 =
𝟏

𝟐
! 

 

 

 

5. Írd fel annak az origó tengelypontú parabolának az egyenletét, amelynek paramétere 

𝟑, tengelye pedig párhuzamos az 𝒙 – tengellyel, illetve az 𝒚 – tengellyel! Add meg a 

fókuszpont koordinátáit és a vezéregyenes egyenletét is! 

 

 

 

6. Mi az egyenlete annak a parabolának, amelynek a tengelypontja az origó és 

 

a) áthalad a 𝑷 (𝟏𝟐; 𝟔) ponton, tengelye az 𝒚 – tengely, illetve az 𝒙 - tengely; 

 

b) áthalad a 𝑸 (−𝟖; −𝟔) ponton, tengelye az 𝒚 – tengely, illetve az 𝒙 - tengely; 

 

c) áthalad az 𝑹 (𝟒; −𝟒) ponton, tengelye az 𝒙 – tengely, illetve az 𝒙 - tengely; 

 

d) áthalad az 𝑺 (−𝟒; 𝟑) ponton, tengelye az 𝒙 – tengely, illetve az 𝒙 - tengely? 
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7. Írd fel a parabola egyenletét, ha adott a fókuszpontja és vezéregyenese! 

 

a) 𝑭 (−𝟕; 𝟎) és 𝒗: 𝒙 − 𝟕 = 𝟎 

 

b) 𝑭 (𝟎; −𝟒) és 𝒗: 𝒚 − 𝟒 = 𝟎 

 

c) 𝑭 (−𝟐; 𝟔) és 𝒗: 𝒚 = −𝟖 

 

d) 𝑭 (𝟒; −𝟏) és 𝒗: 𝒙 = −𝟐 

 

e) 𝑭 (𝟑; −𝟐) és 𝒗: 𝒚 = −𝟔   

 

f) 𝑭 (𝟐; 𝟑) és 𝒗: 𝒚 = 𝟓   

 

g) 𝑭 (−𝟏; 𝟑) és 𝒗: 𝒙 − 𝟐 = 𝟎  

 

 

 

8. Írd fel annak a parabolának az egyenletét, amelynek pontjai az 𝑭 ponttól és a 𝒗 

egyenestől egyenlő távolságra vannak! 

 

a) 𝑭 (𝟎; 𝟏) és 𝒗: 𝒚 = −𝟏 

 

b) 𝑭 (𝟎; −𝟏) és 𝒗: 𝒚 = 𝟏 

 

c) 𝑭 (𝟏; 𝟎) és 𝒗: 𝒙 = −𝟏 

 

d) 𝑭 (−𝟏; 𝟎) és 𝒗: 𝒙 = 𝟏 

 

 

 

9. Írd fel a parabola egyenletét, ha fókusza az 𝑭 (𝟔; 𝟐) pont, a tengelye párhuzamos az 

𝒙 – tengellyel és a paramétere 𝟒 egység! 

 

 

 

10. Írd fel annak a 𝟐 paraméterű parabolának az egyenletét, amelynek tengelye 

párhuzamos az 𝒚 - tengellyel és fókuszpontja 𝑭 (−𝟑; 𝟓)! 

 

 

 

11. Írd fel a parabola egyenletét, ha a tengelypontja 𝑻 (𝟓; 𝟗), paramétere 𝒑 =
𝟓

𝟐
, a 

tengelye párhuzamos az 𝒙 – tengellyel, és a legnagyobb abszcisszájú pontja a 𝑻 pont. 

Határozd meg a fókuszpont koordinátáit és a vezéregyenes egyenletét! 
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12. Határozd meg a parabola paraméterét, a vezéregyenesének és magának a 

parabolának az egyenletét, ha adott az 𝑭 fókuszpont és 𝑻 tengelypont! 

 

a) 𝑭 (−𝟒; 𝟎) és 𝑻 (−𝟒; 𝟑) 

 

b) 𝑭 (𝟖; 𝟐) és 𝑻 (𝟒; 𝟐) 

 

c) 𝑭 (−𝟏; 𝟒) és 𝑻 (−𝟏; 𝟐) 

 

d) 𝑭 (−𝟏; −𝟑) és 𝑻 (−𝟑; −𝟑) 

 

e) 𝑭 (−𝟓; 𝟔) és 𝑻 (−𝟓; −𝟐) 

 

 

 

13. Egy parabola egyik pontja a 𝑷 (𝟓; 𝟐), csúcspontja pedig a 𝑻 (𝟑; −𝟐). A parabola 

tengelye párhuzamos az ordinátatengellyel. Írd fel a parabola egyenletét! 

 

 

 

14. Toldd el az 𝒚 =
𝟏

𝟒
𝒙𝟐 egyenletű parabola tengelypontját a 𝑷 (𝟐; 𝟑) koordinátájú 

pontba, majd határozd meg az így kapott parabola egyenletét! 

 

 

 

15. Add meg a fókuszpontot, tengelypontot, vezéregyenest, ha adott a parabola egyenlete! 

Írd fel a parabola szimmetriatengelyének egyenletét!  

 

a) 𝒚 = −𝟒𝒙𝟐 

 

b) 𝒚 =
𝟏

𝟔
𝒙𝟐 

 

c) 𝒙 = −
𝟐

𝟑
𝒚𝟐 

 

d) 𝒙 = 𝟏𝟐𝒚𝟐 

 

 

16. Add meg a fókuszpontot, tengelypontot, vezéregyenest, ha adott a parabola egyenlete! 

Írd fel a parabola szimmetriatengelyének egyenletét! 

 

a) 𝒙 = −
𝟏

𝟏𝟐
∙ (𝒚 + 𝟕)𝟐 − 𝟑 

 

b) 𝒚 = −
𝟏

𝟐𝟒
∙ (𝒙 + 𝟐)𝟐 + 𝟖 

 

c) 𝒚 − 𝟓 =
𝟏

𝟖
∙ (𝒙 + 𝟔)𝟐   

 

d) (𝒚 − 𝟖)𝟐 = 𝟗 ∙ (𝒙 + 𝟏𝟎) 
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17. Add meg a fókuszpontot, tengelypontot, vezéregyenest, ha adott a parabola egyenlete! 

Írd fel a parabola szimmetriatengelyének egyenletét! 

 

a) 𝒚 = −𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 + 𝟑  

 

b) 𝒚 = 𝒙𝟐 − 𝟑𝒙 + 𝟏  

 

c) 𝒙 = 𝟐𝒚𝟐 + 𝒚 − 𝟓  

 

d) 𝒙 = −𝒚𝟐 + 𝟔𝒚 + 𝟕  

 

 

 

18. Add meg a fókuszpontot, tengelypontot, vezéregyenest, ha adott a parabola egyenlete! 

Írd fel a parabola szimmetriatengelyének egyenletét! 

 

a) 𝒙 = 𝒚𝟐 − 𝟒𝒚 + 𝟗 

 

b) 𝒚 = 𝟑𝒙𝟐 + 𝟔𝒙 − 𝟓 

 

c) 𝒚 = −
𝟏

𝟔
𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 − 𝟕   

 

d) 𝟏𝟗𝒙 = −𝒚𝟐 + 𝟏𝟎𝒚 − 𝟐𝟕  

 

 

 

19. Add meg a fókuszpontot, tengelypontot, vezéregyenest, ha adott a parabola egyenlete! 

Írd fel a parabola szimmetriatengelyének egyenletét! 

 

a) 𝒚𝟐 − 𝟏𝟎𝒚 + 𝟐𝒙 − 𝟐𝟒 = 𝟎   

 

b) 𝟓𝒙𝟐 − 𝟖𝟎𝒙 + 𝒚 + 𝟑𝟐𝟎 = 𝟎  

 

c) 𝒚𝟐 − 𝟐𝒚 − 𝟐𝒙 + 𝟒 = 𝟎  

 

d) 𝒙𝟐 + 𝟓𝒙 − 𝟏𝟎𝒚 −
𝟕𝟓

𝟒
= 𝟎  

 

 

 

20. Tekintsük az 𝒚 = 𝒙𝟐 − 𝟔𝒙 + 𝟕 egyenletű parabolát!  Add meg a fókuszpontot, 

tengelypontot és a vezéregyenest! A parabolát az origó körül mindkét irányba  

𝟗𝟎° - kal elforgatjuk. Írd fel az elforgatott parabolák egyenletét! 
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21. Adott a 𝒑: 𝒚 = −𝒙𝟐 − 𝒙 + 𝟐 egyenletű parabola. Írd fel annak a parabolának az 

egyenletét, amelyet a 𝒑 parabolából a következőképpen kapunk! 

 

a) tükrözzük az origóra 

 

b) tükrözzük az 𝒙 – tengelyre, illetve az 𝒚 – tengelyre 

 

c) tükrözzük a vezéregyenesére 

 

d) tükrözzük az 𝒙 = 𝟏 egyenletű egyenesre 

 

e) eltoljuk a 𝒗⃗⃗⃗ (𝟏; −𝟑) vektorral 

 

 

 

22. Tükrözd a parabolákat az adott pontra, s add meg a tükörkép egyenletét! 

 

a) 𝒚 = 𝒙𝟐 és 𝑨 (𝟏; 𝟏)  

 

b) 𝒚 = −𝟐𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 + 𝟐 és 𝑷 (𝟐; 𝟏) 

 

 

 

23. Határozd meg az 𝒚 =
𝟏

𝟐
𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 + 𝟑 parabola tengelypontjának és a fókuszának 

képeit, ha a parabolát az 𝒚 = 𝒙 egyenesre tükrözzük! 

 

 

 

24. Határozd meg az 𝒚 =
𝟏

𝟖
𝒙𝟐 parabola azon húrjának egyenletét, melynek egyenese 

áthalad a fókuszon és az egyik irányvektora 𝒗⃗⃗⃗ (𝟑; 𝟐)? 

 

 

 

25. Írd fel annak a parabolának az egyenletét, amely illeszkedik a 𝑷 (𝟓; 𝟎), 𝑸 (𝟓; 𝟔) és 

𝑹 (𝟐𝟓; −𝟒) pontokra, illetve tengelye párhuzamos az 𝒙 – tengellyel! 

 

 

 

26. Add meg annak a parabolának a fókuszpontját, tengelypontját, vezéregyenesét és 

szimmetriatengelyét, amely illeszkedik az 𝑨 (−𝟖; 𝟎), 𝑩 (−𝟐; −𝟑) és a 𝑪 (𝟎; −𝟐) 

pontokra, illetve tengelye párhuzamos az 𝒙 – tengellyel! Írd fel a parabola egyenletét! 

 

 

 

27. Írd fel annak a parabolának az egyenletét, amely illeszkedik a 𝑷 (𝟓; −𝟏), 𝑸 (𝟏; −𝟏) 

és 𝑹 (−𝟏; 𝟐) pontokra, illetve tengelye párhuzamos az 𝒚 – tengellyel! 
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28. Add meg annak a parabolának a fókuszpontját, tengelypontját, vezéregyenesét és 

szimmetriatengelyét, amely illeszkedik az 𝑨 (𝟎; 𝟔), 𝑩 (𝟏; 𝟎) és a 𝑪 (𝟒; 𝟔) pontokra, 

illetve tengelye párhuzamos az 𝒚 – tengellyel! Írd fel a parabola egyenletét! 

 

 

 

29. Írd fel a parabola egyenletét, ha tengelye az 𝒙 – tengellyel párhuzamos, paramétere 
𝟏

𝟐
, 

valamint áthalad a 𝑷 (𝟏; 𝟎) és a 𝑸 (𝟔; 𝟓) pontokon! 

 

 

 

30. Írd fel a parabola egyenletét, ha a fókusza az 𝑭 (𝟎; 𝟔) pont, a tengelye az  

𝒚 - tengely és a fókuszának a vezéregyenestől való távolsága 𝟖 egység! 

 

 

 

31. Írd fel a parabola egyenletét, ha a fókusza az 𝑭 (𝟔; 𝟐) pont, a tengelye párhuzamos az 

𝒙 -  tengellyel és a fókuszának a vezéregyenestől való távolsága 𝟒 egység! 

 

 

 

32. Írd fel a parabola egyenletét, ha a tengelypontja az 𝒚 = 𝟐 egyenesre illeszkedik, 

áthalad a 𝑷 (𝟎; 𝟖) ponton, paramétere 𝟑, és a tengelye párhuzamos az 𝒚 – tengellyel! 

 

 

 

33. Egy parabola tengelye az 𝒙 - tengely, tengelypontja a 𝑻 (−𝟓; 𝟎) pont, és az  

𝒚 - tengelyből 𝟏𝟐 egység hosszúságú húrt metsz ki. Írd fel a parabola egyenletét! 

 

 

 

34. Írd fel annak a parabolának az egyenletét, amely átmegy az 𝑨 (𝟒; 𝟒) és 𝑩 (𝟗; 𝟗) 

pontokon, érinti az 𝒙 - tengelyt és a tengelye párhuzamos az 𝒚 - tengellyel. 

 

 

 

35. Írd fel a parabola egyenletét, ha a tengelypontja az 𝒚 - tengelyre illeszkedik, tengelye 

párhuzamos az 𝒙 - tengellyel és áthalad a 𝑷 (−𝟒; 𝟏) és a 𝑸 (−𝟏; −𝟏) pontokon! 

 

 

 

36. Írd fel a parabola egyenletét, ha tengelypontja az 𝒙 - tengelyen van, 

szimmetriatengelye párhuzamos az 𝒚 - tengellyel, és áthalad a 𝑷 (𝟐; 𝟑) és a 𝑸 (−𝟏; 𝟏𝟐) 

pontokon! 

 

 

 

37. Egy parabola egy pontja a 𝑷 (𝟓; 𝟐), csúcspontjának a koordinátái 𝑻 (𝟑; −𝟐). A 

parabola tengelye párhuzamos az 𝒚 - tengellyel. Írd fel a parabola egyenletét! 
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38. Határozd meg az 𝒂, 𝒃, 𝒄 valós paraméterek értékét úgy, hogy az 𝒚 = 𝒂𝒙𝟐 + 𝒃𝒙 + 𝒄 

egyenletű parabola az alábbi feltételek mindegyikét teljesítse! 

 

1. Csúcspontja az 𝒚 = 𝒙 egyenletű egyenesre illeszkedik! 

 

2. Áthalad az 𝑨 (𝟎; 𝟏), valamint a 𝑩 (𝟐; 𝟏𝟎) pontokon! 

 

 

 

39. Döntsd el számítással, hogy a 𝑷 (𝟏; 𝟐); 𝑸 (𝟐; 𝟏); 𝑹 (−𝟒; 𝟒); 𝑺 (𝟑, −𝟑) pontok ,,kívül”, 

,,belül”, vagy rajta vannak – e az 𝒚𝟐 = 𝟒𝒙 parabolán! (A ,,belül” most azt jelenti, hogy 

a pont ugyanabban a síktartományban van, mint a parabola fókuszpontja.) 

 

 

 

40. Vizsgáld meg, hogy az 𝑨 (𝟏; 𝟐), 𝑩 (−𝟑; 𝟏), 𝑪 (𝟔; 𝟑) és a 𝑫 (−𝟕; 𝟒) pontok az  

𝒙𝟐 = 𝟏𝟐𝒚 parabola belső vagy külső pontjai - e? 

 

 

 

41. Az 𝒚 = 𝒙𝟐 − 𝟔𝒙 + 𝟏𝟔 egyenletű parabolához képest hol helyezkedik el az 𝑨 (𝟕; 𝟐𝟒) 

pont? 

 

 

 

42. Mutasd meg, hogy az 𝒚 = 𝒙𝟐 − 𝟔𝒙 + 𝟏𝟎 egyenletű parabola 𝟑 − 𝒂, illetve 𝟑 + 𝒂 

abszcisszájú pontjaihoz egyenlő ordináták tartoznak! 

 

 

 

43. Add meg az 𝒚𝟐 = 𝟒 ∙ (𝒙 − 𝟏) egyenletű parabolának azt a pontját, amely koordinátái 

egyenlők! 

 

 

 

44. Milyen hosszú az 𝒙𝟐 = 𝟖𝒚 parabolának az a húrja, amely az 𝒚𝟏 = 𝟒 és 𝒚𝟐 = 𝟏𝟐 

ordinátájú pontjait köti össze? 

 

 

 

45. Számítsd ki az 𝒙𝟐 = 𝟔𝒚 parabola 𝟔 abszcisszájú pontjának a fókusztól mért 

távolságát! 

 

 

 

46. Számítsd ki az 𝒙𝟐 = 𝟏𝟐𝒚 parabola 𝟔 ordinátájú pontjának a fókusztól mért 

távolságát! 
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47. Mekkora az 𝒂 és 𝒃 valós paraméter értéke, ha tudjuk, hogy a 𝑷 (𝟎; 𝟎) és a 𝑸 (−𝟐; 𝟏𝟖) 

pontok az 𝒚 = 𝟐𝒙𝟐 + 𝒂𝒙 + 𝒃 egyenletű parabolára illeszkednek? 

 

 

 

48. Egy parabola tengelye párhuzamos az ordinátatengellyel. Az (𝒙 + 𝟔)𝟐 + 𝒚𝟐 = 𝟔𝟖 

egyenletű körrel olyan közös pontja van, amely rajta van az 𝒚 = 𝒙 egyenletű 

egyenesen. Két pontja 𝑷 (𝟑; −𝟏) és 𝑸 (𝟔; 𝟐). Határozd meg a parabola egyenletét! 

 

 

 

49. Adott a 𝒑 parabola és az 𝒆 egyenes. Add meg a közös pontok koordinátáit! 

 

a) 𝒑: 𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 = 𝟒𝒚 − 𝟖 és 𝒆: 𝒙 + 𝟐𝒚 = 𝟖  

 

b) 𝒑: 𝒚 = 𝒚 = 𝟐𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 + 𝟓 és 𝒆: 𝒚 = 𝟒𝒙 − 𝟑  

 

c) 𝒑: 𝒚 = 𝒙𝟐 és 𝒆: 𝟐𝒙 − 𝒚 = −𝟑 

 

d) 𝒑: 𝒚𝟐 = 𝟐𝒙 − 𝟔 és 𝒆: 𝒚 =
𝟐

𝟑
𝒙 − 𝟐  

 

 

 

50. Mely pontokban metszi az 𝒚 =
𝟏

𝟒
𝒙𝟐 + 𝟏 egyenletű parabola fókuszpontján átmenő, 

𝒗⃗⃗⃗ (𝟒; 𝟑) irányvektorú egyenes a parabolát? 

 

 

 

51. Hol metszi a 𝟖𝒚 = (𝒙 + 𝟏)𝟐 egyenletű parabolát a fókuszpontjára illeszkedő,  
𝟏 meredekégű egyenes? 

 

 

 

52. Hogyan helyezkedik el a 𝒑 parabolához képest az 𝒆 egyenes? 

 

a) 𝒑: 𝒚 = −
𝟏

𝟔
𝒙𝟐 és 𝒆: 𝟐𝒙 − 𝟑𝒚 = −𝟔  

 

b) 𝒑: 𝒚 = 𝒙𝟐 és 𝒆: 𝟖𝒙 − 𝒚 − 𝟏𝟔 = 𝟎  

 

c) 𝒑: 𝒚 = 𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 − 𝟐 és 𝒆: 𝒙 − 𝟐𝒚 = 𝟒  

 

d) 𝒑: 𝒚𝟐 = 𝟒𝒙 és 𝒆: 𝒙 + 𝒚 = 𝟑   
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53. Milyen hosszú a 𝒑 egyenletű parabola 𝒆 egyenesre illeszkedő húrjának hossza? 

 

a) 𝒑: 𝒚𝟐 = 𝟑𝟔𝒙 és 𝒆: 𝟔𝒙 − 𝟓𝒚 = −𝟑𝟔   

 

b) 𝒑: (𝒙 + 𝟐)𝟐 = 𝒚 − 𝟑 és 𝒙 + 𝒚 = 𝟑  

 

 

 

54. Milyen hosszúságú az 𝒙 =
𝟏

𝟒
𝒚𝟐 parabolának az a húrja, amelyet az 𝒚 = −𝒙 + 𝟑 

egyenes metsz ki a parabolából? 

 

 

 

55. Milyen hosszúságú húrt metsz ki az 𝒚 =
𝟏

𝟗
𝒙𝟐 parabolából az az egyenes, amely 

áthalad a fókuszon és az 𝒙 – tengellyel 𝟑𝟎° - os szöget zár be? 

 

 

 

56. Az 𝒚 =
𝟏

𝟔
𝒙𝟐 parabola tengelypontjából húzzuk meg azt a húrt, amelynek egyik 

irányvektora 𝒗⃗⃗⃗ (𝟏; √𝟑), azután rajzoljuk meg a tengelypontból a rá merőleges húrt. 

Számítsd ki, hogy a húrok nem közös végpontjain áthaladó egyenes mely pontokban 

metszi a koordinátatengelyeket! 

 

 

 

57. Írd fel annak a körnek az egyenletét, amely átmegy a 𝑷 (−𝟑; 𝟐) ponton és középpontja 

a 𝟐𝒙 + 𝒚 = 𝟎 egyenletű egyenes és az 𝒚 = 𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 egyenletű parabola közös pontja. 

Hány megoldás van? 

 

 

 

58. Határozd meg az 𝒚 =
𝟏

𝟒
𝒙𝟐 parabolának azokat a pontjait, amelyek az 𝑨 (−𝟒; −𝟓) és 

a 𝑩 (−𝟖; 𝟑) pontoktól egyenlő távolságra vannak! 

 

 

 

59. Adott a 𝒑 parabola és a 𝒌 kör. Add meg a közös pontok koordinátáit! 

 

a) 𝒑: 𝒚 = 𝒙𝟐 és 𝒌: 𝒙𝟐 + (𝒚 − 𝟐)𝟐 = 𝟐𝟓  

 

b) 𝒑: 𝒚 = 𝟐𝒙𝟐 − 𝟏𝟔𝒙 + 𝟑𝟎 és 𝒌: (𝒙 − 𝟒)𝟐 + (𝒚 − 𝟔)𝟐 = 𝟒  

 

c) 𝒑: 𝒚𝟐 =
𝟗

𝟒
𝒙 és 𝒌: 𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 = 𝟐𝟓  

 

d) 𝒑: 𝒚𝟐 = 𝟏𝟖𝒙 és 𝒌: 𝒙𝟐 + 𝟏𝟐𝒙 + 𝒚𝟐 − 𝟔𝟒 = 𝟎  
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60. Határozd meg a 𝑲 (−𝟐; 𝟏) középpontú és 𝟓 egység sugarú kör, valamint az 

𝑭 (𝟏; −
𝟏𝟏

𝟒
) fókuszú, 𝒚 = −

𝟏𝟑

𝟒
 vezéregyenesű parabola közös pontjainak koordinátáit! 

 

 

 

61. Mekkora az 𝒚 = 𝒙𝟐 egyenletű parabola és az 𝒙𝟐 + (𝒚 − 𝟐)𝟐 = 𝟒 egyenletű kör közös 

pontjai által meghatározott háromszög kerülete és területe? 

 

 

 

62. Számítsd ki a 𝑲 (−𝟐; 𝟑) középpontú, 𝒓 = 𝟓 egység sugarú kör és az 𝒚 = −
𝟒𝟏

𝟒
 

vezéregyenesű, 𝑭 (−𝟐; −
𝟑𝟗

𝟒
) fókuszú parabola közös pontjai által határolt sokszög 

területét! 

 

 

 

63. Bizonyítsd be, hogy a 𝒌: 𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 − 𝟔𝒚 − 𝟒 = 𝟎 egyenletű kör és a 𝒑: 𝒙𝟐 − 𝟒𝒚 = 𝟒 

egyenletű parabola közös pontjai egy trapézt határoznak meg! 

 

 

 

64. Határozd meg az 𝒚𝟐 = 𝟏𝟔𝒙 parabolának azt a pontját, amely a fókuszától 𝟏𝟑 egység 

távolságra van! 

 

 

 

65. Milyen távolságra van a tengelyponttól az 𝒚𝟐 = 𝟒, 𝟓𝒙 parabolának az a pontja, amely 

a fókusztól 𝟗
𝟏

𝟖
 egységnyi távolságra van? 

 

 

 

66. Adott két parabola. Add meg a közös pontok koordinátáit! 

 

a) 𝒑𝟏: 𝒚 = 𝒙𝟐 és 𝒑𝟐: 𝟐𝒙 = 𝟑𝒚 − 𝒚𝟐   

 

b) 𝒑𝟏: 𝒙 = 𝒚𝟐 − 𝟒𝒚 + 𝟑 és 𝒑𝟐: 𝒚 =
𝟏

𝟏𝟎
𝒙𝟐 −

𝟏𝟑

𝟏𝟎
𝒙 + 𝟑  

 

c) 𝒑𝟏: 𝒚 = 𝒙𝟐 + 𝒙 és 𝒑𝟐: 𝒚𝟐 − 𝟖𝒚 + 𝟏𝟐𝒙 = 𝟎  

 

d) 𝒑𝟏: 𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 − 𝟒𝒚 + 𝟖 = 𝟎 és 𝒑𝟐: 𝒙𝟐 + 𝟖𝒚 − 𝟏𝟔 = 𝟎  

 

 

 

67. Egy parabola tengelypontja az 𝒚𝟐 = 𝟖𝒙 parabola fókusza, a fókusza pedig az adott 

parabola tengelypontja. Számítsd ki a parabolák közös pontjait! 

 

 



Brósch Zoltán (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorló Gimnáziuma) 

17 
 

68. Egy parabola csúcsa az 𝒚𝟐 = 𝟏𝟎𝒙 egyenletű parabola fókuszpontjában van, fókusza 

pedig az adott parabola vezéregyenesének és az 𝒙 tengelynek a metszéspontja. 

Határozd meg a két parabola közös pontjainak koordinátáit! 

 

 

 

69. Írd fel a 𝒑 parabola 𝑷 pontján átmenő érintőjének egyenletét! 

 

a) 𝒑: 𝒚 = 𝒙𝟐 − 𝟔𝒙 + 𝟕 és 𝑷 (𝟏; 𝟐)  

 

b) 𝒑: 𝒚 = 𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 + 𝟓 és 𝑷 (𝟑; 𝟐)  

 

c) 𝒑: 𝒚 = −
𝟏

𝟐
𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 − 𝟏 és 𝑷 (𝟒; −𝟏)  

 

d) 𝒑: 𝒚 = (𝒙 + 𝟑)𝟐 − 𝟐 és 𝑷 (−𝟐; −𝟏)   

 

 

 

70. Írd fel az 𝒚 =
𝟏

𝟐
∙ (𝒙 − 𝟐)𝟐 + 𝟐 parabola 𝟒 abszcisszájú pontjához tartozó érintő 

egyenletét! Hol metszi a tengelyeket? 

 

 

 

71. Egy parabola egyenlete: 𝒚 = 𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 − 𝟐. Add meg a parabola 𝟏 absszcisszájú  

pontjába húzható érintő egyenletét! Mekkora szöget zár be az érintő az 𝒙 – tengely 

pozitív ágával? 

 

 

 

72. Add meg az 𝒚𝟐 =
𝟕

𝟐
𝒙 egyenletű parabola és a 𝟕𝒙 − 𝟏𝟖𝒚 + 𝟐𝟖 = 𝟎 egyenletű egyenes 

metszéspontjait. Írd fel a metszéspontokban a parabola érintőinek egyenletét! 

Határozd meg az érintők hajlásszögét! 

 

 

 

73. Az 𝒚𝟐 = 𝟏𝟔𝒙 parabola fókuszán át húrt fektetünk, melynek egyik irányvektora 

𝒗⃗⃗⃗ (𝟏; √𝟑). Számítsd ki a húr végpontjaiban húzható érintők hajlásszögét! 

 

 

 

74. Határozd meg az 𝒚 = −𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 − 𝟑 egyenletű parabola és az 𝒙 - tengely közös 

pontjait! Írd fel ezekben a pontokban a parabola érintőinek az egyenletét. Számítsd 

ki az érintők hajlásszögét! 
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75. Írd fel a 𝑷 pontból a 𝒑 parabolához húzható érintőjének egyenletét! 

 

a) 𝒑: 𝒚𝟐 = 𝟖𝒙 és 𝑷 (𝟓; 𝟕)   

 

b) 𝒑: 𝒚 = 𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 és 𝑷 (𝟑; 𝟐)   

 

c) 𝒑: 𝒚 = −𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 + 𝟓 és 𝑷 (𝟏; 𝟏𝟎)  

 

d) 𝒑: 𝒚 =
𝟏

𝟒
𝒙𝟐 és 𝑷 (𝟏; −𝟏)   

 

 

 

76. Adott az 𝒚 =
𝟏

𝟐
𝒙𝟐 +

𝟏

𝟐
 egyenletű parabola. Írd fel a parabola érintőinek egyenletét, ha 

az áthalad a következő ponton! 

 

a) 𝑷 (𝟑; 𝟓) 

 

b) 𝑸 (−𝟏; −𝟏) 

 

 

 

77. Írd fel a 𝑷 (𝟓; 𝟖) pontra illeszkedő azon egyenesek egyenletét, amelyeknek a 𝑻 (𝟓; 𝟓) 

tengelypontú, 𝟐 paraméterű, 𝒚 – tengellyel párhuzamos tengelyű, lefelé nyíló 

parabolával pontosan 𝟏 közös pontja van! 

 

 

 

78. Határozd meg az 𝒙 = −𝟐𝒚𝟐 parabola tengelyen lévő 𝟐 abszcisszájú pontból a 

görbéhez húzott érintő egyenletét! 

 

 

 

79. Határozd meg az 𝒚 = 𝒙𝟐 egyenletű parabolához az 𝒚 tengely −𝟒 ordinátájú pontjából 

húzott érintők egyenletét és az érintési pontok koordinátáit! 

 

 

 

80. Egy parabola egyenlete: 𝒚 =
𝟏

𝟒
𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 + 𝟑, 𝑸 pedig a parabola vezéregyenesének  

𝟐 abszcisszájú pontja. Add meg a parabola 𝑸 – ra illeszkedő érintőinek egyenletét és 

azok hajlásszögét! 

 

 

 

81. Írd fel az 𝒚𝟐 = 𝟏𝟔𝒙 egyenletű parabola azon érintőjének egyenletét, amely átmegy az 

𝟓𝒙 − 𝒚 = 𝟕 és a 𝟐𝒙 + 𝒚 = 𝟏𝟒 egyenletű egyenesek metszéspontján! 
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82. Az 𝒚 = 𝒙𝟐 − 𝟖𝒙 + 𝟏𝟔 egyenletű parabolának mely pontjában van olyan érintője, 

amely átmegy az origón? 

 

 

 

83. Mekkora szöget zárnak be egymással az 𝒚 =
𝒙𝟐

𝟐
+ 𝟒 egyenletű parabola origóra 

illeszkedő érintői? 

 

 

 

84. Egy parabola fókuszpontja 𝑭 (𝟎; 𝟐), vezéregyenesének egyenlete 𝒗: 𝒚 = −𝟐. A 

vezéregyenes 𝑷 (𝟑; −𝟐) pontjából érintőket húzunk a parabolához. Határozd meg az 

érintési pontokat! Bizonyítsd be, hogy a két érintési pont és a fókuszpont egy 

egyenesen van! 

 

 

 

85. Húzzunk érintőket az 𝒚 =
𝟏

𝟒
𝒙𝟐 parabolához az ordinátatengely és a vezéregyenes 

metszéspontjából. Mekkora szöget zárnak be az érintők egymással? 

 

 

 

86. Add meg az 𝒚𝟐 = 𝟒𝒙 és az 𝒙𝟐 + 𝟒𝒚𝟐 = 𝟖 egyenlettel meghatározott görbék közös 

érintőjének egyenletét! 

 

 

 

87. Hány közös pontja van a 𝒑 parabolának és az 𝒆 egyenesnek?  

 

a) 𝒑: 𝒚 = 𝒕 ∙ 𝒙𝟐 − 𝒙 + 𝟏 és 𝒆: 𝒚 = 𝟐𝒕 ∙ 𝒙 − 𝟏 (𝒕 ∈ ℝ)  

 

b) 𝒑: 𝒚 = 𝒙𝟐 + 𝟐𝒎 ∙ 𝒙 + 𝒎 ∙ (𝒎 − 𝟏) és 𝒆: 𝒚 = 𝒙 −
𝟏

𝟒
 (𝒎 ∈ ℝ) 

 

 

 

88. Határozd meg az 𝒎 paraméter értékét úgy, hogy az 𝒆 egyenes a 𝒑 parabola érintője 

legyen!  

 

a) 𝒑: 𝒚 =
𝟏

𝟖
𝒙𝟐 és 𝒆: 𝒚 = 𝒎 ∙ 𝒙 − 𝟐    

 

b) 𝒑: 𝒚𝟐 = −𝟖𝒙 és 𝒆: 𝒚 = 𝒎 ∙ 𝒙 − 𝟒   

 

 

 

89. Az 𝒚 = 𝟐𝒙 + 𝒃 egyenletű egyenes érinti az 𝒚 = 𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 + 𝟑 egyenletű parabolát. 

Számítsd ki a 𝒃 értékét és az érintési pont koordinátáit! 
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90. Az origón áthaladó egyenesek közül melyek metszik, érintik, illetve kerülik el az  

𝒚 = 𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 egyenletű parabolát? Az érintési pontba húzott, az érintőre merőleges 

egyenes mekkora húrt metsz ki a parabolából? 

 

 

 

91. Mekkorára kell választani a 𝒃 értékét úgy, hogy az 𝒚 = 𝒙 + 𝒃 egyenes metssze, 

érintse, illetve elkerülje a 𝒑 parabolát? 

 

a) 𝒑: 𝒚 = 𝒙𝟐  

 

b) 𝒑: 𝒚𝟐 = 𝟒𝒙  

 

 

 

92. Az 𝒚 = 𝒙𝟐 + 𝒃𝒙 + 𝒄 egyenletű parabolát a 𝑷 pontban érinti az 𝒚 = 𝒙 egyenletű 

egyenes. Határozd meg 𝒃 és 𝒄 értékét! 

 

a) 𝑷 (𝟏; 𝟏)  

 

b) 𝑷 (𝟐; 𝟐)  

 

 

 

93. Írd fel a 𝒑 parabola azon érintőjének egyenletét, amely párhuzamos az  

𝒇 egyenessel! 

 

a) 𝒑: 𝒚 =
𝟏

𝟖
𝒙𝟐 és 𝒇: 𝒚 = −𝒙 + 𝟒   

 

b) 𝒑: 𝒙 = −𝒚𝟐 + 𝟔𝒚 + 𝟗 és 𝒇: 𝟐𝒙 + 𝟑𝒚 = √𝟕 

 

 

 

94. Adott az 𝒚 = 𝒙𝟐 egyenletű parabola és a 𝟐𝒙 − 𝒚 = 𝟑 egyenletű egyenes. Mekkora az 

adott egyenes és a vele párhuzamos parabolaérintő távolsága? 

 

 

 

95. Írd fel a 𝒑 parabola azon érintőjének egyenletét, amely merőleges az 𝒇 egyenesre! 

 

a) 𝒑: 𝒚𝟐 = 𝟏𝟐𝒙 és 𝒇: 𝟐𝒙 + 𝒚 = 𝟕  

 

b) 𝒑: 𝒚 =
𝟏

𝟒
𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 + 𝟑 és 𝒇: 𝟐𝒙 + 𝟑𝒚 = 𝟓  

 

 

 

96. Határozd meg az 𝒚 =
𝟏

𝟔𝟒
𝒙𝟐 parabola és az 𝒇: 𝟑𝒙 + 𝟒𝒚 = −𝟒𝟔 egyenes távolságát!  
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97. Határozd meg, hogy az 𝒚 = (𝒙 − 𝟑)𝟐 − 𝟐 egyenletű parabola melyik pontja van 

legközelebb az 𝒇: 𝒚 =
𝟐

𝟑
𝒙 − 𝟔 egyenletű egyeneshez! 

 

 

 

98. Határozd meg, hogy az 𝒚 = 𝒙𝟐 − 𝟔𝒙 + 𝟕 egyenletű parabola mely pontja van 

legközelebb az 𝒚 = 𝟒𝒙 − 𝟑𝟓 egyenletű egyeneshez! Mekkora a minimális távolság? 

Add meg az ezen ponton átmenő érintő egyenletét! 

 

 

 

99. Az 𝒚 =
𝟏

𝟐
𝒙𝟐 parabolának melyik pontja van legközelebb a 𝑷 (𝟎; 𝟐) ponthoz? 

Mekkora ez a minimális távolság? 

 

 

 

100. Határozd meg annak az egyenesnek az egyenletét, amely két pontban metszi az  

𝒙 =
𝟏

𝟒
𝒚𝟐 parabolát, és a metszéspontok által meghatározott szakaszt a 𝑷 (𝟐; 𝟏) pont 

felezi! 

 

 

 

101. Az 𝒚 =
𝟏

𝟖
𝒙𝟐 egyenletű parabola fókuszán át 𝟏𝟎 egység hosszúságú húrt fektetünk. 

Írd fel a húr egyenesének egyenletét! 

 

 

 

102. Határozd meg az 𝒚 = 𝒙𝟐 − 𝟔𝒙 + 𝟏𝟑 egyenletű parabolának azt az érintőjét, amely 

párhuzamos az 𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 = 𝟐𝟓 egyenletű körben a 𝑷 (−𝟐; −𝟐) ponton átmenő 

legrövidebb húrral! Milyen messze van a fenti érintő a 𝑷 ponttól? Határozd meg a 

parabola fókuszpontjának origótól mért távolságát! 

 

 

 

103. Határozd meg az 𝒚𝟐 = 𝟐𝒙 egyenletű parabola azon érintőinek egyenletét, amely 

párhuzamos a 𝟐 és 𝟒 ordinátájú pontjait összekötő húrral!  

 

 

 

104. Egy parabola csúcspontja az 𝒚𝟐 = 𝟒𝒙 egyenletű parabola fókuszában van, 

gyújtópontja pedig az 𝒚𝟐 = 𝟒𝒙 egyenletű parabola gyújtópontjának az 

ordinátatengelyre vonatkozó tükörképe. Hol metszi egymást a két parabola? 

 

 

 

105. Egy vízszinteshez hegyesszögben elhajított kő az eldobástól számítva 𝟑𝟔 𝒎 – re esett 

le, és 𝟏𝟐 𝒎 – re emelkedett. Írd fel a röppálya egyenletét! 
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106. Egy diák gyakran dobál kavicsokat a folyóba. A köveket a vízszintes síkkal 

hegyesszöget bezáró röppálya mentén indítja el (ferde hajítást végez). Megfigyelte, 

hogy az egyik eldobott kavics 𝟒 méter magasra emelkedett, és 𝟏𝟐 méter távolságra 

esett a folyóba. A vízszinteshez képest milyen szögben hajította el Barnabás a 

kavicsot? A választ egy tizedesjegy pontossággal add meg! 

 

 

 

107. Parabolikus tartószerkezetű híd fesztávolsága 𝟔𝟎 𝒎, középső legmagasabb pontja 

𝟏𝟓 𝒎 – re emelkedik a vízszintes út fölé. Számítsd ki a híd egyik végétől 𝟏𝟎 𝒎 

távolságra levő, függőleges tartóvas hosszát! 

 

 

 

108. Egy alkalmasan választott koordináta – rendszerben egy üstökös pályáját az  

𝒚 = −𝟐𝒙𝟐 + 𝟖𝒙 − 𝟒 parabola – egyenlettel lehet megadni. Hol metszi a pálya az 𝒙 -, 

illetve az 𝒚 - tengelyt? 

 

 

 

109. A vízszintes talajszinten elhelyezett szökőkútból kilépő víz röppályája parabola, 

melynek paramétere 
𝟏

𝟏𝟎
. Milyen magasra emelkedik a vízsugár, ha a szökőkút 

nyílásától 𝟐 𝒎 – re jut vissza a talajra? 

 

 

 

110. Egy szökőkút talajszinten elhelyezett csövéből a víz egy parabolaív mentén 𝟐 𝒎 

magasra és 𝟑 𝒎 messzire jut. Mekkora a parabola paramétere? 

 

 

 

111. Az 𝑨 (𝟎; 𝟑) pontból egy lövedéket lőnek ki, amely a koordináta - rendszer síkjában 

mozog, kezdetben felfelé repül, majd leesik a vízszintes síkú talajra, amely átmegy 

az 𝒙 – tengelyen, és a koordináta - rendszer síkjára merőleges. A lövedék pályájánk 

egyenlete: 𝒚 = −𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 + 𝟑. 

 

a) Határozd meg a legmagasabb pontot, melyet a lövedék elér! 

 

b) Hol esik le a lövedék? 

 

c) Milyen messze van a becsapódási pont az 𝑨 ponttól? 

 

d) Ábrázold a lövedék pályáját a derékszögű koordináta – rendszerben! 

 

 

112. Egy pontszerű test olyan egyenes mentén mozog, amelyik érinti az  

𝒚 = −𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 − 𝟓 egyenletű parabolát! Mozgása során a test áthaladt a 𝑷 (𝟏, −𝟔) 

ponton. Írd fel a test pályájának egyenletét! Mekkora távolságra volt a test a 

parabola fókuszpontjától, amikor a legközelebb volt ahhoz? 
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113. Milyen görbét írnak le az ordinátatengelyt és az 𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 = 𝟗 egyenletű kört érintő 

körök középpontjai? 

 

 

 

114. Milyen görbén helyezkednek el azon körök középpontjai, amelyek átmennek a 

𝑷 (−𝟑; 𝟐) ponton, és érintik az abszcisszatengelyt? 

 

 

 

115. Mi azon körök középpontjainak mértani helye, amelyek az ordinátatengelyt érintik 

és átmennek a 𝑷 (𝟑; 𝟐) ponton? 

 

 

 

116. Adott egy pont a koordinátáival 𝑭 (𝟎;
𝟏

𝟒
), és egy egyenes az egyenletével  

𝒗: 𝒚 = −
𝟏

𝟒
. Add meg azon körök 𝑷 középpontjainak halmazát, melyek illeszkednek 

a 𝑭 pontra és érintik a 𝒗 egyenest! 

 

 

 

117. Az 𝑨𝑩𝑪𝑫 négyzet 𝑪 csúcsa az 𝒚 = 𝒙𝟐 − 𝟓𝒙 + 𝟖, 𝟐𝟓 egyenletű parabola csúcsában, 

𝑩 és 𝑫 szintén a parabolán van. Add meg a négyzet csúcsainak koordinátáit! 

 

 

 

118. Az 𝑨𝑩𝑪𝑫 rombusz oldala 𝟓 egység. Az 𝑨 és 𝑪 csúcs az 𝒚 = 𝒙𝟐 + 𝟕𝒙 + 𝟏𝟎 egyenletű 

parabolán van, a 𝑩 csúcs a parabola fókuszpontja. Mekkora a rombusz területe? 

 

 

 

119. Határozd meg az 𝒙 – tengely azon pontjának koordinátáit, ahonnan az 𝒚𝟐 = 𝟖𝒙 

egyenletű parabolához húzott érintők a csúcsérintővel (az 𝒚 – tengellyel) egyenlő 

oldalú háromszöget zárnak be! 

 

 

 

120. Melyek a koordinátái annak az abszcisszatengelyre illeszkedő pontnak, amelyből az 

𝒙 = 𝒚𝟐 egyenletű parabolához két olyan érintőt lehet húzni, amelyek az  

𝒚 – tengellyel egy szabályos háromszöget fognak közre? Számítsd ki a kialakuló 

szabályos háromszög további csúcsainak koordinátáit! 

 

 

 

121. Melyik az a pontja az ordinátatengelynek, ahonnan az 𝒚 =
𝟏

𝟐
𝒙𝟐 egyenletű 

parabolához húzott érintők a csúcsérintővel egyenlő oldalú háromszöget zárnak be? 
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122. Egy szabályos háromszög egyik csúcsa az origó, másik két csúcsa illeszkedik az  

𝒚 = −𝒙𝟐 egyenletű parabolára. Számítsd ki a hiányzó csúcsok koordinátáit, 

valamint a háromszög kerületét és területét! 

 

 

 

123. Írd fel annak a parabolának az egyenletét, amely az (𝒙 − 𝟏𝟏)𝟐 + 𝒚𝟐 = 𝟒𝟎 kört 

érinti, tengelypontja az origóban van, és a tengelye az 𝒙 tengely. Számítsd ki az 

érintési pontok koordinátáit! 
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