Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéaziuma)

Trigonometrikus egyenletek 1V.

Masodfoku egyenletre visszavezethetd egyenletek:

Uj ismeretlen bevezetésével alakitsuk 4t az egyenletet, s a kapott masodfoku egyenletet oldjuk
meg megoldoképlet segitségével. Ez kovetden helyettesitsiik vissza a kapott értékeket, s
hatarozzuk meg az adott egyenlet megoldasait.

Megjegyzés:
A masodfoku egyenletre hozas eszkozei lehetnek a kovetkezok:

(1) Négyzetes sszefiiggés: sin’x + cos’x =1 — sin’x = 1 — cos?x (vagy forditva)

ctgx:L

(2) Reciprok osszefiiggés: tg x = ctg x tgx
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Gyvakorlo feladatok

K: kozépszintii feladat E: emelt szintii feladat

1. (K) Oldd meg a kovetkezé egyenletet: sin’x — 2 - sin x = 0!

2. (K) Oldd meg a kivetkezo egyenletet: 2 - sin’x — sinx — 1 = 0!

3. (K) Oldd meg a kiévetkezo egyenletet: 3 - sin’x — 2 - sinx — 1 = 0!

4. (K) Oldd meg a kovetkezo egyenletet: 2 - sin?x — 7 - sinx + 3 = 0!

5. (K) Oldd meg a kovetkezo egyenletet: 4 - sin’x + 4 - sinx — 3 = 0!

6. (K) Oldd meg a kovetkezo egyenletet: 2 - sin’x + 11 -sinx — 6 = 0! (x € [0; 2x])
7. (E) Oldd meg a kivetkez6 egyenletet: 2 - sin’x ++/3 - sinx — 3 = 0! (x € [0; 27])
8. (K) Oldd meg a kovetkezo egyenletet: 2 - cos?’x — cos x = 0!

9. (K) Oldd meg a kovetkezo egyenletet: 2 - cos?x = 5 - cos x + 3!

10. (K) Oldd meg a kovetkezé egyenletet: 3 - cos?2x — 5 - cos 2x + 2 = 0!

11. (K) Oldd meg a kivetkez6 egyenletet: 3 - cos?x — 4 - cosx —4 = 0! (x € [0;2])

12. (E) Oldd meg a kovetkezé egyenletet: 2 - cos*x — 3 /3 - cosx + 3 = 0!
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(K) Oldd meg a kovetkezo egyenletet:

(K) Oldd meg a kovetkezo egyenletet:

(K) Oldd meg a kovetkezo egyenletet:

(E) Oldd meg a kovetkez6 egyenletet:

(K) Oldd meg a kovetkezo egyenletet:

(K) Oldd meg a kovetkezo egyenletet:

(K) Oldd meg a kovetkezo egyenletet:

(K) Oldd meg a kovetkezo egyenletet:

(K) Oldd meg a kivetkezé egyenletet:

(K) Oldd meg a kovetkezo egyenletet:

(K) Oldd meg a kovetkezo egyenletet:

(K) Oldd meg a kovetkezo egyenletet:

(K) Oldd meg a kovetkezo egyenletet

tg’x =2-tg x!

tg’x—6-tgx+5=0!

tg’x—4-tgx+3=0!'(x€[0;2m])

V3 -tgix—4-tgx++/3=0!

cos*x —sinx = 1!

cos x = sin’x — cos*x!
8-sin’x — 7 - cos’x = 8!
2-sin’x+5-cosx —4 = 0!
cos’x — sin’x + 3 - sinx = —1!
2-sin’x+ 3 -cosx = 0!
4-sin*x + 2 - cos’x = 3!

5
cos? x = —5-sinx + 2!

1,
3 sin’x = cos?x!
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(K) Oldd meg a kovetkezo egyenletet:

(K) Oldd meg a kovetkezo egyenletet

(K) Oldd meg a kovetkezo egyenletet

(K) Oldd meg a kovetkezo egyenletet

(K) Oldd meg a kovetkezo egyenletet

(K) Oldd meg a kovetkezo egyenletet

(K) Oldd meg a kovetkezo egyenletet

(K) Oldd meg a kovetkezo egyenletet

(K) Oldd meg a kovetkezo egyenletet:

(K) Oldd meg a kovetkezo egyenletet

(K) Oldd meg a kovetkezo egyenletet:

(K) Hatirozd meg az f:[—m;m] > R, f(x) = sin*x — sinx — 2 - cos*x fiiggvény

zérushelyeit!

sin’x + cosx = 1! (x € [0; 2m])

6 —2:cos’x—9-sinx = 0!
2-sinx = 3 cos?x + 2 - sin®x!
4-cos’x+8-sinx+1=0!
2-cos?3x+4-cos3x = 3 sin? 3x!
%+cosx-cosg!

. T
cos’x + sin? 3=

2-sin’x+ 3 -sin(—x) +1 = 0!

cosx +—="-!
cos x 2
sinx
=1+ cos x!
1-cosx

V25 — sin?x = cosx + 4! (x € [m; 3m])

V1 —cosx = sinx! (x € [m; 3m])
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(E) Mennyi olyan valés gyoke van az alabbi egyenletnek, amely a [—m; ]

intervallumba tartozik?

V3+1

cos’x + >

(K) Oldd meg a kiovetkezo egyenletet

(K) Oldd meg a kovetkezo egyenletet

(K) Oldd meg a kovetkezo egyenletet

(K) Oldd meg a kovetkezo egyenletet

(E) Oldd meg a kovetkezé egyenletet:

(E) Oldd meg a kiovetkezé egyenletet:
(E) Oldd meg a kovetkezé egyenletet:
(E) Oldd meg a kovetkezo egyenletet: tg (Zx + %) —ctg (Zx + %) -2

(E) Oldd meg a kovetkezé egyenletet: tg? (3x) = —ctg (3x)! (x € [-m; 2m])

-sinx—?—lzo
:tgx+ctg x = 2!
:3-tgx =ctg x!
:2-tgx—3-ctgx =-—1!
:tgx+6-ctgx =15!
3-tg’2—c=ctg’2—c!
tgx—ctgx+2-V/3=0!

3-tgix + ctg’x = 4!

0!
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