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Trigonometrikus egyenletek IV. 
 

 
 

Másodfokú egyenletre visszavezethető egyenletek: 

Új ismeretlen bevezetésével alakítsuk át az egyenletet, s a kapott másodfokú egyenletet oldjuk 

meg megoldóképlet segítségével. Ez követően helyettesítsük vissza a kapott értékeket, s 

határozzuk meg az adott egyenlet megoldásait. 

 

 

Megjegyzés: 

A másodfokú egyenletre hozás eszközei lehetnek a következők: 

 

 

(1) Négyzetes összefüggés: 𝑠𝑖𝑛2𝑥 + 𝑐𝑜𝑠2𝑥 = 1 → 𝑠𝑖𝑛2𝑥 = 1 − 𝑐𝑜𝑠2𝑥 (vagy fordítva) 

 

 

(2) Reciprok összefüggés: 𝑡𝑔 𝑥 =
1

𝑐𝑡𝑔 𝑥
 𝑐𝑡𝑔 𝑥 =

1

𝑡𝑔 𝑥
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Gyakorló feladatok 
 

K: középszintű feladat  E: emelt szintű feladat 
 
 

1. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 − 𝟐 ∙ 𝐬𝐢𝐧 𝒙 = 𝟎! 
 
 
 

2. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝟐 ∙ 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 − 𝐬𝐢𝐧 𝒙 − 𝟏 = 𝟎! 
 
 
 

3. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝟑 ∙ 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 − 𝟐 ∙ 𝐬𝐢𝐧 𝒙 − 𝟏 = 𝟎! 
 
 
 

4. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝟐 ∙ 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 − 𝟕 ∙ 𝐬𝐢𝐧 𝒙 + 𝟑 = 𝟎! 
 
 
 

5. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝟒 ∙ 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 + 𝟒 ∙ 𝐬𝐢𝐧 𝒙 − 𝟑 = 𝟎! 
 
 

 

6. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝟐 ∙ 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 + 𝟏𝟏 ∙ 𝐬𝐢𝐧 𝒙 − 𝟔 = 𝟎! (𝒙 ∈ [𝟎; 𝟐𝝅]) 

 

 

 

7.  (E) Oldd meg a következő egyenletet: 𝟐 ∙ 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 + √𝟑 ∙ 𝐬𝐢𝐧 𝒙 − 𝟑 = 𝟎! (𝒙 ∈ [𝟎; 𝟐𝝅]) 

 

 

 

8. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝟐 ∙ 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 − 𝐜𝐨𝐬 𝒙 = 𝟎! 

 

 

 

9. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝟐 ∙ 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 = 𝟓 ∙ 𝐜𝐨𝐬 𝒙 + 𝟑! 

 

 

 

10. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝟑 ∙ 𝒄𝒐𝒔𝟐𝟐𝒙 − 𝟓 ∙ 𝐜𝐨𝐬 𝟐𝒙 + 𝟐 = 𝟎! 

 

 

 

11. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝟑 ∙ 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 − 𝟒 ∙ 𝐜𝐨𝐬 𝒙 − 𝟒 = 𝟎! (𝒙 ∈ [𝟎;
𝝅

𝟐
[) 

 

 

12. (E) Oldd meg a következő egyenletet: 𝟐 ∙ 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 − 𝟑 ∙ √𝟑 ∙ 𝐜𝐨𝐬 𝒙 + 𝟑 = 𝟎! 
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13. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝒕𝒈𝟐𝒙 = 𝟐 ∙ 𝒕𝒈 𝒙! 

 

 

 

14. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝒕𝒈𝟐𝒙 − 𝟔 ∙ 𝒕𝒈 𝒙 + 𝟓 = 𝟎! 

 
 

 

15. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝒕𝒈𝟐𝒙 − 𝟒 ∙ 𝒕𝒈 𝒙 + 𝟑 = 𝟎! (𝒙 ∈ [𝟎; 𝟐𝝅]) 

 

 

 

16. (E) Oldd meg a következő egyenletet: √𝟑 ∙ 𝒕𝒈𝟐𝒙 − 𝟒 ∙ 𝒕𝒈 𝒙 + √𝟑 = 𝟎!  

 

 
 

17. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 − 𝐬𝐢𝐧 𝒙 = 𝟏! 

 

 

 

18. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝐜𝐨𝐬 𝒙 = 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 − 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙! 

 

 

 

19. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝟖 ∙ 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 − 𝟕 ∙ 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 = 𝟖! 

 

 

 

20. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝟐 ∙ 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 + 𝟓 ∙ 𝐜𝐨𝐬 𝒙 − 𝟒 = 𝟎! 

 

 

 

21. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 − 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 + 𝟑 ∙ 𝐬𝐢𝐧 𝒙 = −𝟏! 
 
 
 

22. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝟐 ∙ 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 + 𝟑 ∙ 𝐜𝐨𝐬 𝒙 = 𝟎! 
 
 
 

23. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝟒 ∙ 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 + 𝟐 ∙ 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 = 𝟑! 
 
 
 

24. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝒄𝒐𝒔𝟐 𝒙 = −
𝟓

𝟐
∙ 𝐬𝐢𝐧 𝒙 + 𝟐! 

 
 
 

25. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 
𝟏

𝟑
∙ 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 = 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙! 
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26. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 + 𝐜𝐨𝐬 𝒙 = 𝟏! (𝒙 ∈ [𝟎; 𝟐𝝅[) 

 

 

 

27. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝟔 − 𝟐 ∙ 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 − 𝟗 ∙ 𝐬𝐢𝐧 𝒙 = 𝟎!  

 

 

 

28. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝟐 ∙ 𝐬𝐢𝐧 𝒙 = 𝟑 ∙ 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 + 𝟐 ∙ 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙!  

 

 

 

29. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝟒 ∙ 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 + 𝟖 ∙ 𝐬𝐢𝐧 𝒙 + 𝟏 = 𝟎!  

 

 

 

30. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝟐 ∙ 𝒄𝒐𝒔𝟐 𝟑𝒙 + 𝟒 ∙ 𝐜𝐨𝐬 𝟑𝒙 = 𝟑 ∙ 𝒔𝒊𝒏𝟐 𝟑𝒙!  

 

 

 

31. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 + 𝒔𝒊𝒏𝟐 𝝅

𝟑
=

𝟑

𝟒
+ 𝐜𝐨𝐬 𝒙 ∙ 𝐜𝐨𝐬

𝝅

𝟔
!  

 

 

 

32. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝟐 ∙ 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 + 𝟑 ∙ 𝐬𝐢𝐧(−𝒙) + 𝟏 = 𝟎!  

 

 

 

33. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝐜𝐨𝐬 𝒙 +
𝟏

𝐜𝐨𝐬 𝒙
=

𝟓

𝟐
! 

 

 

 

34. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 
𝐬𝐢𝐧 𝒙

𝟏 − 𝐜𝐨𝐬 𝒙
= 𝟏 + 𝐜𝐨𝐬 𝒙!  

 

 

 

35. (K) Oldd meg a következő egyenletet: √𝟐𝟓 − 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 = 𝐜𝐨𝐬 𝒙 + 𝟒! (𝒙 ∈ [𝝅; 𝟑𝝅]) 

 

 

 

36. (K) Oldd meg a következő egyenletet: √𝟏 − 𝐜𝐨𝐬 𝒙 = 𝐬𝐢𝐧 𝒙! (𝒙 ∈ [𝝅; 𝟑𝝅]) 

   

 

 

37. (K) Határozd meg az 𝒇: [−𝝅; 𝝅] → ℝ, 𝒇(𝒙) = 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 − 𝐬𝐢𝐧 𝒙 − 𝟐 ∙ 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 függvény 

zérushelyeit! 
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38. (E) Mennyi olyan valós gyöke van az alábbi egyenletnek, amely a [−𝝅; 𝝅] 
intervallumba tartozik? 

 

𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 +
√𝟑 + 𝟏

𝟐
∙ 𝐬𝐢𝐧 𝒙 −

√𝟑

𝟒
− 𝟏 = 𝟎  

 

 

 

39. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝒕𝒈 𝒙 + 𝒄𝒕𝒈 𝒙 = 𝟐! 
 

 

 

40. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝟑 ∙ 𝒕𝒈 𝒙 = 𝒄𝒕𝒈 𝒙! 

 

 

 

41. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝟐 ∙ 𝒕𝒈 𝒙 − 𝟑 ∙ 𝒄𝒕𝒈 𝒙 = −𝟏! 

 

 

 

42. (K) Oldd meg a következő egyenletet: 𝒕𝒈 𝒙 + 𝟔 ∙ 𝒄𝒕𝒈 𝒙 = 𝟓! 

 

 

 

43. (E) Oldd meg a következő egyenletet: 𝟑 ∙ 𝐭𝐠
𝒙

𝟐
= 𝐜𝐭𝐠

𝒙

𝟐
! 

 

 

 

44. (E) Oldd meg a következő egyenletet: 𝒕𝒈 𝒙 − 𝒄𝒕𝒈 𝒙 + 𝟐 ∙ √𝟑 = 𝟎! 

 

 

 

45. (E) Oldd meg a következő egyenletet: 𝟑 ∙ 𝒕𝒈𝟐𝒙 + 𝒄𝒕𝒈𝟐𝒙 = 𝟒! 

 

 

 

46. (E) Oldd meg a következő egyenletet: 𝐭𝐠 (𝟐𝒙 +
𝝅

𝟒
) − 𝐜𝐭𝐠 (𝟐𝒙 +

𝝅

𝟒
) − 𝟐 = 𝟎! 

 
 
 

47. (E) Oldd meg a következő egyenletet: 𝒕𝒈𝟐 (𝟑𝒙) = −𝒄𝒕𝒈 (𝟑𝒙)! (𝒙 ∈ [−𝝅; 𝟐𝝅]) 
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(3) Urbán János; 2003.; Sokszínű matematika 11; Mozaik Kiadó; Szeged 
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