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Exponenciális, logaritmikus egyenletrendszerek 
 

 

 

Exponenciális, logaritmikus egyenletrendszerek megoldása: 

A megoldás során arra kell törekednünk, hogy egyszerűbb alakra hozzuk az egyenletrendszert.  

 

Ennek módszerei:  

 

 új ismeretleneket vezetünk be az azonos kifejezésekre,  

 

 külön – külön alakítjuk az egyenleteket a tanult azonosságok segítségével. 
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Gyakorló feladatok 
 

K: középszintű feladat  E: emelt szintű feladat 

 

 

 

 

1. (K) Oldd meg a következő exponenciális egyenletrendszereket! (Alaphalmaz: ℝ) 
 

 

a) 
𝟓 ∙ 𝟑𝒙 − 𝟐 ∙ 𝟐𝒚 = 𝟕

𝟐 ∙ 𝟑𝒙 + 𝟐𝒚 = 𝟏𝟎
}   

 

 

b) 
𝟏𝟎𝒙−𝟐 + 𝟕𝒚+𝟏 = 𝟖

𝟏𝟎𝒙 − 𝟐 · 𝟕𝒚+𝟐 = 𝟐

}    

 

 

c) 
𝟕𝒙+𝟏 − 𝟔𝒚+𝟑 = 𝟏

𝟔𝒚+𝟐 − 𝟕𝒙 = 𝟓 ∙ (𝟔𝒚 + 𝟏)
}   

 

 

 

2. (K) Oldd meg a következő exponenciális egyenletrendszereket! (Alaphalmaz: ℝ) 

 

 

a) 
𝟕𝟐𝒙+𝒚−𝟏 = 𝟒𝟗

𝟐𝒙+𝒚+𝟖 = 𝟔𝟒

}    

 

 

b) 

𝟖𝒙𝒚 = 𝟒

𝟑𝟐𝒙−𝒚 = √𝟑
𝟑
}    

 

 

c) 
𝟐𝟓 ∙ (𝟓𝒙)𝒚 = 𝟏

𝟑𝒚 ∙ 𝟐𝟕𝒙 = 𝟑

}   
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3. (K) Oldd meg a következő egyenletrendszereket! (Alaphalmaz: ℝ) 

 

 

a) 

(𝟐𝟓𝒙)𝒚 = 𝟏𝟐𝟓

𝟒𝒙𝒚 · 𝟐𝒙 = 𝟐 · 𝟖
𝟏

𝒚

}  

 

 

b) 

𝟗𝒙−𝟏 · 𝟑𝒚 =
𝟏

√𝟗
𝟑

𝟓𝒙+𝟑𝒚−𝟏 = √𝟓

}  

 

 

c) 
𝟑𝒙+𝟐𝒚 = 𝟗

𝟓𝟒𝒙−𝒚 = 𝟏𝟐𝟓 · √𝟓

}  

 

 

 

4. (K) Oldd meg a következő exponenciális egyenletrendszereket! (Alaphalmaz: ℝ) 

 

 

a) 
𝟑𝟐𝒙+𝒚 = 𝟒 · 𝟏𝟔𝒙

𝟐𝟕𝒙+𝟏 = 𝟗𝟑𝒚+𝟒 · 𝟑

}    

 

 

b) 
𝟕𝒙 − 𝟑𝒚+𝟑 = 𝟐𝟐

𝟏𝟏 ∙ 𝟕𝒙−𝟐 + 𝟐 ∙ 𝟑𝒚 = 𝟏𝟑

}  

 

 

c) 

𝟑𝒙+𝟐 − 𝟓𝒚 = 𝟐𝟔

𝟑𝒙+𝟏 + 𝟓𝒚−𝟏 =
𝟒𝟔

𝟓

}   
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5. (E) Oldd meg a következő egyenletrendszereket! (Alaphalmaz: ℝ) 

 

 

a) 

𝟓 · 𝟔𝒙 + 𝟖 · 𝟓𝒚 = 𝟏𝟑

𝟓

𝟔𝒙
+

𝟖

𝟓𝒚
= 𝟏𝟑

}   

 

 

b) 

𝟔𝟒𝒙 + 𝟔𝟒𝒚 = 𝟏𝟐

𝟐𝒙+𝒚 = √𝟑𝟐
𝟔

}    

 

 

c) 
√𝟐𝒙 + 𝟑𝒚 − 𝟔 = 𝟓

𝟗𝒚 − 𝟒𝒙 = 𝟐𝟑 ∙ (𝟐𝒙 + 𝟑𝒚)
}   

 

 

 

 

6. (E) Oldd meg a következő egyenletrendszereket! (Alaphalmaz: ℝ) 
 

 

a) 
𝒚𝒙

𝟐+𝟕𝒙+𝟏𝟐 = 𝟏

𝒙 + 𝒚 = 𝟔

}    

 

 

b) 
(𝟐𝒙

𝟐+𝟐𝒙−𝟒)
𝒚𝟐

=
𝟏

𝟏𝟔

√𝟑𝒙 = √𝟐𝟕𝒚−𝟏
𝟔

}    

 

 

c) 

𝒙𝒚 = 𝒙𝒚

𝒚𝟑 = 𝒙𝟐
}     
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7. (K) Oldd meg a következő egyenletrendszereket! (Alaphalmaz: ℝ) 

 

 

a) 

𝒍𝒈 𝒙 − 𝒍𝒈 𝒚 = 𝟕

𝒍𝒈 𝒙 + 𝒍𝒈 𝒚 = 𝟓
}    

 

 

b) 

𝟓 ∙ 𝐥𝐨𝐠𝟐 𝒙 − 𝟑 ∙ 𝐥𝐨𝐠𝟑 𝒚 = 𝟗

𝟐 ∙ 𝐥𝐨𝐠𝟐 𝒙 + 𝐥𝐨𝐠𝟑 𝒚 = 𝟖
}   

 

 

c) 

𝟐 · 𝐥𝐠 𝒙 + 𝟑 · 𝐥𝐠 𝒚 = −𝟏

𝟓 · 𝐥𝐠 𝒙 + 𝟐 · 𝐥𝐠 𝒚 = 𝟑
}   

 

 

 

 

8. (K) Oldd meg a következő egyenletrendszereket! (Alaphalmaz: ℝ) 

 

 

a) 

𝟑 · 𝐥𝐠(𝒙 − 𝟏) − 𝟓 · 𝐥𝐠(𝒚 − 𝟒) = 𝟔

𝐥𝐠(𝒙 − 𝟏) + 𝟕 · 𝐥𝐠(𝒚 − 𝟒) = 𝟐
}   

 

 

b) 

𝐥𝐨𝐠𝟐(𝟐𝒙 + 𝟐) = 𝟐 + 𝐥𝐨𝐠𝟑(𝟓 − 𝒚)

𝟑 · 𝐥𝐨𝐠𝟐(𝟐𝒙 + 𝟐) + 𝟐 · 𝐥𝐨𝐠𝟑(𝟓 − 𝒚) = 𝟏𝟔
}   

 

 

c) 

𝒍𝒈 𝒙 + 𝒍𝒈 (𝒚 + 𝟐) = 𝟑

𝟑 ∙ 𝒍𝒈 𝒙 − 𝒍𝒈 (𝒚 + 𝟐) = 𝟗
}    
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9. (E) Oldd meg a következő egyenletrendszereket! (Alaphalmaz: ℝ) 

 

 

a) 

𝐥𝐨𝐠𝟑 𝒙 + 𝐥𝐨𝐠𝒚 𝟖 = 𝟓

𝟒 · 𝐥𝐨𝐠𝟑 𝒙 + 𝟏 = 𝟑 · 𝐥𝐨𝐠𝒚 𝟖
}   

 

 

b) 

𝐥𝐨𝐠𝒙 𝟏𝟔 + 𝐥𝐨𝐠𝒚 𝟗 = 𝟐

𝐥𝐨𝐠𝒙 𝟏𝟔 − 𝟓 · 𝐥𝐨𝐠𝒚 𝟗 = −𝟐
}   

 

 

c) 

𝒍𝒈𝟐 𝒙 + 𝒍𝒈𝟐 𝒚 = 𝟕

𝒍𝒈 𝒙 − 𝒍𝒈 𝒚 = 𝟐

}   

 

 

 

 

10. (K) Oldd meg a következő egyenletrendszereket! (Alaphalmaz: ℝ) 

 

 

a) 

𝐥𝐨𝐠𝟐[𝐥𝐨𝐠𝟑(𝒙 + 𝒚)] = 𝟏

𝐥𝐠 𝒙 + 𝐥𝐠 𝒚 = 𝟑 ∙ 𝐥𝐠 𝟐
}  

 

 

b) 

𝐥𝐠 𝒙 + 𝐥𝐠 𝒚 = 𝟐

𝐥𝐠 𝒚 − 𝐥𝐠 𝒙 = 𝐥𝐠 𝟐𝟓
}  

 

 

c) 

𝒍𝒈 𝒙 − 𝒍𝒈 𝒚 = 𝟐

𝒙 − 𝟏𝟎𝒚 = 𝟗𝟎𝟎
}  
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11. (K) Oldd meg a következő egyenletrendszereket! (Alaphalmaz: ℝ) 

 

 

a) 

𝐥𝐨𝐠𝟒
𝒙

𝒚
= 𝟏

𝐥𝐨𝐠𝟏
𝟔

(𝒙𝒚) = 𝟐
}  

 

 

b) 

𝐥𝐨𝐠𝟐 𝒙 + 𝟐 · 𝐥𝐨𝐠𝟐 𝟔 − 𝐥𝐨𝐠𝟐 𝟏𝟐 = 𝐥𝐨𝐠𝟐(𝒚 + 𝟖)

𝟐𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 = 𝟗𝟗
}  

 

 

c) 

𝐥𝐠 𝟒 + 𝐥𝐠(𝒙 − 𝒚) = 𝐥𝐠(𝒙 + 𝒚) − 𝐥𝐠 𝟑

𝐥𝐠 𝟐𝟗𝟎𝟎 − 𝟏 = 𝐥𝐠(𝒙𝟐 + 𝒚𝟐)
}  

 

 

 

 

12. (K) Oldd meg a következő egyenletrendszereket! (Alaphalmaz: ℝ) 

 

 

a) 

𝐥𝐨𝐠𝟐(𝒙 − 𝟏) − 𝐥𝐨𝐠𝟐 𝒚 = 𝟎

𝐥𝐨𝐠𝟑 𝒙 + 𝐥𝐨𝐠𝟑(𝒚 + 𝟏) = 𝟒
}   

 

 

b) 

𝐥𝐨𝐠𝟑 𝒙 + 𝐥𝐨𝐠𝟑 𝒚 = 𝟐 + 𝐥𝐨𝐠𝟑 𝟐

𝐥𝐨𝐠𝟏𝟐
𝒙

𝒚
= 𝟏

}    

 

 

c) 
𝒙𝐲 = 𝟐𝟓 ∙ 𝟑

𝟏+𝟐 𝐥𝐨𝐠𝟏
𝟑

𝟓+𝐥𝐨𝐠𝟗 𝟒

𝐥𝐨𝐠𝟓 𝒙 + 𝐥𝐨𝐠𝟓 𝟏𝟓 = 𝐥𝐨𝐠𝟓(𝟏𝟑 + 𝐥𝐨𝐠𝟕 𝟕
𝒚+𝟏𝟒)

}  
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13. (K) Oldd meg a következő egyenletrendszereket! (Alaphalmaz: ℝ) 

 

 

a) 

𝐥𝐨𝐠𝟓 𝒙 + 𝐥𝐨𝐠𝟓 𝒚 = 𝟏

𝟐𝒙 − 𝟒 ∙ 𝟖𝒚 = 𝟎

}     

 

 

b) 
𝟏𝟎𝟏+𝐥𝐠(𝒙+𝒚) = 𝟓𝟎

𝐥𝐠(𝒙 − 𝒚) + 𝐥𝐠(𝒙 + 𝒚) = 𝟐 − 𝐥𝐠 𝟓
}   

 

 

c) 

𝐥𝐨𝐠𝟑[𝟐𝟏 − 𝟑 · 𝐥𝐨𝐠𝟐(𝒙 + 𝟐𝒚)]} = 𝟐

𝟖𝟖𝒙
𝟐
· 𝟖𝟖𝒚

𝟐
= (𝟖𝟖𝟏𝟑)𝟒

}   

 

 

 

 

14. (E) Oldd meg a következő egyenletrendszereket! (Alaphalmaz: ℝ) 

 

 

a) 

𝐥𝐨𝐠𝟑(𝟐𝒙 − 𝟑) + 𝐥𝐨𝐠𝟑 𝟓 = 𝐥𝐨𝐠𝟑(𝟒𝒚 + 𝟏𝟓)

𝐥𝐨𝐠𝟐(𝟑𝒙 − 𝟏) + 𝐥𝐨𝐠𝟐(𝒚 − 𝟒) = 𝟗
}   

 

 

b) 

𝐥𝐠(𝒙 + 𝒚) + 𝐥𝐠(𝒙 − 𝒚) = 𝐥𝐠 𝟏𝟎𝟎𝟎

𝐥𝐨𝐠𝟐
𝒙 + 𝒚

𝒙 − 𝒚
= 𝟏

}   

 

 

c) 

𝒍𝒈 (𝒙𝟐 + 𝒚𝟐) = 𝟐 − 𝒍𝒈 𝟓

𝒍𝒈 (𝒙 + 𝒚) + 𝒍𝒈 (𝒙 − 𝒚) = 𝒍𝒈 𝟏, 𝟐 + 𝟏

}  
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15. (E) Oldd meg a következő egyenletrendszereket! (Alaphalmaz: ℝ) 

 

 

a) 

𝟐 · 𝐥𝐨𝐠𝟐(𝒙 − 𝟒) = 𝐥𝐨𝐠𝟐
𝒚 − 𝟏

𝟐
+ 𝐥𝐨𝐠𝟐

𝒚 + 𝟏

𝟑

𝐥𝐨𝐠𝟓(𝒙 + 𝟐𝒚 + 𝟐) − 𝐥𝐨𝐠𝟓(𝒙 − 𝒚 + 𝟓) = 𝐥𝐨𝐠𝟓 𝟓
𝐥𝐨𝐠𝟓 𝟑

}   

 

 

b) 

𝐥𝐨𝐠𝟑 𝒙 + 𝐥𝐨𝐠𝟗 𝒚 =
𝟑

𝟐

𝐥𝐨𝐠𝒙 𝟑 + 𝐥𝐨𝐠𝒚 𝟗 = 𝟑

}  

 

 

c) 

𝐥𝐨𝐠𝟒 𝒙 − 𝐥𝐨𝐠𝟐 𝒚 = 𝟎

𝒙𝟐 − 𝟓𝒚𝟐 + 𝟒 = 𝟎
}   

 

 

 

16. (E) Oldd meg a következő egyenletrendszereket! (Alaphalmaz: ℝ) 

 

 

a) 

𝟑𝒙 · 𝟐𝒚 = 𝟓𝟕𝟔

𝐥𝐨𝐠√𝟐(𝒚 − 𝒙) = 𝟒
}  

 

 

b) 

𝟑𝒚 ∙ 𝟗𝒙 = 𝟖𝟏

𝐥𝐠(𝒙 + 𝒚)𝟐 − 𝐥𝐠 𝒙 = 𝟐 ∙ 𝐥𝐠 𝟑
}  

 

 

c) 

𝒙𝒚 = 𝟐𝟓𝟔

𝟕 ∙ (𝐥𝐨𝐠𝒙 𝒚 +
𝟏

𝐥𝐨𝐠𝒙 𝒚
) = 𝟓𝟎

}  
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17. (E) Oldd meg a következő egyenletrendszereket! (Alaphalmaz: ℝ) 

 

 

a) 

𝒙𝐥𝐨𝐠𝟑 𝒙 ∙ 𝒚𝐥𝐨𝐠𝟑 𝒚 = 𝟐𝟒𝟑

𝒙𝐥𝐨𝐠𝟑 𝒚 ∙ 𝒚𝐥𝐨𝐠𝟑 𝒙 = 𝟖𝟏

}  

 

 

b) 

𝒙𝒚 = 𝟑𝟎𝟎

𝒙𝐥𝐠 𝒚 = 𝟗

}     

 

 

c) 

𝐥𝐨𝐠𝟓 𝒙 + 𝟑
𝐥𝐨𝐠𝟑 𝒚 = 𝟐

𝒙𝒚 =
𝟏

𝟏𝟐𝟓

}  

 

 

 

 

18. (E) Oldd meg a következő egyenletrendszereket! (Alaphalmaz: ℝ) 

 

 

a) 

𝒙𝟑 = 𝒚𝟐

𝒍𝒈 𝒙

𝒍𝒈 𝒚
= 𝒍𝒈 

𝒙

𝒚

}    

 

 

b) 

𝟏

𝒍𝒈 𝒙
+

𝟏

𝒍𝒈 𝒚
=

𝟓

𝟔

𝒍𝒈 𝒙

𝒍𝒈 𝒚
+
𝒍𝒈 𝒚

𝒍𝒈 𝒙
=

𝟏𝟑

𝟔 }
 

 

   

 

 

c) 
𝒍𝒐𝒈𝟐

𝟐 𝒙𝟐 −√𝒍𝒐𝒈𝟐
𝟐 𝒙 − 𝐥𝐨𝐠𝟑 𝒚 + 𝟖 = 𝐥𝐨𝐠𝟑 𝒚

𝟒 + 𝟐𝟖

𝟑𝐥𝐨𝐠𝟐 𝒙 = 𝒚𝟑 }
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19. (E) Oldd meg a következő egyenletrendszert! (Alaphalmaz: ℝ) 

 
𝐥𝐨𝐠𝟐 𝒙 + 𝐥𝐨𝐠𝟒 𝒚 + 𝐥𝐨𝐠𝟒 𝒛 = 𝟐

𝐥𝐨𝐠𝟗 𝒙 + 𝐥𝐨𝐠𝟑 𝒚 + 𝐥𝐨𝐠𝟗 𝒛 = 𝟐

𝐥𝐨𝐠𝟏𝟔 𝒙 + 𝐥𝐨𝐠𝟏𝟔 𝒚 + 𝐥𝐨𝐠𝟒 𝒛 = 𝟐}
 
 

 
 

 

 

 

 

20. (E) Milyen 𝒑 paraméter esetén lesz az egyenletrendszernek pontosan egy (számpár) 

megoldása? 

 

𝟓
𝒚
𝒙 = 𝟓 · (𝟐𝟓𝟏−𝒙)

𝟏
𝒙

(𝟗𝒚)
𝟏
𝒙 = 𝟑𝒑 · (𝟐𝟕

𝟏
𝒚)

𝒙

}
 
 

 
 

 

 

 

 

21. (E) Az 𝒂 paraméter mely értékénél lesz pontosan egy megoldása az 

egyenletrendszernek? 

 
𝒙

𝟐𝒚
+
𝟐𝒚

𝒙
=
𝟏𝟕

𝟒

𝐥𝐨𝐠𝒂(𝟐𝒚 − 𝒙) + 𝐥𝐨𝐠𝒂(𝒙 + 𝒚) = 𝟐}
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