Brosch Zoltan (Debreceni Egyetem Kossuth Lajos Gyakorlé Gimnéaziuma)

Bizonyvitasi modszerek I1.

e Direkt bizonyitas:
Ez a leggyakoribb bizonyitasi mddszer. Ennek 1ényege a kovetkezd: Ismert definiciok,
tételek segitségével 1épésrol 1épésre torténd kovetkeztetések levonasa utan jutunk el a
bizonyitando allitashoz.

¢ Indirekt bizonyitas:
Ennek Iényege a kovetkezd: Egy allitds bizonyitasat ugy végezzik el, hogy eldszor
feltételezzilk az allitas tagadasat, majd ebbdl kiindulva, 1€pésrdl 1épésre torténd
kovetkeztetések levonasa utan egy ismert allitassal ellentmondo allitashoz jutunk. Ezt az
ellentmondast csak ugy oldhatjuk fel, ha a kiindulési feltételezésiink (a bizonyitandoé allitas
tagaddsa) nem igaz. Ekkor azonban az eredeti allitas igaz.
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Gyvakorlo feladatok

1. Bizonyitsd be, hogy a v/2 irracionalis szam!

2. Bizonyitsd be, hogy a /3 irracionalis szam!

3. Bizonyitsd be, hogy a V/5 irracionalis szam!

4. Bizonyitsd be, hogy a V15 irracionalis szam!

5. Bizonyitsd be, hogy a V35 irracionalis szam!

6. Bizonyitsd be, hogy a V45 irracionalis szam!

7. Bizonyitsd be, hogy a V/6 irracionalis szam!

8. Bizonyitsd be, hogy a /250 irracionalis szam!

9. lgazold, hogy a v/2 + v/3 irracionalis szam!

10. lgazold, hogy a+/7 — /2 irracionalis szam!

11. Bizonyitsd be, hogy a lg 2 irracionalis szam!
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Bizonyitsd be, hogy az log,,(n + 1) irracionalis szim, minden n pozitiv egészre!
Igazold, hogy cos 15° irracionalis szam!

Bizonyitsd be, hogy irracionalis szam tizedestort alakjaban legalabb egy szamjegy
végtelen sokszor szerepel!

Bizonyitsd be, hogy irracionalis szam tizedestort alakjaban legalabb két szamjegy
végtelen sokszor szerepel!

Bizonyitsd be, hogy nincs két olyan természetes szam, amelyek legkisebb kozos
tobbszorose egyenlo az osszegiikkel!

Bizonyitsd be, hogy nem lehet 3 — nem feltétleniil kiilonb6z6 — egész kitevds hatvanyai
koziil ezernek az o6sszege éppen 3333!

Bizonyitsd be, hogy a 17 tobbszorosei kozott van olyan, amelyik csak 1 — es
szamjegyekbol all!

Bizonyitsd be, hogy minden hegyesszogii haromszog szogei kozott van két olyan,
amelyek aranya legalabb 1 és legfelejbb g!

Két kor az A és B pontokban metszik egymast. Megrajzolva mindkét kornek az
A - bol indulé atmérajét, ezek masik végpontja legyen A, és A,. Bizonyitsd be, hogy
az A{A, egyenes mindig athalad a B ponton!

Egy négyszog oldalai folé, mint atmérék folé Thalesz — koroket irunk. Bizonyitsuk be,
hogy igy a négyzet minden belso pontja le van fedve valamelyik korrel!

Igazold, hogy egy konvex sokszogben legfeljebb 35 szog lehet 170° - nal kisebb!
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Bizonyitsd be, hogy nem lehet egy kocka éleire rairni 1 — t6l 12 — ig a szamokat ugy,
hogy az egy csuicsba futé harom élen 1évé szam 6sszege minden cstcsnal ugyanannyi
legyen!

Bizonyitsd be, hogy egy bulin, ahol az ismeretségek kolcsonosek, mindig talalhato két
ember, akiknek ugyanannyi ismerése van!

Egyfordulés, kormérkéozéses bajnoksagban 14 csapat mindegyike pont egyszer
jatszott mindenkivel. Bizonyitsd be a kovetkezét: nem lehetséges, hogy minden csapat
ugyanannyi dontetlent ért el, mint ahanyszor nyert! (A Kkiilonbozé csapatoknal a
dontetlenek szama eltérhet.)
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